MuHucrapcrBo npocsete Peny6nuke Cpbuje
APYLWITBO MATEMATUYAPA CPBUJE

ApXaBHO TaKMUYerwe N3 MaTeMaTKe yYeHNKa OCHOBHMX WKona
9.5.2026.

VI paspep

1. Ozpeawn cBe npupogHe 6pojeBe obnuka 6ababab koju cy perbuBsmM ca
18, Dok ce bpucarbem npBe u nocneate Unppe oor 6poja gobuja
netoumdpeHn 6poj aermbuB ca 6.

2. leTopuua Apyroea cy fenvnun KN1Kepe, Tako LWTO Cy pefoM y3umanu
ofpeheH 6poj knukepa n3 kKytuje. MNpBu je y3eo TpehuHy cBUX
KNuKepa, a pyrv YeTBPTMHY OCTaTKa. 3aTUM je MpBU APYr CXBATMO fa
je y3eo Buwe Hero wWTo je Tpebano, na je BpaTMo y KyTWjy NeTuHy
Knukepa Koje je y3eo. HakoH Tora, Tpehu gpyr je nornefao Konmko
TPeHYTHO KoA cebe MMajy nNpBa ABOjKLA, Na Y3€0 U3 KyTuje No0BUHY
Tor 6poja Knukepa. YeTBpTU je y3eo Tpu KNuKepa BuLe Hero wTo he
OCTaBUTK NETOM, a NeTOM je MpeocTano TpU ABajeceTUHe YKynHOr
6poja knnkepa. Konnko Knmkepa je y3eo CBako of hux?

3. Y 1poyrny ABC mepa yHyTpaLmer yrna Kkog TemeHa A je 6 nyta eha
ol Mepe yrna Ko temeHa B. Cumetpana ctpaHuue AC ceye cTpaHuuy
BCy taukn M, npu uemy je Tpoyrao ABM jegHakokpak. Ogpeau mepe
YHyTpallkbux yrnosa Tpoyrina ABC. Ogpeau cea peluema.

4. Heka je pat kBagpat ABCD. Tauke M, N v Q cy pegom cpeauLuTa gyxm
AB, BCv DM, a Tauka P je npecek ay»un CM v DN. Jokaxku ga je
CM=2-PQ.

5. [lato je 5 cnoxeHux 6pojeBa He Behux op 120. [okaxu ga mebhy
HMa NocToje ABa 6poja Koja HUCY y3ajaMHO NpoCTa.

CBaku 3agaTak ce 6oayje ca no 20 6oaoBa.
W3papa 3agaTaka Tpaje 180 MuHyTa.
Pelwetbe cBaKor 3afatka KpaTko 1 jacHO 006pa3fioxnTu.

VI paspep
1. bpoj 6ababab je pevuB ca 18 ykonmko je napaH n gemus ca 9 [2
6opal. V13 ycnoea napHocTy 3akibyydyjemo Aa je uudpa b napHa [1 6og],
[OK 13 YCI0Ba Ae/bMBOCTY Ca 9 3aK/byuyjemo Aa je 36up undapa aator
6poja aemuB ca 9, onakne fobujamo 9 | (6 + 3a + 3b) [2 6oaal, ofHOCHO

3| (2 + a+b)[2 6opal. Bpoj ababa je perbnB ca 6 YKONMKO je napaH
perbuB ca 3 [2 6opal. M3 ycnoa napHOCTM 3akibyuyjemo Aa je uudpa a
napHa [1 60pa], AOK 13 yClI0Ba Aie/brBOCTY ca 3 3akibyuyjemo 3 | (3a + 2b)
[1 60pa]. Kako cBakako Baxu 3 | 3a, gobujamo pa Baxu 3 | 2b, 7j. 3 | b [3
6opa]. MNpema Tome, 6poj b je napHa undpa n pemwKB je ca 3, na je b
[e/buB ca 6, Te ¢y jeguHe moryhHoctn b =0 1 b = 6 [2 6opal. 3amembyjy-
hn capa oBe jegHaKoCTM y NpeTxofHO fobujeHe penauuje, fobujamo y
oba cnyyaja uctn ycnos: 3 | (2 + a) [2 6opal. Kako je undpa a jow n nap-
Ha, jeanHa MoryhHOCT je a = 4, na cy TpakeHun 6pojesu
6404040 n 6464646 [2 6opal.

2. O3Haummo ca x 6poj Knunkepa y KyTuju Ha nouetky. [pBu gpyr je y3eo
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X X X , . X
y3enu §+€:E Knukepa [2 6opaal, na je y KyTuju Takohe TpeHyTHO 3

Knukepa. lpBu Apyr je y KyTujy Bpatuo gzé Knukepa, na my je

1
5

4x L
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Ae pobujamo jegHaunHy 3—X+3—X+3—7—X [5 6opoBal, unjum peluaBa-
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Hem Jo6rjamo KoOHauHo pellene x = 60 Knukepa [2 6oaal. lMpema Tome,
Apyrosu cy pegom yzenu 16, 10, 13, 12, 9 knukepa [2 6oaal.

3. Heka cy mepe ogroBapajyhunx yHyTpalurmx yrinoBa gator Tpoyrna q, S,
y. i3 ycnosa 3apatka a = 6f3, pobujamo y = 180° — 73 [1 60a]. Kako Tauka
M npunapa cumetpanu ctpanuue AC, 1o je AM = CM v Tpoyrao ACM je
jepHakokpak [2 6opal, opakne je ZMAC = £ACM =y [1 6op] n £AMB =
2y =2 - (180° — 7B) = 360° — 148 [2 6opal, na je 4BAM =a -y =
68 — (180°—7B) = 133 — 180° [2 6opal.
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Mpema TomMe, CBU YHYTpaLitbK yrnosu Tpoyrna ABM uspaxeHu cy npeko

mepe yrna 3: 4ABM = 3, BAM = 133 — 180°, £AMB = 360° — 14f3. Kako

je Tpoyrao ABM jepHakokpak, pasnukyjemo cnepehe cnyyvajese:

1°) AM = BM, ogHocHo £BAM = AABM. Tapa je 138 — 180° = 3, onakne
je 123 =180°, ogHocHo 3 = 15°. Mepe yHyTpalumbKX YrnoBa Tpoyrna
ABCcy a=90° 3=15°y=75°[4 60pal.

2°) AB=BM, ogHocHo AAMB = ABAM. Tapa je 360° — 14 = 133 — 180°,
opakne je 278 = 540°, ogHocHo B = 20°. Mepe yHyTpaLlHbKX YrnoBa
Tpoyrna ABCcy a =120° 8 =20°, y =40° [4 60pal.

3°) AB =AM, ogHocHo AAMB = Z4ABM. Taga je 360° — 1483 = 3, opakne je
158 = 360°, ogHOCHO B = 24°. Mepe yHyTpallkKX YrnoBa Tpoyrna
ABCcy a=144°,3=24°,y=12°[4 60pal.

4. MNpasoyrnn Tpoyrnosun AMD n BMC cy nogyaapHu Ha OCHOBY CTaBa
CYC [2 60pa], opakne je CM = DM [1 60p]. Takohe, npaBoyrnn Tpoyrno-
B BCM v CDN cy nopyaapHu Ha ocHoBy cTaBa CYC [2 6opgal, opakne je
4BCM = £CDN [2 6oga]. O3HaumMo mepy Tor yrna ca x. Tapa je AMCD =
90° — x, na u3 Tpoyrna CDP gobujamo ACPD = 180° — 4PCD — ACDP =
180° — (90° — x) — x = 90°, omHocHO Baxku CM L DN [6 6ogoBa]. Tauka Q

je cpeanwTe xunoteHyse DM npasoyrnor Tpoyrna DMP, na je yjegHo u
LleHTap onmcaHe KpyxHuue Tor Tpoyrna. Camum M je PQ = DQ = MQ,
ofaHocHo DM = 2 - PQ [7 6opoBa]. C 063Mpom Ha NPeTXOAHO JOKa3aHy
jepHakoct CM = DM, pobujamo CM = 2 - PQ, unme je [OKa3 3aBPLUEH.
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5. MocmaTpajMo Hajmatby (MPoCT) Aenunay y CBakoM Off TUX 5 CIOXKEHNX
6pojeBa. Ako cy mefy Tix 5 npoctux 6pojeBa Heka ABa jeAHaKa, Taja
Heka ABa of ofabpaHux 5 cnoxeHnx 6pojeBa UMajy 3ajefHNYKN NPOCT
dakTop, Na cammm TMM HUCY Y3ajamHo npocTu [7 6oaoBa). Y cynpoTHOM,
CBMX 5 pa3matpaHumx npoctux daktopa cy pasnununutn mefhycobHo.
MpumeTMO fa cloXxeH 6poj unju je Hajmarby NpocT dakTop jedHak p
u3Hocu 6ap p - p = p* [6 6GopoBa). Hajmarbux 5 npoctux 6pojesa cy 2, 3,
5,7 n 11 [2 6opal, na Ha OCHOBY NPETXOAHMX pa3maTpama cleamn aa
mehy ofabpaHum cnoxeHnm 6pojeBruma NocToju 6poj jeaaH Koju U3HoCK
6ap 112=121 > 120 [5 6opoBa]. KoHTpaauKuuja!



MuHucrapcrBo npocsete Peny6nuke Cpbuje
APYLWITBO MATEMATUYAPA CPBUJE
JpXaBHO TaKMUUYeHe N3 MaTeMaTHKe y4YeHUKa OCHOBHMX LWKOJA
9.5.2026 - VIl paspep

1. [laT je cegmoyrao y Kome Cy CBM YHYTpaLtbK YIAOBU Pasnnuunty 1
Tynu. AKO Cy Mepe CBUX TVX YriioBa NpupogHu 6pojesu fembusm ca 9,
oapeau cse MoryhHOCTU 3a HajBefn yHyTpaLlHK yrao Tor ceamoyrna.

2025 2026

2. Hekaje N= 5 Oppenu npupogaH 6poj n Takas ja je

2026 2025 °
+3

n<N<n+1.

3. Heka cy ABC n DEC nopgygapHu Tpoyrnosu, npu yemy je AB = DE, AC=
DC, BC = EC n Baxun ACAB = 60°, ABC = 45°, 4ACD = 30°. iy DE
ceye ayxun AB n BC pegom y Taukama F 1 G, a Tauka M je cpeguwre
fyn FG. Ykonuko Baxu CM=+/6 cm, nspauyHaj o61m 1 noBpLINHY
Tpoyrna ABC.

4. Nlewndpyj cnepehn pebyc (uctum cnoBrmMa ofroeapajy ucte undpe,
a PasNMuUUTKM ClI0BUMA pasnuunte umdpe):
LAK? = PRELAK.

5. [laTa je waxoBcka Tabna 8 X 8 nogesbeHa Ha 64 nosba. 3a 4 nosba Te
Tabne KaxeMo Aa UMHe LEHTPUPaHU KBagpaT YKOMMKO LeHTPU TUX
nosba YMHe TemMeHa KBajpaTa Ymjy je LueHTap yjedHO W LueHTap uene
Tabne.

a) [Jokaxmn pa ce mehy npousBosbHUX 17 nosba Tabne yBek mory
opabpaty ABa Nosba UMjU Cy LEHTPU TeMeHa HeKOr LeHTpupaHor
KBagpara.
6) Onpean Ha KOMMKO HauuMHa ce Moxe opabpatu 16 nosba Tabne
TaKo Aa HMKoja ABa MeDhy rbMMa HUCY TEMeHA HEKOT LeHTpMpaHor
KBagparta.

CBaku 3apaTak ce 6oayje ca no 20 6oa0Ba.
M3papa 3apaTaka Tpaje 180 MuHyTa.
Peluetbe cBaKor 3afaTka KpaTko 1 jacHO 006pasfioxuTu.



Vil pazpen
1. Heka cy 90° < a1 < @2 < @3 < Q4 < 05 < @ < a7 < 180° yHyTpaLlbM
yrnoBu cegmoyrna. Tapa je wuxoB 36up jegHak (7 — 2) - 180° = 900° [2
6o0pal. Kako je mepa cBakor yrna npupogaH 6poj aerbrs ca 9, 3anniumnmo
pajear=9-B,a:=9- Py ... a;=9- ;. Tapa 3a npupogHe 6pojese fi, B2,
...,ﬁ7Ba)K|/| 10°<B1 <,32<ﬁ3<B4<B5<B5<B7<200MB1+ﬁ2+33+ﬁ4+
Bs + Bs + B = 100° [2 6opaal. Ho, Tapa je Hajmarby moryhu 36up Ha neBoj
CTpaHu jegHak 11°+12° 4+ 13°+ 14° + 15°+ 16° + 17° = 98° [6 6opoBa].
Mpeoctany mepy yrna og 100° — 98° = 2° Mmoxemo [ofaTV NIeBOj CTPaHK
Ha ABa HauMHa: Tako wWTo oba cTeneHa fofamo Ha Hajsehun yrao u
pobujemo 11° + 12° + 13° + 14° + 15° + 16° + 19° =100° [4 6o4a] unu
TaKo WITO MO jefaH CTeneH AoAamo Ha ABa Hajseha n gobujemo 11° + 12°
+13°+14°+15°+ 17° + 18° =100° [4 60pal. Ha Taj HaumH fobujamo pa
je Hajgehmyraoa; =9-19°=171°[16o0a]l nnna, =9 - 18°=162°[1 60pa].

2. lokasahemo pa je n = 2. JegHocTaBHO ce foka3syje aa je N < 3. Hauwme,
YHAaKPCHUM MHOXeHeM AobrjaMo Aa je TO eKBUBANEHTHO ca 220% + 32026
< 322026 4 32026 111TQ je oumMrneHO TauHO jep Ce CBOAM Ha 220 < 3 . 22026
[6 60p0Ba]. Ca opyre cTpaHe, untbeHUUa fa je N > 2 je eKBUBaANEHTHa ca
22077 4 9 . 32025 < 2025 4 32026 )70 je fasbe €KBMBASIEHTHO ca 3 - 22% <
32025 1j, ca 22°% < 3224 a3 TO je TaUHO MHOXeHEM HejeHaKocTh 32 > 231
32022 5 7202214 6opoBal.

3. Kako cy tpoyrnosu ABC n DEC nogypapHu, 13 yCnoBa 3agaTka BaXu
4CAB = ACDE = 60°, 4ABC = ADEC = 45°, na je 4ACB = ADCE = 75°.
Takohe, npema ycnosy 3apatka Baxu 2ACD = 30° n CA = (D, Tj. Tpoyrao
ACD je jenHakokpak, na je £CAD = £CDA = 75° [1 6op], onakne ce nako
pobuja CD L AB n 4AFD =30° [1 60a]. Jarbe cnegn £DCB = 75° — 30° =
45°, na je 4BCE = 30° [1 60p]. CIMYyHO NPeTXOAHOM pa3mMaTpary, 360r
ycnoBa 3afatka BC = EC je Tpoyrao BCE jegHakokpak, na umamo 4.CBE =
4CEB=75°[160a]. Caga ce anpekTHO fobuja £BEF = 75° — 45° = 30° [1
6opa], na je Tpoyrao BEF jepHakoKkpak n Baxu BE = BF [2 6opgal. Takohe,
360r AEGB = 4EBG = 75° je Tpoyrao BEG jegHakokpak u Baxu BE = GE [2
6opa). Tpoyrnosu CFB n CGE cy nogypapHu Ha ocHoBy cTaBa CYC: (B =
CE, BF = BE = GE, 4CBF = 4CEG = 45° [3 6opa]. V13 oBe nogynapHocTu
cnepgu fa je CF = (G, Tj. Tpoyrao CFG je Takohe jegHakoKpak, na je Tauka
M yjegHo 1 NogHOXje BUCUHE TOr Tpoyrnia, ogHOCHO Baxun CM L DE [2

6opa]. Tpoyrao CME je jepHakokpako-npaBoyrnu, ca Katetom (M =
J6cm, na je ME = \J6ecm u CE = J6cm - 2 = 23 cm [1 6oal.
Tpoyrao CMD je nonoBuWHa jeAHAKOCTPAHUYHOr TPOYr/a, Ca AYXKOM
kateTom CM = /6 cm, na je DM = % m=2cmucD=22cm1
60p]. Camum TuM je DE = DM + ME = (2 ++/6) cm [1 60a], na je 06um
Tpoyrna CDE, a camum Tum 1 wemy nopygapHor tpoyrna ABC jegHak
DE + CE + CD = (3v/2 +2+/3++/6) cm [1 60p]. MoBpLumHa Tpoyrna CDE, a
camyM TUM U beMy nogyaapHor Tpoyrna ABC jegHaka je

DE-CM

=(3++/3)cm?[2 60paal.

4. [Ipso pewerbe. 3anuLLKNMO je[JHAKOCT y 06nKy

1000 - PRE + LAK = LAK? [2 60pa].
Y3 o3Hake x = PRE n y = LAK, jegHakoct noctaje 1000 - x + y = y?, OHO-
cHO 1000 - x =y - (y - 1), ma 1000 | y - (y — 1) [2 6opa]. Kako je 1000 =
2. 5*nKako cy y ny — 1 y3ajamHo NpocTu, To 8 fenun TayHo jedaH of
6pojeBay ny—1[2 6opal n 125 fenn TauHo jegaH op bpojeBay ny — 1
[2 60opal. CTora, nogennhiemo pasmaTtparbe Ha YeTupm ciyyaja:
1) 8 |y n 125 |y, Ho Taga je y = 000 wTo Huje moryhe jep pasnuuntum
CNOBMMa ofroBapajy pasnmuute uudpe [2 6oaal.
2)8|y-1n125|y-1,7apa jey =001 wro onet Huje moryhe Kao y
npeTxoAHOM Cyyajy [2 6oaal.



3)8|yn125|y-1,Tagaje y — 1 HenapaH, na cy moryhHoctn 3a y — 1
cnegehe: 125, 375, 625 n 875. Kako HujepaH op 6pojeBa 126, 376, 626 1
876 Huje perbyB ca 8, H1 Yy 0BOM Cyydajy HeMamo peLuetrbe [3 6oaal.
4)8|y-1mn125|y,Tapa je y HenapaH, na cy moryhHoctn 3a y cnepehe:
125, 375, 625 n 875. Op 6pojeBa 124, 374, 624 n 874 je camo 624 femwus
ca 8, naje jeguHa onumja y = 625 [3 6opal.

Ha Kpajy, AanpeKTHOM NpoBepom, 13 6252 = 390625 fobujamo aa je P =3,
R=9,E=0,L=5A=2,K=5[260pal.

Jpyzo pewerve. Kako je nocnegmwa undpa obe ctpaHe jeaHaka K, o K
MoXe 61T Heka og undapa 0, 1,5 nunn 6 [2 6oaal.

1°) Ako je K = 0, onaa 100 | LAK?, pok 100 He penu PRELAK jep je A
pasnuunTo o K, na y oBom ciiyyajy Hema peluetba [2 6oaal.

2°) Ako je K = 1, Taga cy nocnegme faee undppe 6poja LAK? 3anpaso
nocnegte age undpe (10A + 1)2 = 100A% + 20A + 1. Ho, nocnenme age
undpe mopajy 6utn A1 (36or PRELAK), a To je moryhe camo y ciyyvajy A =
0. KoHauHo, oHga je LAK? = (100L + 1)? = 10000L*> + 200L + 1, na cy
Herose nocnegre Tpu undpe 3agme Tpu undpe 6poja 200L + 1, a oHe
cy jegHake LOT (36or PRELAK). To je moryhe camo y cnyyajy aa je L =0,
LITO je Yy CyMPOTHOCTM Ca YnikeHMLOM fa je L pasnuunto og A, na Hu 'y
OBOM CJ1yyajy Hema peluetba [4 6opal.

3°) Ako je K = 5, Taga je meoundppenHn 3aepuwetak LAK? 3anpaBo
aoundpenn 3aepuetak (10A + 5)2 = 100A* + 100A + 25, a To je 25.
Opatne je A = 2. KoHauHo, oHpa je LAK? = (100L + 25)? = 10000L2 +
5000L + 625, a weroB TpoundpeHn 3aBpuieTak je 625, na je L = 5.
MpoBepom yTBphyjemo aa je 625 = 390625, najeP=3,R=9,E=0,L=
5,A=2,K=5jepHo pelwetbe 3afaTKa [5 6og0Ba].

4°) Ako je K = 6, Taja je meBoundpeHn 3aBpuwetak LAK? 3anpaBo
aBoundpeHn 3aBpuietak (10A + 6)2 = 100A2 + 120A + 36, wTo Tpeba aa
n3Hocn A6. [lnpekTHoM npoBepom no CBrMM A, BUAMMO Aa je 0BO jeAnHO
moryhe y cnyyajy A=7. KoHauHo, oHfia je LAK? = (100L + 76)? = 10000L>
+ 15200L + 5776, a weroB TpoundpeHn 3aBplieTak mMopa 6utu L76.
MoHoBO NpoBepom No CBKM L, 3akibyyyjemo Aa je To jeguHo moryhe 3a L
= 3. Ho, 376 = 141376, na je P = E = 1, w70 je y cynpoTHOCT\ ca
ycnosrMa 3afaTka [6 6ogoBal.

[akne, jeanHo pelerve je 6252 =390625,7.P=3,R=9,E=0,L=5A=
2,K=5[160a].

5. MocToju TayHO 16 ANCjYHKTHMX YeTBOPKM MNOJba LLIAXOBCKe Tabne umnju
LLEHTPY YMHe TeMEHa jefHOT LeHTpUpaHor KBagpaTta. 3aucra, y3umajyhu
6uno Koje o 16 nora y AoH0j NeBoj noaTabnm 4 X 4 n potupajyhn ra 3a
90° oKO LeHTpa Lene Tabne Tpu nyTa y3acTonHo, 4obujamo YeTmpy nosba
KOja uMHe ueHTpupaHu KBagpaT [6 6opoBal. Ha ocHoBy [npuxneosor
NPUHLUMNA, ako nocmaTpamo 17 (unu Buwe) nosba Tabne, Heka ABa Nosba
npunagajy ucroj YeTBOpKM jep TMX 16 OANCYHKTHUX YeTBOPKM TEMEHa Y
YHUjU YnHe cBUX 64 nosba Tabne, na cy camMMM TUM HMXOBU LiEHTPU
TEMEeHa HeKor LieHTpupaHor KBagpata [6 6ogoBa]. C fpyre cTpaHe, ako
xennmo aa ogabepemo 16 nosba Tabne Tako fa HUjeaHa ABa Mehy rrmMa
HUCY TEMEHa HEKOT LieHTpUpaHor KBaapaTta, OHV Mopajy 6uti ogabpaHu
CBaKM U3 TauyHo jegHor op Moryhux 16 AUCYHKTHUX LeHTpUpaHux
KBagpata. 3aTo 3a cBako of 16 mosba mmamo 4 moryhHoctu, na je
pelwete y feny 6) 4'° [8 6opoBal.



MuHucrapcrBo npocsete Peny6nuke Cpbuje
APYLWITBO MATEMATUYAPA CPBUJE

np)KaBHO TaKMN4yemwe N3 matemMaTnkKe y4yeHNMKa OCHOBHUX LLUKOJ1a

9.5.2026.
VIl paspen
. a b c
1. a) Ako ¢y a, b, ¢ Tpn peanHa 6poja TakBa fa Baxm B:_:_' JOKaXu
c a

Jajea=b=c

6) Onpenn peanHe 6pojeBe X, y 3a Koje Baxu
Xy  6x-—15y
3y 2x -5y X

1 n3pas —4x* + 36y — 8 MMa MaKCMManHy BpeAHOCT.

2. Ogpenm 6poj pasnuunTnx ypehennx Tpojku (a, b, ¢) npupoaHux 6po-
jeBa TakBux ga a, b, c npunagajy ckyny {1, 2, 3, ..., 2025, 2026} n Baxu
7|a*+ b+

3. Heka je O ueHTap onucaHe KpyXHuue owrtpoyrior Tpoyrna ABC y
Kome Baxun AB < AC. O3Hauumo ca £ n F pegom npeceyHe Tauke npase
AO n Hopmana u3 B n C Ha cumeTpany AD (D BC) yHyTpalumber yrna
Koa TemeHa A. [lokaxu pa cy Ttpoyrnosu DEF n ABC mehycobHo
CUINYHN.

4. [lpaBoyraoHvK AnvMeH3uja 5 X 6 nogesbeH je Ha 8 nNpaBoyraoHUKa
umje Cy CTpaHULie napanefHe CTpaHMWLama NOYETHOr NPaBOYraoHKKa,
a AyXUHe CTpaHuua cy npupoaHu 6pojesn. Oppean:
a) Hajmamu; 6) Hajsehn
6poj mehycobHO noAyaapHMX NpPaBOyraoHMKa Koju MOry yyecTBOBa-
TV y TOj mofenu.

5. Ogpenm cBe npocte 6pojese p n NnpupogHe 6pojeBe m 1 n Takge Aa je
p" + 3600 = m*.

CBaku 3apaTak ce 6oayje ca no 20 6oaoBa.
M3papa 3apataka Tpaje 180 MuHyTa.
Pewere cBakor 3agaTka KpaTKo 1 jaCHO 00pa3noXuTi.



VIl paspep
1. a) MpumeTnMo Aa HujepaH of 6pojea a, b, ¢ HUje Hyna. YHAKPCHUM
MHOXereM Jobujamo a* = be, b? = ca, = ab [2 6opa]. V13 npBe aBe
jeaHakocTn umamo a* - ca = be - b?, ogHocHo @® = b3 nan a = b [3 6opal.
AHanorHo, n3 gpyre n Tpehe jeaHakoctu, gobujamo u b = ¢, na cnegm pa
jea=b=c[16o0pa].

6) W13 nocTaBke Baxmn = 3y _bx=1dy
3y 6x-15y X
a) 3aKk/mpyuyjemo x = 3y = 6x — 15y, WwTO Cce cBoaM Ha x = 3y [6 6opoBal. Y
TOM CNyyajy n3pas
—-4x* + 36y - 8 =—(4x* - 12x + 8) = —(2x - 3)*+ 1 [6 6op0Bal

, Na npumeryjyhn geo

. 3 1
1Ma MaKCMasnHy BpegHocT 1 Kaga je x=5, y=§ [2 60pal.

2. Y cnepehoj Tabenu fatm cy octaun npupogHor 6poja n 1 HeroBor
KBagpata n’ npu fememy ca 7 [3 6opal.

n 0 1 2 3 4 5 6
n? 0 1 4 2 2

Ja 6rcmo pobunum Tpu NoTNyHa KBagpata uunju je 36up fesbuB ca 7, OHu
Mopajy faBatu octatke 0,0, 0 unu 1, 2, 4 [4 6opa]. Y npBom ciiyyajy TO
3Hauu Ja je cBaku of 6pojesa a, b, c nemwuB ca 7 [1 60a]. Takeux 6pojeBa
MakbuX unu jegHakux 2026 uma 289 [1 6op], na je 6poj TpakeHUX
ypeheHnx Tpojkun 289° [2 6opal. Y apyrom cnyyajy hemo npebpojatu
KONMKO MMa OpojeBa Marbux wnm jegHakmx 2026 uuju KBagpaTt Aaje
octatke 1, 2 n 4. AKo n* faje ocTaTak 1, To 3Haum Aa n aaje octatak 1 mnu
6 [1 60p], a TakBux 6pojea nma 579 [1 6opa]. Ako n* faje ocTaTak 2, TO
3Hauu Aa n paje octatak 3 unm 4 [1 6opa], a TakBuUx 6pojesa nma 579 [1
60pa]. Ako n*> gaje octaTak 4, To 3Haum Aa n Jaje octatak 2 unm 5 [1 6oa],
a TakBux 6pojeBa uma 579 [1 6oa]. KoHauHO, MOpaMO ypauyHaTu CBe
nepmyTauuje octataka 1, 2 n 4 Ha mecTuma 3a 4, b, ¢, Tako aa je 6poj
ypeheHux Tpojkn y oBom cyyajy 6 - 579° [2 6ogal. KoHauHo peluetse je
289°+6-579°=1188764 803 [1 60pa].

3. Heka cy mepe ogroBapajyhunx yHyTpalmmx yrnoBa gator Tpoyrna q, S,
. Kako je BE L AD, To je AABE = 180° — 90° — % =90°— % [1 60a]. Yrao

4 AOB je ueHTpanHu yrao 3a TeTuBy AB onmucaHe Kpy»xHuue Tpoyrna ABC,

na je jedHak ABOCTPYKOM nepudepujckom yriy Hag TOM TeTUBOM, Tj.

Baxun ZA0B = 24ACB = 2y [2 6opa]. Tpoyrao AOB je jepHakokpak (AO =

BO kao nonynpeuHuum onucaHe KpyxHuue), na je £0AB = Z0BA =

180" —XAOB 180" —2y
2 2

=90°—y [2 6opa]. OpaBae caga payyHamo
o o . a . a

AAEB = 180°— AABE — ABAE = 180 —(90 —Ej—(go —y):Eer [2

6opa). Takohe, Baxkun ZADB = 180° — 4ABD — ABAD = 180° — 8 — % =

%+ y [2 6opa). Kako cmo nobunn AADB = AAEB = %+ Y, 4eTBOpOYrao

AEDB je TeTuBaH [5 6oaoBal. 13 oBe TeTuBHOCTM je AAED = 180° — 4ABD
=180° — 8 [2 6opal, na je £DEF = 180° — 4AED = 3 [2 6opa]. Ha notny-
HO UCTU HauMH ce AoKasyje fAa je ADFE = y (TeTMBHOCT yeTBOpOYrNa
ACFD), na je 4EDF = a, wto 3Hauu aa Tpoyrnosu ABC n DEF nmajy jegHa-
Ke cBe ofroeapajyhe napose yrnosa 1 cammm TUM Cy cnnyHm [2 6opal.




4. a) [peTnocTaBMMO fia He NOCToje ABa NoAyAapHa NPaBOYraoHKKa Koju
ce kopucte y nogenu. Taga je 8 npaBoyraoHuKa ca MUHWMANHOM
noBpWNHOM AnMeH3nja 1 X 1,1Xx2,1x3,1X4,2%x2,1X5,1X6,2%X3
[5 6opoBa]. YKynHa NoBpLUMHa OBUX NpaBoyraoHukaje1+2+3 +4+4
+ 546+ 6 =31, WTO je BMLWe oA MNOBPLUNHE NOYETHOT MPaBOYyraoHMKa.
Opatne 3ak/byyyjemo Aa y Nofenu mMmopajy nocrojati 6ap 2 nogyaapHa
npaBoyraoHvka [3 6opa]. MNpvmep nogene ca TauHo 2 nopydapHa
npaBoyraoHvKa aaT je ucnog [4 6opal.

6) MpeTnocTaBMMO Aa cy cBKX 8 npaBoyraoHuka MefycobHo nogyaapHu.
To 61 3HauUMNO Aa je YKynHa HMX0oBa MOBpPLUKHA Ae/buBa ca 8. MehyTtum,
MpaBOYraoHWK Koju aennmo je nospluinHe 30, WTO Huje febmBo ca 8 [4
6opa]. Npumep nogene ca 7 nogyaapHWX NpaBoyraoHMKa AaT je Ucnoa
[4 60pal.

5. MoueTHy jegHaunHy moxemo TpaHchopmmcaTh Ha cnepehn HaumH p”
=m?-60%= (m - 60)(m + 60) [2 6oAa]. Kako je p npocT 6poj, CBakyM of
YMHMNAaLa Ha IeCHOj CTpPaHK Mopa buTwn cteneH og p: m — 60 = p?, m + 60
= p®, roe cy a, b HeHeraTBHM Uenun 6pojeBm 3a Koje Baxn b >a,a+b=n
[3 60opa]. Ogy3umarbem OBMX jeAHaYMHA 3aKbyyyjeMo

120 = (m + 60) — (m — 60) = p* — p? = p?(p®>< - 1) [3 6opal.

Ako je a = 0, 3aKk/byuyjemo fa je m =61, p° =121, ogHocHO p = 11, b =2
n n =2.Mposepom noTBphyjeMo Aa 0BO jecTe jegHo peluerbe [3 6oaal.
Ako a # 0, oHfia p mopa 6uTtn npocT dpaktop og 120, 7j. pe1{2, 3, 5} [1
6opn].

Akoje p=2,Tagaje2°=812-1=15.0paBae 3aKkbyuyjemo fa je d =
3,b=7wnoHgan=10, m= 68. llpoeepom notephyjemo fa oBo jecTe
jenHo pelwetbe [3 6opal.

Ako je p = 3, Tapa je 39 = 3 n 3°? — 1 = 40. U3 ppyre jegHaumHe
3aK/byuyjeMo Aa y 0BOM Clyyajy Hema peluemra [2 6opaal.

Ako je p=5,Tafa je 5=5u1 57 - 1 = 24. OpaBpe 3aK/byuyjemo fia je a =
1, b =3 n oHga n = 4, m = 65. [poBepom noTBphyjemo fa OBO jecte
jenHo pelwetbe [3 6oaal.

[akne, cBa pewemsa cy (p, m, n) €{(2, 68, 10), (5, 65, 4), (11,61, 2)}.



