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1. Neka su x, y, z pozitivni realni brojevi. Dokazati da va�i nejednakost
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Kada va�i jednakost?

2. Neka je ABCD paralelogram sa oxtrim uglovima u temenima A i C. Oznaqimo
sa E i F redom podno�ja visina iz temena B i D u trouglu BCD. Dokazati da
je prava odre�ena centrima opisanih kru�nica trouglova ABD i CEF paralelna
pravoj AC.

3. Odrediti najma�i prirodan broj s za koji postoje prirodni brojevi a, b i c takvi
da je ab+ s stepen broja c, bc+ s stepen broja a, ca+ s stepen broja b.
Napomena: Stepen broja a je proizvo	an broj oblika am, gde je m ∈ N.

4. Neka je n prirodan broj. Posmatrajmo tablu dimenzija 2n × 2n sastav	enu od je-
diniqnih kvadrati�a, pri qemu su redovi i kolone numerisani od 1 do 2n (odozgo
nadole i sleva nadesno). Posmatrajmo tablu B koja se sastoji od svih po	a u i-tom
redu i j-toj koloni takvih da va�i 2n−1 + 2 ⩽ i + j ⩽ 3 · 2n−1. Na slici ispod dat
je primer table B za n = 3. Koliki je minimalan broj:

(a) kvadrata; (b) pravougaonika;

potreban da se tabla B potpuno poploqa (bez preklapa�a)?

Vreme za rad 240 minuta.
Svaki zadatak vredi 10 poena.


