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Prvi dan

1. Niz {ai,j}i,j∈N definisan je uslovima a1,1 = 1 i

an,m =
∑

k|n, l|m
(k,l)̸=(n,m)

ak,l.

Dokazati da za svaka dva prirodna broja m i n postoji prirodan broj t takav da je
an,m = a1,t.

2. Na�i sve ograniqene nizove (an)n∈N prirodnih brojeva takve da za sve m,n ∈ N
postoji jedinstven ceo broj i, 0 ≤ i ≤ n− 1, takav da n | am + · · ·+ am+i.

3. Dat je oxtrougli trougao ABC sa visinama AD, BE i CF , kao i sa ortocentrom
H. Kru�nica konstruisana nad du�i AC kao nad preqnikom seqe visinu BE, u spoǉa-
xǌosti trougla ABC, u taqki K. Sliqno, kru�nica konstruisana nad du�i AB kao
nad preqnikom seqe visinu CF , u spoǉaxǌosti trougla ABC, u taqki L. Kru�nica
opisana oko trougla DKL seqe pravu BC, jox jednom, u taqki G. Pokazati da je prava
BC tangenta na opisanu kru�nicu trougla GEF .

Predvi�eno vreme za izradu zadataka je 270 minuta.
Svaki zadatak vredi 7 bodova.

Rexeǌa zadataka detaǉno obrazlo�iti.


