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Drugi dan

4. Dat je qertvorougao ABCD, koji je upisan u kru�nicu Ω. Taqka E je na kru�nici
Ω, tako da je AE = AD. Presek pravih BE i CD je taqka F . Prava AF seqe kru�nicu
Ω, jox jednom, u taqki G, a prava paralelna sa pravom DE i koja sadr�i taqku F seqe
pravu BC u taqki H. Dokazati da prava GH tangira kru�nicu Ω.

5. Maja i Kosta igraju slede�u igru. Ispred ǌih se nalazi 2n rupa u redu, nu-
merisanih brojevima od 1 do 2n, redom sleva udesno. Na poqetku se u svakoj rupi
koja je obele�ena neparnim brojem nalazi lexnik, dok su sve ostale rupe prazne. U
jednom potezu, igraq pomera lexnik iz neke rupe sa brojem x u neku praznu rupu sa
brojem y takvu da je y > x. Igraqi igraju naizmeniqno, a gubitnik je onaj koji ne
mo�e da odigra potez. Ako Maja igra prva, u zavisnosti od broja n odrediti ko ima
pobedniqku strategiju.

6. Za ceo broj x definixemo rad(x) kao proizvod svih razliqitih prostih delilaca
broja x, pri qemu je rad(0) = 0 i rad(1) = rad(−1) = 1. Pretpostavimo da za nekonstantan
moniqan polinom P , sa celobrojnim koeficijentima, va�i rad(P (n)) | P (nn), za svaki
prirodan broj n. Odrediti sve vrednosti koje broj P (0) mo�e dosti�i.

Predvi�eno vreme za izradu zadataka je 270 minuta.
Svaki zadatak vredi 7 bodova.

Rexeǌa zadataka detaǉno obrazlo�iti.


