Munucrapcreo npoceere Penyommuke Cpbuje
IpymrBo maremarnuapa Cpbouje

19. CPIICKA MATEMATHWNYEKA OJIMMIINJA ITA
YUEHUKA CPEIILUX IITKOJIA

7. u 8. anpua 2026. roguHe

- MAPKUVHT ITTEME -

IM1: MAPKVHI" ITIEMA

1. Ioxka3 HenocTojama nmepMmyTanuje ca 2026 pas3IUUUTUX OCTATAKA .. ................ 2
2. Koucrpykuuja nepmyranuje 7 cxyna {0,1,2,...,1012} rakse na im(i) naje 1012 paznu-
YuTUX ocTaTaka npu gesbery ca 1013 ... 2
3. Upneja o ynapuBamy HapHUX OCTaTaKa Ca IapHUM, M HEIAPHUX Ca HEIApHUM, OO Ha
JEMAH HETIAPAH OCTATAK. .+« ettt e tn ettt et et et e ettt ettt et e e ettt 1
4. Kpaj morasza - Koucrpyknuja nepmyranuje tako na in(i) maje 2025 pasauyurux oc-
A 2 TP 2

IM2: MAPKVHI" ITIEMA

1. Tepbeme unsepsuje y A mpeunvka VAH - AD ... .. . 1
2. TBpbheme 3aAaTKA HAKOH TMHBEP3LLJC . ot vttt ettt e et ettt e e et e e e ee e e e e 2
3. YBODEHE TAUKE S oottt ettt e 2
4. Cpobeme moreHnujoM Ha muKIMIHOCT RPSF .. ... .. . .. . 1
5. Hora3 muriImUHOCTU R P S E . . 1
Tepbeme seMe 0 KOAKCUAIHOCTU y OBOj KOHKPETHO] CATyaumuju ...l (HeaauTuBaH moeH)

I13: MAPKUVHI' IIEMA

1
2
3
4.
)
6

. Topma rpanuna: KOHCTPYKIJA TIPIMEDPEA .« vt vttt et e et e e e e eeeeee e 1
B 1) 7= B0 1§ 0) 761 =Y o F= 1
L JePUHUITM]A IYTEBA . .. oottt et e e e e e 1

JIOKA3 MOCTOJAELA TLYTEBA .« « . v ettt ettt e e et e ettt ettt et e ettt 2
. Homa rpanumna: mpecenu JuHUja ¥ OPOIEHA b > (72’) .............................. 1
. OjaepoBa GOPMYIA U 3ABPIUIHU 3AKILYUAK « «« vttt vvtne et ttne et e ene e 1

I14: MAPKUVHI" IIEMA

1.

IIpumep rpada y koM Maja HCHYEBABA CBOJ IIATD « ..ottt vttn et ie e eaeennn 1

Ilaje ce 3a popMasiHO OmmCaH NprMep rpada 13 pemermna, 3ajeqHO Ca TOKA30M 1a Y HeMY
Maja Moke ma UCIYHU CBOj IUJb.

2.

Tepama na cy cBu rpadosn y rojuma Maja ucnymasa cBoj 1ui “uzoMopduan” .. ..1



Ilaje ce 3a ¢opmayHO HaBeleHY TBPIAKY na cy cBu rpadoBu koju Maju omoryhasajy
a UCIYHU CBOj IUJb ~“M30MOpGHU~ ca rope HaBEAEHUM, ONHOCHO MAa IOCTOjU PEHyMepaluja
YBOPOBA KOja jelaH mpeTBapa y OPYTU.

3. Hedpununumja ¢ysrmuje f + 1006pa HEPUHUCAHOCT .o vvnvve e et 1
Haje ce 3a ¢opmanno HaseneHy nedpuammmjy pyurmuje f (koja spaha Majur oxrosop Ha
Kocrture morese), kao u DOKa3 ma OBO Aaje NOOPO meQuHUCAHY (YHKIW]Y.

4. BUJERTUBHOCT (DYHKIIAJE [ . oottt ettt e e e e e e e e e e e e e 1
Iaje ce 3a mormynu noka3 ga je ¢pyHrnuja f OujekTuBHa (MHjEeKTUBHA U CYyDjEeKTUBHA).

5. PerymapHOCT TPAMA ..ottt 1
Iaje ce 3a mokas ma rpad y koM Maja MOke MCOYHUTHU CBOj IUJb MOPa OUTH peryiapaH
(cBaku yBOp MMa ucTU OpOj rpaHa KOje yila3e y Hmera U U3Jja3e U3 Hera).

6. Ommoc f¥(1) m 1 y 3aBUCHOCTH OF TAPHOCTH OPOJA K+ o vvvvote et 1
Ilaje ce 3a moxas ma f¥(1) mo6ebyje usop 1 ako m camo ako je k mapuo (1 Mame on
majmamer m € N 3a koje je f™(1) =1).

7. IlocTojm caMo jemaH IUKIIYC Y [ oot e 1
Ilaje ce 3a moka3 ma mepMmyTanuja f “Ma CaMO jeIaH IUKIYC.

8. Pauyname Opoja TPAKEHUX TPADOBA ..o v vttt ettt ettt et et -1
Omy3uma ce YKOIUKO je 6pOoj TpaskeHuX rpadoBa MOTPEITHO M3PAUyHAT.

I15: MAPKUHI" IIEMA

1. NHjekTHBHY CIydaj: mpesa3 Ha MYJITHILTHKATABHOCT O KOHCTAHTE . .. ovvvrneneenenn... 1
Ilobuja ce moen 3a mpasmiHO nobujame penammje f(y)f(z) = f(yz)? nwm f(1)f(xy) =
f(z)f(y) nmm Here mpyre eKBUBAJIEHTHE jeIHAYMHE, 3a CBe T,y > 0.

2. VIHjeKTHUBHU CIIYYaj: PEMAIMIJA 38 BOMP ..ttt ettt et et e e e 1
Iobuja ce 1 noena 3a mpasunso nobujame peaauuje f(1)f(u+v) = f(u) + f(v), 3a cBe
u,v > 0.

B TR V5[ c 1715356 A o s ) 1
Hoxka3 na je f amatusaa u f(1) = 1.

4. NnjextuBHu cayd4aj: Kpaj IOKa3a . ... 1

5. HeunjexruBhu ciyuaj: pobujamwe penaumje f(kx) = f(x) ... 1
IloGuja ce moeH 3a NPaBUIJIHO yodaBale Na K3 IOCTOjama pa3auduTtux a,b > 0 ca f(a) =
f(b) cnemm mocrojame 6poja k > 1 Taksor ma je f(kx) = f(z), 3a cee z > 0.

6. HeunjexktuBHu caydaj: JTOKA3 KOHCTAHTHOCTH (DYHKITHE . o .o vvve v neeeiee e 1
IoGuja ce moen 3a KopekTHO mM3BOheme ma u3 penaunuje f(kx) = f(x) caemnu ma mocroju
neo uHTEpBaJ akropa A > 1 3a koje je f(A\x) = f(z).

7. 3aBpHIeTaK HEMHJEKTUBHOT CITYUAJA « . v v e e vttt ettt ettt ettt e et ee e e ee e e e 1
Ilobuja ce moeH 3a mokKa3 ma je f KOHCTAHTHA M NPABUJHO YBPIITABAMKE KOHCTAHTHE
dyurnuje y 3amatu ycaos u mobujame jemuuor moryher pemema f(z) = 2.

Hanomena. Axko je kamaumar mobuo Tavas KOHAUAH OATOBOD, AJIU MOKA3 HUje y MOTIYHOCTU
3aTBOPEH, Taj OArOBOP caM 3a cebe He HOcU mocebaH moeH, Behi ce Gomyje camMo Kpo3 oaro-
Bapajyhe mesoBe pemema. Tauka 1 ce 6omyje caMo aKO Ce€ YUYECHUK EKCIUIUIIUTHO HAJA3U Y
HEUHEKTUBHOM CJIYUYajy.

VYxymHO: 7 mOeHa.



I16: MAPKMHI IIEMA

1. ExkcrmmunutaO nocMaTpame a?+b%+la+kb+1—Mab = 0 mau mocMaTpame €eKBUBAJICHTHE
262 €20 6 < (PN 1
3a oBaj MOEH HUje MOBOJLHO MocMaTpaTu aesmusocT ab | a? + b2 + la + kb + 1

2. Jlokas na d | r? + s? +1lr + ks + 1 — Mrs y3 10Ka3 ga HOCTOjU KOHAYHO MHOTO OBAKBUX

3. Koucrpyuncame OGECKOHAUHOD HU3A PAZTUUUTUX PEIIEEDA .« .o e vve v ne v nenneennenn. 2

4. 3appmerak O0Ka3a y3 aprymMeHT Tuma upux/ieoBor NPUHIUNA U TPAHCIUPANE HU3a
15 22 1 7= 12 (A 2

Hamnomena. Iloenu ce He momemyjy 3a cmenujasige ciydajeBe BpemnHocTu k,l, 7, s.



