
Ministarstvo prosvete Republike Srbije
Druxtvo matematiqara Srbije

19. SRPSKA MATEMATIQKA OLIMPIJADA
UQENIKA SREDǋIH XKOLA

7. i 8. april 2026. godine

- MARKING XEME -

P1: MARKING XEMA

1. Dokaz nepostojaǌa permutacije sa 2026 razliqitih ostataka . . . . . . . . . . . . . . . . . . 2

2. Konstrukcija permutacije π skupa {0, 1, 2, ..., 1012} takve da iπ(i) daje 1012 razli-
qitih ostataka pri deǉeǌu sa 1013 . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .2

3. Ideja o uparivaǌu parnih ostataka sa parnim, i neparnih sa neparnim, do na
jedan neparan ostatak. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1

4. Kraj dokaza - Konstrukcija permutacije tako da iπ(i) daje 2025 razliqitih os-
tataka . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 2

P2: MARKING XEMA

1. Tvr�eǌe inverzije u A preqnika
√
AH ·AD . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1

2. Tvr�eǌe zadatka nakon inverzije . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .2

3. Uvo�eǌe taqke S . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 2

4. Svo�eǌe potencijom na cikliqnost RPSF . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1

5. Dokaz cikliqnosti RPSF . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1

Tvr�eǌe leme o koaksialnosti u ovoj konkretnoj situaciji . . .1 (neaditivan poen)

P3: MARKING XEMA

1. Gorǌa granica: Konstrukcija primera . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1

2. Dokaz primera . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1

3. Definicija puteva . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1

4. Dokaz postojaǌa puteva . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 2

5. Doǌa granica: preseci linija i procena b ≥
(
n
2

)
. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1

6. Ojlerova formula i zavrxni zakǉuqak . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .1

P4: MARKING XEMA

1. Primer grafa u kom Maja ispuǌava svoj ciǉ . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1
Daje se za formalno opisan primer grafa iz rexeǌa, zajedno sa dokazom da u ǌemu

Maja mo�e da ispuni svoj ciǉ.

2. Tvrdǌa da su svi grafovi u kojima Maja ispuǌava svoj ciǉ ”izomorfni” . . . . 1



Daje se za formalno navedenu tvrdǌu da su svi grafovi koji Maji omogu�avaju
da ispuni svoj ciǉ ”izomorfni” sa gore navedenim, odnosno da postoji renumeracija
qvorova koja jedan pretvara u drugi.

3. Definicija funkcije f + dobra definisanost . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .1
Daje se za formalno navedenu definiciju funkcije f (koja vra�a Majin odgovor na

Kostine poteze), kao i dokaz da ovo daje dobro definisanu funkciju.

4. Bijektivnost funkcije f . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .1
Daje se za potpuni dokaz da je funkcija f bijektivna (injektivna i surjektivna).

5. Regularnost grafa . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1
Daje se za dokaz da graf u kom Maja mo�e ispuniti svoj ciǉ mora biti regularan

(svaki qvor ima isti broj grana koje ulaze u ǌega i izlaze iz ǌega).

6. Odnos fk(1) i 1 u zavisnosti od parnosti broja k . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1
Daje se za dokaz da fk(1) pobe�uje qvor 1 ako i samo ako je k parno (i maǌe od

najmaǌeg m ∈ N za koje je fm(1) = 1).

7. Postoji samo jedan ciklus u f . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .1
Daje se za dokaz da permutacija f ima samo jedan ciklus.

8. Raqunaǌe broja tra�enih grafova . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .−1
Oduzima se ukoliko je broj tra�enih grafova pogrexno izraqunat.

P5: MARKING XEMA

1. Injektivni sluqaj: prelaz na multiplikativnost do konstante . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .1
Dobija se poen za pravilno dobijaǌe relacije f(y)f(z) = f(

√
yz)2 ili f(1)f(xy) =

f(x)f(y) ili neke druge ekvivalentne jednaqine, za sve x, y > 0.

2. Injektivni sluqaj: relacija za zbir . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1
Dobija se 1 poena za pravilno dobijaǌe relacije f(1)f(u + v) = f(u) + f(v), za sve

u, v > 0.

3. Injektivni sluqaj . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1
Dokaz da je f aditivna i f(1) = 1.

4. Injektivni sluqaj: Kraj dokaza . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .1

5. Neinjektivni sluqaj: dobija�e relacije f(kx) = f(x) . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1
Dobija se poen za pravilno uoqavaǌe da iz postojaǌa razliqitih a, b > 0 sa f(a) =

f(b) sledi postojaǌe broja k > 1 takvog da je f(kx) = f(x), za sve x > 0.

6. Neinjektivni sluqaj: dokaz konstantnosti funkcije . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1
Dobija se poen za korektno izvo�eǌe da iz relacije f(kx) = f(x) sledi da postoji

ceo interval faktora λ > 1 za koje je f(λx) = f(x).

7. Zavrxetak neinjektivnog sluqaja . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1
Dobija se poen za dokaz da je f konstantna i pravilno uvrxtavaǌe konstantne

funkcije u zadati uslov i dobijaǌe jedinog mogu�eg rexeǌa f(x) = 2.

Napomena. Ako je kandidat dobio taqan konaqan odgovor, ali dokaz nije u potpunosti
zatvoren, taj odgovor sam za sebe ne nosi poseban poen, ve� se boduje samo kroz odgo-
varaju�e delove rexeǌa. Taqka 1 se boduje samo ako se uqenik eksplicitno nalazi u
neiǌektivnom sluqaju.

Ukupno: 7 poena.



P6: MARKING XEMA

1. Eksplicitno posmatraǌe a2+b2+la+kb+1−Mab = 0 ili posmatraǌe ekvivalentne
jednaqine . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .1

Za ovaj poen nije dovoǉno posmatrati deǉivost ab | a2 + b2 + la+ kb+ 1

2. Dokaz da d | r2 + s2 + lr + ks+ 1−Mrs uz dokaz da postoji konaqno mnogo ovakvih
M . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 2

3. Konstruisaǌe beskonaqnog niza razliqitih rexeǌa . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 2

4. Zavrxetak dokaza uz argument tipa Dirihleovog principa i transliraǌe niza
unazad . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .2

Napomena. Poeni se ne dodeǉuju za specijalne sluqajeve vrednosti k, l, r, s.


