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Prvi dan

1. Koliko najvixe razliqitih ostataka pri deǉeǌu sa 2026 mogu davati elementi skupa

{π(1), 2π(2), 3π(3), . . . , 2026π(2026)},

pri qemu je π proizvoǉna permutacija skupa {1, 2, . . . , 2026}.

2. Dat je oxtrougli trougao ABC, s tim da je AB < AC. Neka su D i E podno�ja
visina iz temena A i B, redom, H ortocentar trougla ABC i neka je F preseqna taqka
simetrale unutraxǌeg ugla u temenu A tog trougla sa pravom BC. Presek pravih AF
i BE je taqka I. Ako se kru�nice opisane oko trouglova BHC i DFI seku u taqkama
M i P , dokazati da je qetvorougao AEMP tetivan.

3. Dat je pravilan 2n-tougao A1A2 . . . A2n, n ≥ 3, qije su stranice obojene sa n boja tako
da su svake dve naspramne stranice obojene istom bojom. Odrediti najmaǌi prirodan
broj m za koji je mogu�e u unutraxǌosti ovog mnogougla izabrati taqke B1, B2, . . . , Bm,
zatim povu�i izvesne me�usobno nepresecaju�e du�i, qiji su krajevi tačke iz skupa

{A1, A2, . . . , A2n} ∪ {B1, B2, . . . , Bm},

te svaku od tih du�i obojiti jednom od datih n boja, tako da se na taj naqin poqe-
tni mnogougao podeli na konveksne qetvorouglove sa osobinom da su u svakom od ǌih
naspramne stranice obojene istom bojom.

Predvi�eno vreme za izradu zadataka je 270 minuta.
Svaki zadatak vredi 7 bodova.

Rexeǌa zadataka detaǉno obrazlo�iti.


