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Drugi dan

4. U ravni je dato n = 2k+1, k ∈ N, taqaka od kojih nikoje tri nisu kolinearne. Maja i
Kosta igraju slede�u igru: na poqetku Maja spaja svake dve od ovih n taqaka du�ima
i svaku od du�i usmerava ka jednom od ǌena dva temena, na koji god ona naqin �eli.
Nakon toga, ǌih dvoje igraju igru koja se sastoji od k uzastopnih rundi. U svakoj od
rundi prvo Kosta bira jednu od taqaka koju niko nije odabrao u ranijem toku igre,
nakon qega isto radi i Maja i tada rundu gubi onaj igraq ka qijoj taqki je usmerena
du� izme�u dve taqke izabrane u toj rundi. Majin ciǉ je da du�i na poqetku usmeri
tako da, ukoliko ona u nastavku igre igra optimalno, nezavisno od toga kako Kosta
bira taqke, on ne mo�e pobediti nijednu od k rundi igre. Na koliko razliqitih
naqina Maja mo�e ispuniti svoj ciǉ?

5. Odrediti sve funkcije f : (0,+∞) → (0,+∞) takve da va�i f(xy + y
x ) =

f(x)
f(y) +

f(y)
f(x) , za

sve x, y ∈ (0,+∞).

6. Neka su k i l nenegativni celi brojevi i neka su r i s prirodni brojevi. Oznaqimo
sa S skup svih parova prirodnih brojeva (a, b) za koje va�i

a | b2 + kb+ 1, b | a2 + al + 1.

Dokazati da par (r, s) pripada skupu S ako i samo ako je skup

G = {NZD(a− r, b− s) | (a, b) ∈ S}
beskonaqan.

Predvi�eno vreme za izradu zadataka je 270 minuta.
Svaki zadatak vredi 7 bodova.

Rexeǌa zadataka detaǉno obrazlo�iti.


