Munucrapcreo npoceere Penyommuke Cpbuje
IpymrBo maremarnuapa Cpbouje

19. CPIICKA MATEMATHWNYEKA OJIMMIINJA ITA
YUEHUKA CPEIILUX IITKOJIA

7. u 8. anpua 2026. roguHe

- OOT'OBOPU HA ITPUTOBOPE -

SANTATAK 1:

IMMTudpa B044: sRanba ce onduja. [lume ma, momro je aq,2as, ..., 2026as02¢ TOTIYH CUCTEM
ocraraka (mod 2026) ouna je aj+...4+2026a2026 napan 6poj. Mebyrum 1013 nema ”napmaka”,
a CBU OCTAJX OCTAIM MOIY Ce MOAejuTu y mapose ca cymoMm 2026, ma je 36up Hemapan

MTudpa BO73: sKanba ce ycaja. 7 moeHa.

MTudppa B009: Kanba ce memumuyHO ycBaja, monaje ce 1 moedH. He moxkemo mpersenaTtu
mpernpraHe paaoBe.

IMMTudpa B002: sRanba ce nenmumuyHO ycBaja, gonaje ce 1 moeH Ha noka3 na zHe moxe 2026
(mamm mokas ma je w(1013) = 1013) u mBa moena Ha CKOpPO mepMyTanujy (YKYmHO 3 mOeHA)

IMMun¢pa B035: ;Kanba ce menmmMuyHO ycBaja, nojaje ce 1 HMOeH.
MTugppa B059: rKanba ce ycsaja. Honmar je jeman moew.

IMMudpa B036: sKanba ce ondmja . loras 3a 2026 HOCH 2 moeHA, a HaBENEHU IIOKYIIa]j 3a
2025 Bpenu 1 moeH.

IMMn¢ppa B041: fKanba ce onbuja, Yumenna na ce HapHU CIMKajy y NapHe a HENAPHU Y
HeIpaHe HE BPEAU IIOCHE.

ITu¢pa B039: Kanba ce onduja. Iloen je omyser 3a craBry 2) jep Te HepMyTaluje HUCY
EKCIINIUTHO KOHCTPYUCAHE

IMMn¢pa BO58: Kanba ce neamMuyHO ycBaja, qoaajy ce 2 nmoena. Koncrpyucana je ” ckopo
nmepmyTanuja’ 3a 1013. oka3s na He moxke 2026 HUje TPpUXBATIHUB, APryMEHT ca BuiicoroBoM
TEOPEMOM HUje KOMILIETAH jep (haju a ce HeNapHU CIUKAjy y HemapHe. Tauka 3) U3 MapKUHD
meMe ce He MOyKe OOIOBATU M3 OHOTA, IITO je HAMMCAHO jep VOIIITe HUje HAIIMCAHA ¥ TOKYIIajy
KOHCTpYEuuje 3a 2025.

IMun¢pa B044: jKanba onbuja. UnmeHuna na napHy uay y HapHe W HeIapHU y HemapHe He
HOCH TIOCHE.

ITu¢pa BO37: ;Kanba ce nenuMuuno ycsaja, momaje ce 1 moeH 3a CTaBKy 3) U3 MApPKUHD
meMe, OCTaTaK IOKA3a HUje KOPEKTAH.

IMu¢pa B055: sRanba ce nerumuyno ycBaja, mudroBame panu 3a +506 anu Hije HAIMCAHO
eKCILIMIUTHO Te HUje 3a MaKCHMaJjaH Opoj ImOecHA..

SAIOATAR 2:
ITudpa BO58: sKanba ce ycaja. lonaje ce jemnaH moes.



SANTATAR 3:
MTudpa B059: sKanba ce ycaja. lonaje ce jemaH moeH.

MTudpa B046: sKanba ce mennvmuno ycsaja. lonaje ce jeman moen. /loka3 3a mocrojame
myTeBa je HeKoMmaeTaH. [loka3 mome rpaHuile HUje UCTpaBaH, ¢ 063upoM Ha TO Aa je moryhe
& HU €& je[He CTPaHe MOCMaTpPAaHOr MyTa Huje (2n — 2)-Toyrao.

MTudpa BO08: ;Kanda ce neamvuuno ycBaja. Ilonaje ce jeman nmoen. Ilojam ,,packpmrama’
HUje obOjalImeH M HUje NOKa3aHO Na ce KOH(UIypaluje IIe Ce CBaKa ABa IyTa CEKy TadHO
jemHoOM mMajy mcTu OpOj Tadaka.

IMMu¢pa BO18: Kanba ce menmumuuno ycsaja. lomajy ce mBa moena.

IMMu¢ppa B040: Kanba ce ondbuja. NHAyKTUBHN KOpPaK HUje aIeKBATHO O0jallmheH.

SAIIATAK 4:

IMTudpa B041: ;Kanba ce onbuja. Hujenna on HaBeneHnX KOHCTATAIMja HE BOAU Ka JOKA3Y
na je rpa¢ roju omoryhasa Maju na ucnysu unm ”uzomopdan” ca OHUM U3 peniemha (BUICTH
Mapgrunr memy). Onucana crpareruja 01 BOAWIA Ka KOHCTPYKUMjU I'pada, aay HexocTaje
ommc Tora kako Tpeba mosezatu As — As u A ca ocrarkom rpada. Hajnakmwu mauwn ga ce
TO KOMIIETHPA KOPUCTHU PEryJIapHOCT, IITO HUje JOKA3aHO y pany. Hucmo nporaman rae je
”porupame” MOMEHyTO, aju TO Ou BoaWIo Ka npebpojaBamy oaroBapajyhux rpagosa, mro
HE TOHOCHU IOOAaTHE MOEHE.

IMMn¢pa B042: Kanba ce onbuja. KoucraToBaHO je ga MOCTOjU jemHAaK OpOj yJIa3HUX U
M3JIa3HUX CPAaHA, AU HUje HOKA3aHO.

IMMu¢pa B009: Kanba ce onbuja. PerymnaprocT je nokaszana, u 3a TO Cy JaTU IOEHU, Al
TO je camo moTpebaH, a He M HOBOJbAH YCJOB 3a TPaKeHU rpad.

IMMTudpa B036: ;Kanda ce ogbumja. ['pad Koju ce MHIYKTUBHO KOHCTPYUIIE HUje PeryJiapaH,
IITO je HeONXOAHO 3a BAJKAHY KOHCTPYKUU]Y (BUAETU peliemne).

IMMudppa BO58: rKanba ce meammumuno ycBaja. [lomaje ce 1 moeH, m TO 3a UMIBEHUIY a4
YKOJIMKO je uBop B Bamuman Majun onrosop Ha Koctum nmores Oupama uyBopa A, Tana 3a
cBaku uBop C # A, B Basxkum nma usop C mobebyje Ttauno jemam om usopoBa A m B. Illto
ce ThYe MHAYKTUBHOT PEeNIena KOje KOPUCTU AOIABAE IO ABa YBOPA, KAKO OU MaJbU MOEHU
Oum nomesbeHu, OUIIO je HEeOMXOMHO NMPENU3HO HABECTU TBPpDeme MHIYKIUje, MU TOKA3ATU
HEKe OJ[ OCTAJIUX PEJIEBAHTHUX CTaBKy u3 Mapkuur meme 3a mocrojehie pememne.

IMMu¢pa BO18: Kanba ce ondumja. [lokazano je y pany ma rpa¢ Mopa Outm peryrnapan
U TIOKa3aH je jemaH mpuMmep rpada roju omoryhasa Maju ga mcnyau cBoj muis. OBo 1o
Mapkunar memu Bpenu 3 moena. HaskamocT, mocroje peryiaapau rpadoBy APYTaduju O OHOT
ommcaHOT y pany. Jeman mprMep TakBor rpada 3a n = 7 mar je ca: uBoposu: a,b,c,V, A, B,C,
rpare: a,b,c >V - A, B,C; A—-B—-C —>A;a—b—>c—a;, A—>bc; B—a,c; C —a,b;
a—A;b—B;c—C.

MTudpa B044: Kanba ce onduja. Y pany je HaBeneHa MCIPaBHA KOHCTPYKIMja, ajlu HUje
(GOpPMaJIHO OKA3aHO Oa OHA 3aMCTa U pagu. Y MOKYyIIajy MHIAYKIWje HUje Pa3MaTPAHO Tae y
MameM rpady ce Honajy HOBE TAUKe, IIa OBO CBAKAKO HUje BEJUKU HAIPENAK Ka UCIPABHOM
noka3dy (ma 6w ce odyBao onmmcaHu OGJIMK KOHCTPYKIMje, HOBE TAadke Ce MOPajy HOoIaTH Ha
rauno oxpebhenum mecruma). Crora, ypabheno nmo Mapkunr memu Bpenu 1 noes.

MTudpa BO04: sKamnxba ce omduja. Y pememy, npe CBera, HEIOCTAajy HOka3m cienehe Tpu
crBapu: (1) Huje morazano na nse paziamyure Tadvke He MOTY UMATH UCTy cuenujaidy. Cro-
ra, He 3aEMO ma rpad X + Spec(X) yuuja mumrayca. (2) Kana Gucmo 3manm ma je rpa¢ us
peTXoIHE PEUEeHUIle YHUja IUKIYCa, OHAa OMCMO 3HAJM Ia MOCTOjU HemapaH IUKIYC, Te Ou



apryMEeHT M3 pellena MOoKa3ao Ja je Taj mukiayc meo rpad (3) Komauno, yak u kaga 6ucMo
vvanu ga je rpad X < Spec(X) jeman mukayc, HOYETHM TYPHUD HUje jom yBek ompeben
apryMeHTHMa U3 pemema. 1peba jom mpuMeTUTH na Taj OUKIYC Gopcupa ycMepama CBUX
cTpesuiia y MOYEeTHOM TypHUPY u3 jemHe Tauke. Ha kpajy, HEje mOKa3aHO ma MPUMEpP UC-
IyHaBa yCJIOBE 33 TaTKA.

IMTudpa B046: sKanba ce onbuja, npeBume TBphema HIje JOKA3aHO HAUTU ONPABIAHO na Ou
ce mosehao 6poj moeHa.

SAIIATAK 5:

IMMn¢pa B044: Ilpurosop ce oxnbuja. U ckped je 6uo mpersenan, HeMa 3HAYAJHUX 3aKJbYda-
KA.

IMTudpa B037: Ilpurosop ce onduja. HaBenenu 3armydny HUCY MCIPABHO JOKA3aHU WU
HUCY KOPUCHMU.

MTudpa B002: IIpurosop ce onbuja. Y pany Huje IOCMATPAH CIyYa] WHjEKTUBHOCTU HUATU
nocebHO cayuaj kana [ mHuje ubjektuBHa. OHO WTO je y 3a0aTKy ypabheHo, 0 MapKUHT IEMU,
Bpeau 0 moeHa.

IMudpa BO57: Ilpurosop ce onduja. Cuyuaj kana je f ummerTuBHA (QYHKOUja HUje pa3Ma-
tpan. Ouo mTo je y 3amatky ypabeno, mo mapkuar memu, Bpeau 0 moeHa.

ITu¢pa B0O04: IIpurosop ce oxbuja. Y mpsoMm cayuajy (kazna f HUje WHjEeKTUBHA) KPajmu
3aKMbydaK je ma, kaga saxkn f(a) = f(b), onna sawu f(ka) = f(kb) mmma f(ka) = f(kb) = f(a?),
ama ciyuaaj f(ka) = f(kb) = f(a®) vurge muje uckmyuen. Y ciydajy Kama je f WHjeKTUBHA
[OCTOje IBa MPOIYyCTa; HeLOCTaje mOokKa3 ma cy cBu g(x) Gam ¢, a He 1/c¢ (pehwm ma memro
”jacHO” BasKM HUje MCTO KaO U TO IOKA3aTH), M HAKOH mTO ce nponabe obuauk koju f mMopa
na uma (f(x) = 2§—i1), y IOKa3y Oa je n = 1 ce KopucTu 1a je H IpUpOJaH, MaKo je N peaial
Oopoj.

IMMun¢pa B036: IIpurosop ce menumuuno ycsaja. onaje ce 1 moen. Kana cy nBe amnconyTtae
BPEMHOCTHU jeTHAKE, HE MOPAjy YBEK BPEIHOCTH ma OyIy WCTe WAV yBeK na Oymay CyIpOTHE.
3a ciayuaj Kala jecy yBek UCTe, HaBeneHa (GyHrnuja g(x) MOke na BOAU Ka peuemy (1ako 6u
kacHuje Tpebano na ce kopuctu g(z) — g(0), a me g(z) 4+ ¢(0)), anu HemocTajy apryMenTu 3a
Komujery (kao mro 6u, Ha mpumep, Ouia OrpaHUYEHOCT). Y IIPOBEPU TOT ciaydaja Takobhe
“Ma Tpenraka.

IITugpa BO058: IIpurosop ce onbuja. Y HEMHjEKTMBHOM CIIydajy jecTe NoKa3aHo xa je f(x) >
2, aau, OCUM TOTa, HUMTA. Y WHJEKTUBHOM CJIyYajy HUCY MAOKA3AHU HU MYJITUILIUKATABHOCT
HU aATUBHOCT.

IMMu¢pa B002: Ilpurosop ce onbuja. 3akbydvak HABENEH Y :KAJI0OM HUje MOKA3aH, OHO INTO
je MoKa3aHO 1Mo MapkuHr memu Bpenu 0.

IMMudpa B042: Ilpurosop ce oxbuja. MynaTunaimkaTvBHOCT je mM3BEAEHA U3 MPETIOCTABKE
na f HUje KOHCTaHTHA, a HEe Ia jeé WHjeKTUBHA. Y NOKa3UBammy pesanuje 3a 30up omabpaH je
jemam cay4aj, MOK je OIPYTU UCKbYUEeH Oe3 apryMeHaTa.

IMMTudpa BO041: [Ipurosop ce onbuja. Hasemenu momamu me Bpene moene. CiyuajeBu rana
je f uHjexknuja m Kaga HUje HUCY pa3MaTpaHMU.

IMTugpa B056: Ilpurosop ce oxnbuja. HaBenenu momaru He Bpeme mOEHE.

ITugpa B0O18: Ilpurosop ce onbuja. Pasmarpan je cayuaj kana je f xoncrantHa (Tj. Kama
2
je f(£) = f(z2) 3a cBe y,z2 € R") u 3akmyueno je na je jemuHu mpeocTaiu ciaydaj Kaga

2
je f(£)f(z2) = f(y)? 3a cBe y,xo € RT, mTo Huje Tauno. Ilo MAPKMHT meMu, TO HE HOCU
HOEHE.



IITudpa BO55: Ilpurosop ce ondmja. Jeman moeH u jecte NOAEJLEH 33 MYJITUININKATUBHOCT
y UHjeKTUBHOM ciydajy. [loka3 ca GeckoHauHUM HU30M OpoOjeBa KOjU Ce CIUKAjy y 2 HUje
TavaH.

SAIOATAR 6:
IMMu¢pa B058: HKanba ce ycsaja. Honaje ce 1 moes.



