Munucrapcreo npoceere Penyommuke Cpbuje
JIpymrBo maremarnuapa Cpouje

TP RKABHO TAKMUUYEILE U3 MATEMATUKE
26. ampuia 2026.

IlpBu pa3pen - b kareropuja

1. Ha cunenehoj caumu cBe meHTpadHe Tadke Jieske HA JeIHOj TPAaBOj, a HOHE TPU TadKe Cy
rosmHeapHe. Tauno je 2024 TpoyrsioBa umja Cy TeMeHa OaTe TadKe, IPU YEMy CBaKa TPU
KOJUHeapHa TeMeHa He 00pa3yjy Tpoyrao.

A

Konuko ykynao uma tavaka Ha coauim?

2. 3a npupogau 6poj n, ca S(n) osmavasamo 36up werosux mudapa. Ha npumep, S(327) = 3+
247 = 12. Uspauynaru Bpensoct uzpasza A = S(1)—S5(2)+5(3)—S(4)+- - -+5(2025)—5(2026).

3. Mununa, Anercanmap, Yema m Henan skuBe Ha OCTpPBY Ha KOME IIOCTOje [Ba IJIEMe-
na: JlaxkkoBuhu u Mctunozbopuhu. Kao mrTo um mHazmBu kaky, JlaskkoBuhu yBek rosope
meuctuny, nok Vctunozbopuhu ysek rosope uctury. OHEU Cy Cce TAKMUUMIN y PEIIaBay
JIOTUYKUX 33aTaKa U MO3HATO je Aa je TOOeIHUK TOT TAaKMUUYEeHa MPUIaIHuK miueMeHa Vcru-
nos3bopwuha. Ilocie rtakmuuema naau cy ciaenehe msjase:

Musuya: Hu ja am Yema mucmo mobemuiin.

Anexcandap: Aro je 6ap jeman om Yene u Henana nmpunamauk miaemena Jlaxkosuh, onmga je
Mununa mobeauina.

Yeoa: Anexcanmap je mobenuuk n Henan je Jlamxkosuh.

Hewao: Axo je Munnna Jlaxkosuhl, onga je Yenma mobenuuxk.

Onpemuru mobeAHUKA TAKMUYEHha U YTBPAATUA KOM ILJIEMEHY IIPUIAAa CBAKO O OBO YETBOPO
OCTPBJ/bAHA.

4. Hera je ABC omrpoyrau tpoyrao. Osmauumo ca D, E u F nogHoxkja BUCUHA M3 TEMEHA
A, Bu C, penom. Iloraszaru na je AF = CF ako u camo axo cy nysxu DE u DF mebhyco6uo
HOPMAJIHE.

5. Hahu majuamy BpemnocT mspasa [49¢ — 6|, rae cy a n b TpousBosLHEM TPUPOIHU OPOjeBn.

Bpewme 3a pan 240 munyTAa.
Cpaxu 3anarak Bpemu 20 moeHa.
Pemena 3amaTaka merasbHO 00pPAa3JIOKUTHU.



Munucrapcreo npoceere Penyommuke Cpbuje
JIpymrBo maremarnuapa Cpouje

TP RKABHO TAKMUUYEILE U3 MATEMATUKE
26. ampuia 2026.

Ilpyru pa3pen - B kareropuja

1. Pemurn jennauwnny:

xlogfo z+logq x3+3 —
1 1

Vitl-1 JVoti+l

2. 3amuc (ag,a1,...,a,), KOjI je caCTaBHLEH CAMO O HyJla W jeIUHUIA, HAZUBAMO OUNAPHUM
3aIMCcoM ITy:KUHE M + 1, OOHOCHO 3ammcoM ca n + 1 MecTa, Ipu 4eMy je n mpupomaH Opoj.
IMocmaTpajMo npoussosban GunapHu 3anuc (ag, ay, - . ., a,) aysxude n+1. Pehu hiemo na je Taj
3ammc Qujadcku aKO UMa mapaH Opoj MecTa W ako je 30Up IpBOT U MOCIenmer Opoja jennak 1,
36up Apyror m mpermociemmer jemrak 1, 36up tpeher m Tpeher ormo3amu, Takobe, jemHak
1 u Tako pemom, Tj. BaKHW ag + ap = @1 + Ap—1 = a2 + an_o = --- = 1. Ha mpumep, 3amuc
(1,0,0,1,1,0) je mmjancku, jep mma 6 mecta (n =5), a nputom je 1+0=0+1=0+1=1.
Koaurko nma GuuapHmX 3ammca ny:xuHe 16 KOju HUCY AMjaICKU, ajiu Ce MOTY IoxeauTtw Ha 4
Y3aCTONMHA OUjanCKa 3aIMca, ON KOjJUX CBAKU UMAa IyRUHY 47

3. Heka je n npupoman 6poj u a, 6poj KOju ce y IeKaTHOM 3alUCy CaCTOjU OI 1 nudpapa Koje
Cy HaM3MEHUYHO 7 M 3, modeBmu on nudpe 7 ciaeBa. Ha mpumep, az = 737 u ag = 737373.
Oppenuru HajMame n TakBo 1a 99|a,.

4. (a) Hera cy a u b peannu 6pojesu Taksu na je a < b. Ilokazaru ma 3a cBako y € R Baxu
ly—al+ly—0b >b—a.
(6) Heka je x upanmonasnan 6poj, Takas na je 6poj
|z — 1] + |z — 2] + ... + |z — 2023] + |x — 2024
panuonagad. /lokazaTu ma 3a TPOM3BOBAH peajiaH OpOoj Yy BaskU HEjeTHAKOCT

ly =14+ |y — 2|+ ... + |y — 2023| + |y — 2024| > |z — 1| + |z — 2| + ... + |z — 2023| + |= — 2024].

5. Ilat je omrpoyrau tpoyrao ABC. Heka je H oprouentap tor Tpoyria. Hera cy O, Oy
u O, nenTpu onucanux kpyskuuna tpoyriaosa HBC, HCA u HAB, penom. Iloka3zatu na cy
rpoyraosu ABC u O,0,0,. nonynapuu.

Bpewme 3a pan 240 munyTAa.
Cpaxu 3anarak Bpemu 20 moeHa.
Pemena 3amaTaka metasbHO 00pPa3JIOKUTHU.



Munucrapcreo npoceere Penyommuke Cpbuje
JIpymrBo maremarnuapa Cpouje

TP RKABHO TAKMUUYEILE U3 MATEMATUKE
26. ampuia 2026.

Tpehu pa3spen - B kareropuja

1. Heka cy a u b kaTere mpaBoyryor Tpoyria. AKO Baku
a—

2

logg

OIpEeIUTH YTJIOBE TOT TPOYTJa.

b 1
=5 (logg a + logg b — logg 2),

2. Y mpaBy Kpy:kHY Kyy ynucana je jgomra. OKO Te JONTEe ONMCaH je mpaB KPY:KHU BAJbAK
4m;ja OCHOBa IpuUIana paBHU ocHOBe nare kyme. Herka je K 3anpemmua ryme, a V 3anpemunHa
BaJbKa.

(a) Hoxrazatu na je K # V.
(6) Ompenuru HajBeliu peaman 6poj m TakaB Ha 3a CBaKy TakBy Kymy Basku K > mV.

3. Oapenuru cse napose (z,y) € N X N, rme je N ckyn npuponuux Gpojesa, 3a KOje BayKu
5% —3Y = 16.

4. Aua u Bojan urpajy urpy Ha Tpamum on n > 3 mojba ca MO jeIHUM 3KeTOHOM. Ha mouerky,
AHUH }KETOH ce HaJa3u Ha NPBOM MOJY, a BOjaHOB KETOH Ha MOCJeqmeM moJby. Virpauwm
Urpajy HaM3MEHUYHO. Y CBAKOM TOTE3y, UT'PAY MOMepPa CBOj *KETOH 3a jeIHO WM IABAa MOJba
y IpaBIly TPOTUBHUKOBOT KETOHA. sINeTOH MOpa ma CTaHe Ha IPAa3HO IOJHE U HUje H03BOJEEHO
MpECKaKame MPOTUBHUKOBOT skeToHa. AHa urpa npsa. Vrpad koju He MOKe Ia OIUTDa MOTE3
ryou. lorazaru:

(a) Aro n maje ocrartak 2 npu gemeny ca 3, bojan uma nobeIHUYKY CTpaATErujy.
(6) Axo n maje ocrarak 0 unu 1 npu mememy ca 3, AHa UMa MOGEIHUYKY CTPATETU]y.

5. Heka je x upammonanan Opoj, Takas na je 6poj
|z — 1] + |z — 2] + ... + |z — 2023] + |x — 2024
pamuonanan. Jlokaszatu na 3a Ipom3BOJBAH peajiaH OPOj Yy BAKU HEjeTHAKOCT

ly — 1|+ |y — 2|+ ... + |y —2023| + |y — 2024| > |z — 1| + | — 2| + ... + |& — 2023| + |z — 2024].

Bpewme 3a pang 240 munyTa.
Cpaxku 3amarak Bpemu 20 moeHa.
Pemema 3amaTaka nerasjbHO O0OPA3JIOKUTHU.



Munucrapcreo npoceere Penyommuke Cpbuje
JIpymrBo maremarnuapa Cpouje

TP RKABHO TAKMUUYEILE U3 MATEMATUKE
26. ampuia 2026.

Yereptu pa3pen - b kareropuja

1. Tpu paznuuura peasHa Opoja, y HEKOM MOPETKY, YMHE aPUTMETUYKU HU3 O TPU UJIAHA,
a takobe, MO¥kIA y APYroM MOPETKY, YMHE NeOMETPUjCKU Hu3 on Tpu unana. Ouppenutu
majsehy Moryhy BpemHOCT KOJIWYHUKA TOT T€OMETPHUjCKOT HU3A.

2. Hat je Tpoyrao ABC wuuju je meHrap ynucade KpyskHuie o3HaveH ca S. Kpywxkuauna
momupyje crpanune tpoyraa y taukama D € BC, E € AC u F € AB. Axo je |AE| = 3,
|CS| = 2v/7, a Mepa yria <BAC = 60°, uspauynaru nospmmny tpoyriaa ABC.

3. Aua u Bojan urpajy urpy Ha Tpamy o4 n > 3 I0Jba Ca II0 jeIHUM KeTOHOM. Ha moderky,
AHuH KeTOH ce HAJa3u Ha NPBOM MOJLY, a BOjaHOB JKETOH Ha MOCJHeqmeM moby. Vrpauwm
Urpajy HAM3MEHUYHO. Y CBAKOM IIOTe3y, UI'pad HOMepa CBOj *KETOH 3a jeqHO WM ABA M0Jba
y IpAaBIy IPOTUBHUKOBOT KETOHA. sINeTOH MOpa ma CTaHe Ha IPAa3HO OJhE U HUje HO3BOJEEHO
IIpEeCKaKame MPOTUBHUKOBOL skeToHa. AHa urpa npsa. Vrpad koju He MOXKe ITa OOUTDa IOTe3
ryou. lorazarm:

(a) Ako n maje ocrartak 2 mpu memeny ca 3, Bojan uma mOGeIHUYKY CTPATETH]Y.

(6) Ako n maje ocrarak 0 uiu 1 npu mememy ca 3, AHa UMa NOGEIHUYKY CTPATErU]y.

4. Ompenutu cBe Tpojre (z,y,2) € Ng x Ny x Ny, rme je Ny = NU {0}, upu uemy je N cryn

TIpupogHUX OpojeBa, 3a kKoje Baku 3° 4 6Y = 2025%.

5. Heka je S ckyn mosutuBHUX nenux OpojeBa TakaB Ia 3a CBAKU MO3UTUBAH €0 OPOj N BaKU
|SN{n, 2n, 1013n}| = 1.

[TosmaTo je ma 20262026 ¢ S. Ilokazatu ma 2 € S.

Bpewme 3a pang 240 munyTa.
Cpaku 3anarak Bpemu 20 moeHa.
Pemema 3amaTaka meTasbsHO OOpPa3JIOKUATHU.



