
Ministarstvo prosvete Republike Srbije
Druxtvo matematiqara Srbije

DR�AVNO TAKMIQEǋE IZ MATEMATIKE

26. april 2026.

Prvi razred - B kategorija

1. Na slede�oj slici sve centralne taqke le�e na jednoj pravoj, a doǌe tri taqke su
kolinearne. Taqno je 2024 trouglova qija su temena date taqke, pri qemu svaka tri
kolinearna temena ne obrazuju trougao.

Koliko ukupno ima taqaka na slici?

2. Za prirodan broj n, sa S(n) oznaqavamo zbir ǌegovih cifara. Na primer, S(327) = 3+
2+7 = 12. Izraqunati vrednost izraza A = S(1)−S(2)+S(3)−S(4)+· · ·+S(2025)−S(2026).

3. Milica, Aleksandar, Qeda i Nenad �ive na ostrvu na kome postoje dva pleme-
na: La�kovi�i i Istinozbori�i. Kao xto im nazivi ka�u, La�kovi�i uvek govore
neistinu, dok Istinozbori�i uvek govore istinu. Oni su se takmiqili u rexavaǌu
logiqkih zadataka i poznato je da je pobednik tog takmiqeǌa pripadnik plemena Isti-
nozbori�a. Posle takmiqeǌa dali su slede�e izjave:
Milica: Ni ja ni Qeda nismo pobedili.
Aleksandar: Ako je bar jedan od Qede i Nenada pripadnik plemena La�kovi�, onda je
Milica pobedila.
Qeda: Aleksandar je pobednik i Nenad je La�kovi�.
Nenad: Ako je Milica La�kovi�, onda je Qeda pobednik.
Odrediti pobednika takmiqeǌa i utvrditi kom plemenu pripada svako od ovo qetvoro
ostrvǉana.

4. Neka je ABC oxtrougli trougao. Oznaqimo sa D, E i F podno�ja visina iz temena
A, B i C, redom. Dokazati da je AF = CF ako i samo ako su du�i DE i DF me�usobno
normalne.

5. Na�i najmaǌu vrednost izraza |49a − 6b|, gde su a i b proizvoǉni prirodni brojevi.

Vreme za rad 240 minuta.
Svaki zadatak vredi 20 poena.

Rexeǌa zadataka detaǉno obrazlo�iti.
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Drugi razred - B kategorija

1. Rexiti jednaqinu:
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2. Zapis (a0, a1, . . . , an), koji je sastavǉen samo od nula i jedinica, nazivamo binarnim
zapisom du�ine n + 1, odnosno zapisom sa n + 1 mesta, pri qemu je n prirodan broj.
Posmatrajmo proizvoǉan binarni zapis (a0, a1, . . . , an) du�ine n+1. Re�i �emo da je taj
zapis dijadski ako ima paran broj mesta i ako je zbir prvog i posledǌeg broja jednak 1,
zbir drugog i pretposledǌeg jednak 1, zbir tre�eg i tre�eg otpozadi, tako�e, jednak
1 i tako redom, tj. va�i a0 + an = a1 + an−1 = a2 + an−2 = · · · = 1. Na primer, zapis
(1, 0, 0, 1, 1, 0) je dijadski, jer ima 6 mesta (n = 5), a pritom je 1 + 0 = 0 + 1 = 0 + 1 = 1.
Koliko ima binarnih zapisa du�ine 16 koji nisu dijadski, ali se mogu podeliti na 4
uzastopna dijadska zapisa, od kojih svaki ima du�inu 4?

3. Neka je n prirodan broj i an broj koji se u dekadnom zapisu sastoji od n cifara koje
su naizmeniqno 7 i 3, poqevxi od cifre 7 sleva. Na primer, a3 = 737 i a6 = 737373.
Odrediti najmaǌe n takvo da 99|an.

4. (a) Neka su a i b realni brojevi takvi da je a < b. Dokazati da za svako y ∈ R va�i

|y − a|+ |y − b| ≥ b− a.

(b) Neka je x iracionalan broj, takav da je broj

|x− 1|+ |x− 2|+ ...+ |x− 2023|+ |x− 2024|

racionalan. Dokazati da za proizvoǉan realan broj y va�i nejednakost

|y − 1|+ |y − 2|+ ...+ |y − 2023|+ |y − 2024| ≥ |x− 1|+ |x− 2|+ ...+ |x− 2023|+ |x− 2024|.

5. Dat je oxtrougli trougao ABC. Neka je H ortocentar tog trougla. Neka su Oa, Ob

i Oc centri opisanih kru�nica trouglova HBC, HCA i HAB, redom. Dokazati da su
trouglovi ABC i OaObOc podudarni.

Vreme za rad 240 minuta.
Svaki zadatak vredi 20 poena.

Rexeǌa zadataka detaǉno obrazlo�iti.
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1. Neka su a i b katete pravouglog trougla. Ako va�i
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,

odrediti uglove tog trougla.

2. U pravu kru�nu kupu upisana je lopta. Oko te lopte opisan je prav kru�ni vaǉak
qija osnova pripada ravni osnove date kupe. Neka je K zapremina kupe, a V zapremina
vaǉka.
(a) Dokazati da je K ̸= V .
(b) Odrediti najve�i realan broj m takav da za svaku takvu kupu va�i K ≥ mV .

3. Odrediti sve parove (x, y) ∈ N × N, gde je N skup prirodnih brojeva, za koje va�i
5x − 3y = 16.

4. Ana i Bojan igraju igru na traci od n ⩾ 3 poǉa sa po jednim �etonom. Na poqetku,
Anin �eton se nalazi na prvom poǉu, a Bojanov �eton na posledǌem poǉu. Igraqi
igraju naizmeniqno. U svakom potezu, igraq pomera svoj �eton za jedno ili dva poǉa
u pravcu protivnikovog �etona. �eton mora da stane na prazno poǉe i nije dozvoǉeno
preskakaǌe protivnikovog �etona. Ana igra prva. Igraq koji ne mo�e da odigra potez
gubi. Dokazati:
(a) Ako n daje ostatak 2 pri deǉeǌu sa 3, Bojan ima pobedniqku strategiju.
(b) Ako n daje ostatak 0 ili 1 pri deǉeǌu sa 3, Ana ima pobedniqku strategiju.

5. Neka je x iracionalan broj, takav da je broj

|x− 1|+ |x− 2|+ ...+ |x− 2023|+ |x− 2024|

racionalan. Dokazati da za proizvoǉan realan broj y va�i nejednakost

|y − 1|+ |y − 2|+ ...+ |y − 2023|+ |y − 2024| ≥ |x− 1|+ |x− 2|+ ...+ |x− 2023|+ |x− 2024|.

Vreme za rad 240 minuta.
Svaki zadatak vredi 20 poena.

Rexeǌa zadataka detaǉno obrazlo�iti.



Ministarstvo prosvete Republike Srbije
Druxtvo matematiqara Srbije

DR�AVNO TAKMIQEǋE IZ MATEMATIKE

26. april 2026.

Qetvrti razred - B kategorija

1. Tri razliqita realna broja, u nekom poretku, qine aritmetiqki niz od tri qlana,
a tako�e, mo�da u drugom poretku, qine geometrijski niz od tri qlana. Odrediti
najve�u mogu�u vrednost koliqnika tog geometrijskog niza.

2. Dat je trougao ABC qiji je centar upisane kru�nice oznaqen sa S. Kru�nica
dodiruje stranice trougla u taqkama D ∈ BC, E ∈ AC i F ∈ AB. Ako je |AE| = 3,
|CS| = 2

√
7, a mera ugla ∢BAC = 60◦, izraqunati povrxinu trougla ABC.

3. Ana i Bojan igraju igru na traci od n ⩾ 3 poǉa sa po jednim �etonom. Na poqetku,
Anin �eton se nalazi na prvom poǉu, a Bojanov �eton na posledǌem poǉu. Igraqi
igraju naizmeniqno. U svakom potezu, igraq pomera svoj �eton za jedno ili dva poǉa
u pravcu protivnikovog �etona. �eton mora da stane na prazno poǉe i nije dozvoǉeno
preskakaǌe protivnikovog �etona. Ana igra prva. Igraq koji ne mo�e da odigra potez
gubi. Dokazati:
(a) Ako n daje ostatak 2 pri deǉeǌu sa 3, Bojan ima pobedniqku strategiju.
(b) Ako n daje ostatak 0 ili 1 pri deǉeǌu sa 3, Ana ima pobedniqku strategiju.

4. Odrediti sve trojke (x, y, z) ∈ N0 × N0 × N0, gde je N0 = N ∪ {0}, pri qemu je N skup
prirodnih brojeva, za koje va�i 3x + 6y = 2025z.

5. Neka je S skup pozitivnih celih brojeva takav da za svaki pozitivan ceo broj n va�i

|S ∩ {n, 2n, 1013n}| = 1.

Poznato je da 20262026 ∈ S. Dokazati da 2 ̸∈ S.

Vreme za rad 240 minuta.
Svaki zadatak vredi 20 poena.

Rexeǌa zadataka detaǉno obrazlo�iti.


