Munucrapcreo npoceere Penyommuke Cpbuje
JIpymrBo maremarnuapa Cpouje

TP RKABHO TAKMUUYEILE U3 MATEMATUKE
28. mapt 2026.

ITpBu pa3pen - A xkareropuja

1. a nu nocroju nmosnusHoM P(x) ca mesobpojHuUM KOehUIUjeHTHMA TAKaB Ia 3a YeTUPH, IO
napoBMMa pa3iauunTa, nesaa 6poja a,b,c u d Baxku P(a) = P(b) = P(c) = P(d) = 2024, rao u:
(a) P(e) = 2028, 3a Heku 1eo 6poj e?
(6) P(e) = 2026, 3a nexu neo 6poj €?

2. ITar je tpoyrao ABC. Osmauumo ca k HBeroBy ONMCaHy KPYKHUIY Ca IEHTPOM Yy TAUKU
O. Koucrpyucatu taury D Ha Kpy:kHUIM k Tako na cy rtexumra Tpoyriosa ABC u ABD
Tayke KoJmHeapHe ca TadkoMm O.

3. Heka je S(z) 36up nudapa npupomaor 6poja & y JEKAIHOM 3AIUCY.

(a) OnpemuTu majmamu enxement ckyna {S(11n? +n+1)|n € N}.

(6) Horazatu ma ce 3a GECKOHAYHO MHOT'O IIPUPOJHUX OpPOjeBa N NOCTIGKE TPasKeHA HAJMAhA
BpennocT (koja je ompebena y mpBoM mermy 3anarTka).

4. [locmaTpaMo KOHaYaH HU3 OX YKYIHO n 6pojeBa, n € N, rme je cBaku 1 umau 0. Y jennom
moTe3y, y3uMaMO IBa CycemHa Opoja, permuMo T U Y, OOpUIIEMO MX, U Ha IHUXOBA MECTA
yOumeMo caMo jenad 6poj, ¢ +y (mod 2). 3a koje najselie k (y ¢pyHKIUjU O0x n) MOKEMO na
TapaHTyjeMo, na HAKOH MPUMEHEe HEKOJUKO OBAKBUX MOTE3a, MOKEeMO na mobujemo Gapem k
y3acronaux Mebhycobuo jemmakux 6pojeBa?

Bpewme 3a pan 240 munyTAa.
Cpaxu 3amaTak Bpeau 25 moeHa.
Pemena 3amaTaka merasbHO 00pPA3JIOKUTHU.



Munucrapcreo npoceere Penyommuke Cpbuje
JIpymrBo maremarnuapa Cpouje

TP RKABHO TAKMUUYEILE U3 MATEMATUKE
28. mapt 2026.

Ipyru pa3pen - A kareropuja

1. Heka cy a,b u ¢ peaman 6pojesu u a® + b? + ¢ > 0. IlokasaTu ma mocToju peatan 6poj d
TakaB 1a je
(ad? + bd + ¢)(bd? + cd + a) > 0.

2. Hat je Ttpoyrao ABC ca mnentpom omnucane kpyskuune y tauku O. Oszmauumo ca M
cpenumre crpanune BC u uzabepumo npousBosbHy Tauky [ ca onmcane KPYKHUILE TPOyILJia
ABC, roja je paznuunta on temena tor tpoyraa. [IpaBe DB u DC cery rpysxuumy AOD
y Taurkama F u F penom, He Hy:KHO pazauuutum ox tauke D . Axro je cpemunre mysxu EF
rauka G, mokaszartu ma je AG = MG.

3. Heka je S = {H3(a"™ + b + ", a" Tt + b+l 4 e Hl gnt2 4 pnt2 4 v F2) | g b,e,n €
N, H3/(a,b,c) = 1}. Onpenurn, ako nocroju, Hajselin esemenT ckyma S.

4. lat je mpupozan 06poj n. JemHAKOCTPAHWYHM TPOYLao CTPAHUIE N HOJEJLEH je Ha n’
JeIMHUYHUX jeTHAKOCTPAHUYHUX TPOYIJIOBA IpaBaMa HapaJeJHUM Ca CTPAHUIAMa OPUTU-
HAJHOT Tpoyriaa. /lBa jeanHMYHA jeTHAKOCTPaHWYHA TPOYTJA Cy CYyCemHa aKo Mejie 3ajeIHU-
uky crpaHuiy. llyT je HM3 HEKOJIWKO CyCemHUX jeNHAKOCTPAHUIHUX TPOYIJIOBA Yy KOjeM ce
CBaKU jeTHAKOCTPAHUYHMU TPOYTao mojaBibyje HajBumme jeqaoM. Hahwu cBe mpupoane 6Gpojese
T 3a KOje MOCTOjU 7T IMyTE€Ba KOJU CBU CAAPKE TAYHO N je THAKOCTPAHUYMHUX TPOYTJIOBA U 34
KOje Ba)KU Ja ce CBAaKM o4 n’ jeIMHUYHUX jeIHAKOCTPAHMYHUX TPOYTJOBA HAJA3U Yy TAUHO
jemHOM On HUX.

Bpeme 3a pan 240 munayTa.
Cpaku 3amaTak Bpeam 25 moeHa.
Pemema 3amaTaka meTasjbHO O0OPA3JIOKUTHA.



Munucrapcreo npoceere Penyommuke Cpbuje
JIpymrBo maremarnuapa Cpouje

TP RKABHO TAKMUUYEILE U3 MATEMATUKE
28. mapt 2026.

Tpehu pa3pen - A kareropuja

1. (a) Axo je z € C xommiekcan 6poj jeMHUIHOT MOMYyJTa, mokazaTu ma je 22020 4+ 23 +1 #£ 0.
(6) Ompemuru cBe mpupomHe OpojeBe N TAKBE Na 3a CBAKA KOMIUIEKCAH OPOj z, 3a KOju je
|z| = 1, Baskn jenmaroct

22020 + 2 + 1
22020 L .3 4 ]

2. Ilara je tabisa koja camp:ku mo 1011 jenmuHuyHMX mOJBa y ,,rOpmeM’ U ,,H0meM’ pemny,
a 2023 nmoma y ,,cpemmeM’ (BumeTu cauky). KeHryp y jemHOM HOTe3y cKade ca jeHOr
jeIMHUYHOr moJba Tabjie Ha HEKO APYro jeIMHUYHO mojse Tabie. Ilores AB, KOjuM KeHI'yp
craue ca Heror moma A Ha mome B, momymapan je moredy CD, KOjuM KeHryp CKaue ca
nosma C Ha mose D Tabisie, aKO U CaMO aKO je BEKTOP Ol IeHTpa Imo/ba A 1o meHTpa Io-
mwa B jemmak BekTopy on nenrtpa mosma C mo menrpa mosma D. Jla au mocToju HUM3 moTesa
A1A27 1421437 1431447 ceey A4044A4045, Ipu 4yeMy Cy CBaKa ABa O IIO0Jba Al, AQ, 1437 ceey A4044 n A4045
pasauumra, TaKaB Oa HUKOja ABA IOTE3a HUCY HOIyxapHa?

3. Iloka3aruy na nmocToju DECKOHAYHO MHOTO MPUPOIHUX OpOjeBa M KOju ce He MOI'Y IPEACTa-
BUTU y OBnMKy 30upa m = n + ¢(n), 3a Hexu npuposas 6poj n, rze je ¢(n) yrynan 6poj
npupogHux OpojeBa, He BeNux o n, KOju Cy y3ajaMHO MPOCTU Ca 7M.

4. Har je tpoyrao ABC' ca opronenrpom y tauku H. IlpaBe BH u C'H cery cumerpasy
criosbalimer yriaa y TeMeny A tor tpoyraa y taukama D u F, penom. Heka je M cpennmre
crpannne BC, a K momuoxkje Bucuue u3 tauke H Ha mpaBy AM. Ilokazatu ma cy Taudke
D, K, H n FE KOHIIUKJIUYHE.

Bpewme 3a pang 240 munyTa.
Cpaku 3amaTak Bpemu 25 moeHa.
Pemema 3amaTaka meTasbsHO OOpPa3JIOKUTHU.



Munucrapcreo npoceere Penyommuke Cpbuje
JIpymrBo maremarnuapa Cpouje

TP RKABHO TAKMUUYEILE U3 MATEMATUKE
28. mapt 2026.

UYerspTHu paspen - A xareropuja

1. OppenuTu cBe BPEAHOCTU HNO3UTHUBHUX PEANHUX MapamMerapa a U b 3a Koje HejeTHAKOCT

BayKM 3a CBAKU peaJjiaH Opoj .

2. Onpenutu cse ypebene mapose (n,z) € N x N 3a Koje Basku jeIHAKOCT

11-20.30...2024! = 22 - n!.

3. Ilar je tpoyrao ABC ca uentpoMm omnucane kpy:kuuie y tauku O. Tauke F u F cy
onmabpaune Ha npaBama AB u AC, pemom, tako ma je derBopoyrao AFEOF mapajenorpam.
Taurka D je mpousBosbHa Tauka ca ayxu BC, a cumerpana mysxku BD ceue mpaBy OF y
tauku P, a npaBy AB y Tauku (), nok cumerpasa ny:xu CD ceue npaBy OF y tauku R n
npaBy AC y tauku S. [lokaszaru na ce npase QR u PS ceky na npasoj EF.

4. ITatu cy mpuponuu O6pojeBu m u n. IlpaBoyraona tabia aUMeH3Uja M X N MOIEHEHA
je Ha mn jenrHWYHEUX NoJba (KBaxpara) U NONYH€HA je HPUPOIAHUM OpojeBuma o1 1 mo mn
(y cBakoMm mosmy je pasmumumt 6poj). IIpaBoyraonuk umje cy obe crpanmne Belie ox 1 u
mapaJieJHe CTpaHUIaMa Tabie, a CBa YeTHUPU TEMEHA Cy My HEKa O TeMEeHa jeIVHUIHUX
KBaApaTa, HA3MBaMO A0WUM aKO My je 30up OpojeBa y TOPHEM JIEBOM NOIIKY W OOHEeM
IeCHOM NOIIKy pa3aumduT o 30upa OpojeBa y HOHEM JIEBOM NOIIKY U TOPHEM IECHOM NOIIKY.
Axo je mosmaTo ma mocroju Hapem jemaH JIOII IpaBOYraoHWK, onpemutu HajBehe k 3a koje
MOXKEMO TBPIWTHU N4 HOCTOjU Kk JIOMMX MPABOYTaOHUKA.

Bpewme 3a pang 240 munyTAa.
Caku 3amaTak Bpemu 25 moeHa.
Pemema 3amaTaka meTaibsHO OOpPa3JI0KUATHU.



