MuHucrapcrBo npocsete Peny6nuke Cpoumje
OPYLITBO MATEMATUYAPA CPBUJE

OKpy»XHO TaKMUYere U3 MaTeMmaTuKe yYeHnKa OCHOBHUX LWIKoNa
16.03.2024.
lll paspen

1. Vi3pauyHaj 3a Konuko je TpehunHa 6poja 246 Beha of netuHe 6poja
345.

2. Jleo je 3amucnuo 6poj Koju je opyseo of 500, a 3aTuMm je fobujeHy
pa3nuky opy3seo og 1000 u Tako fobuo 6poj 555. Koju 6poj je Jleo
3amncnno?

3. Y nosba KBagpaTa ynuLum 6pojeBe Tako Aa oH Oyfie MarunyaH.
14
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4. 3ameHn cioBa undpama (Ucta cioBa UCTUM undpama, a pa3nnumnTa
C/I0Ba Pa3iMunTum undppama) Tako aa fobujew TauHy jeAHaKoCT:
CWH + HOC = 353.
Oppepnm cBa pellema.

5. Y ¢abpuum A je 6uno 376 pagHuka Buwe Hero y ¢abpuum B. Y
$abpuruy A je oHaa 3anocneHo jow 257 pafHuKa, a y ¢abpuum B jow
489 pagHuKka. Y Kojoj ¢pabpuum, HaKOH WWITO Cy 3anoc/ieHn HOBW
pagHULK, UMa BHLLE pagHUKa 1 33 KONMKO?

CBaku 3apaTak ce 6oayje ca no 20 6ogosa.
M3papa 3apaTaka Tpaje 150 MuHyTa.
Peluere cBaKor 3afiaTka KPaTKo 1 jacHO 06pasnoxu.

Il PA3PE[]

Mpu3HaBaTh CBaKM TauaH NOCTYNaK Kojul ce pasnukyje oa Kibyua.
bopoBamwe NpunarofuTN KOHKPETHOM HaUYMHY peLlaBama.

1. TpehunHa 6poja 246 je 246 : 3 = 82 [7 6opoBal. [leTuHa 6poja 345 je
345:5 =69 [7 6opoBa]. TpaxeHa pa3nuka je 246 :3 —345:5=82 - 69
=13 [6 60opoBa].

2. (M156/3) Ako je lleo 3amucnno 6poj x, oHAa NOCTaB/bEHOM Npobniemy
OAroBapa jefHaunHa
1000 — (500 — x) = 555 [6 6opoBal.
PelwaBarbem jeJHauMHe [0N1a31IMO [0 TpaXkeHor 6poja.
500 —x = 1000 - 555 [4 6opa]
500 —x =445 [3 6opal
x =500 - 445 [4 6opa]
x=55[3 6opal.

3. Caku TauHo oppeheH 6poj no 3 6oga. CBux 6 TauHO ofpeheHux
6pojeBa 20 60708Ba.
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4. 13 jepHakoctn C + H = 3 3a undpy ctoTrHa n jeanHuua, umamo 4 + O
= 5. Kako C n H merajy undpe ctotmHa, mopajy butn ehe og 0.
3akmyuyjemo paje C=1,H=2unn C=2,H=1.Y oba ciyyaja, uudppe 4
1 O mopajy 6utun pasnuunte og C n H, na cy moryhHoctn 3a wux 1 =0, 0
=5um M =5,0=0.Jakne, TpaxkeHe BpeaHOCTH Cy:

C=1,H=2,M=0,0=5,(102+ 251 =353) [5 60p0Bal,
C=1,H=2,M1=50=0,(152 + 201 =353) [5 6ogoBal,
C=2,H=1,M=0,0=5,(201 + 152 =353) [5 6ogoBal,
C=2,H=1,1N=5,0=0,(251+ 102 =353) [5 6og0Bal.

5. Kapa je y ¢abpuunm A 3anocneHo jow 257 pagHuKa, oHAa je y boj 376
+ 257 = 633 pagHuKa Buwwe Hero y pabpuum B [9 6ogoBsal. MowTo je y
dabpuun B 3anocneHo 489 papHuika, oHga y ¢pabpuum A uma Buwe
pajHuKa [2 6oga] 1 To 3a 633 — 489 = 144 [9 6opoBa].




MuHucrapcrBo npocsete Peny6nuke Cpoumje
OPYLITBO MATEMATUYAPA CPBUJE

OKpy»XHO TaKMUYere U3 MaTeMmaTuKe yYeHnKa OCHOBHUX LWIKoNa
16.03.2024.
IV paspen

1. TawbuH TaTa je npeTxogHWX 9 rofgmHa CBakor Meceua MMao MUCTy
nnaTty, Koja je 6una 87831 guHap. CBakor meceua je WTeaeo TayHO
peBeTnHy nnate. Konvko HoBUa je TawWH TaTa ywTeAeo Ha OBaj
HauWH 3a TUX JeBeT rognHa?

2. Op 5 kg nweHwnue fobuja ce 4 kg 6pawHa, a oa 2 kg 6pawwHa fobuja
ce 3 kg xneba. Konnko ce kunorpama xneba pobuje og 300 kg
nweHuue?

3. O6um npaBoyraoHuka je 8 dm 4 cm. V3pauyHaj noBpLimMHy TOr
MpaBOYraoHMKa aKko je jefHa HeroBa CTpaHMUa fBa NyTa AyXa of,
apyre.

4. Munesa, LiBeta n MapTa cy ce yapyxwune fa 3ajeiHO Kyrne nanpuky 3a
ajsap u cakynune cy 3490 guHapa. [la je MuneBa pana 270 guHapa
Buwe, a Liseta 140 anHapa Buwe, cBaka 6u Jana ucty cymy HoBua.
Konuko HoBua je fana cBaka of Hux?

5. 36upka 3apataka M3 MaTemaTuke UMa HenapaH 6poj cTpaHa. 3a
HymepaLujy napHUX cTpaHa Te 36upke ynotpebrbeHe cy 364 uudpe.
Konuko je undapa ynotpebmeHo aa ce Hymepuiue Lena 36mpka?

CBaku 3apaTak ce 6oayje ca no 20 6ogosa.
W3papa 3apaTtaka Tpaje 150 muHyTa.
Peluere cBakor 3afaTka KpaTKo 1 jacHO 06pa3noxu.

IV PA3PE]

Mpu3HaBaTh CBaKM TauaH NOCTYNaK Koju ce pasnuKyje of K/byya.
bopoBamwe NnpunarofAUTN KOHKPETHOM HaUYMHY peLlaBamba.

1. MeceuHo TawuH TaTa je wregeo 87831 :9 = 9759 nuHapa [6 6oaoBal.
3a roguHy paHa ywregeo je 12 - 9759 = 117108 guHapa [7 6ogoBal, a 3a
peseTrognHa 9- 117108 = 1053972 nuHapa [7 6ogoBal.

2. AKko ce op 2 kg b6pawHa pobuje 3 kg xneba, oHaa ce oa 4 kg bpaiuHa
pobuje 6 kg xneba [6 6opoBal. lakne, oa 5 kg nweHuue ce fobuje 4 kg
6pawwHa, ogHocHo 6 kg xneba. Kako je 300 kg nweHnye 300 : 5 = 60 nyTa
Buwe op 5 kg nwenunue [8 6opoBal, nobuhe ce 60 nyTa Buwe n xneba,
na je 10 60 - 6 kg = 360 kg xneba [6 6ogoBal.

3. O3Haummo Kpahy cTpaHuLly NpaBoyraoHuKa

ca a. OHfa je gyxa cTpaHuua gyxuHe 2 - a. y a o 4ad

TOM cCnyyajy je obum O = 6 - a [5 6opoBal.
KakojeO=8dm4cm=84cm,Tojea=14 a a
cm [7 6opoBa]. [lyxa cTpaHuLa Ma JyXUHY .
2-a=28cm[3 6opal, a NOBPLIMHA je jeaHaKa a a

a-b=392 cm?[5 6opoBal.

4. [la je MuneBa pana 270 guHapa Buwe, a Ligeta 140 guHapa Buwe,
oHpa 6u ykynHo nmane 3490 + 270 + 140 = 3900 guHapa [6 6ogoBa], na
6u cBaka gana no 3900 : 3 = 1300 guHapa [6 6ogo.al. [lakne, MapTa je
pana 1300 auvHapa, Munesa 1300 — 270 = 1030 anHapa [4 6opal, a
Liseta 1300 — 140 = 1160 anHapa [4 6opaal.

5. (MN1 57/3) I Ha4uH. Ogpesmo KONMKO MMa NapHUX CTPaHa Y KhbuU3N.
3a Hymepauujy 4 jegHoumdpeHe napHe cCTpaHe ynoTpebibeHe cy 4
umdpe [2 6opmal. 3a Hymepaumjy 45 aBouMdpeHUX MapHMX CTpaHa
ynotpebsbeHo je 90 undapa [2 6ogal. Npeoctano je 364 — (4 + 90) = 270
umdapa 3a Hymepauujy TpoundpeHmx napHux ctpaHuua [3 6opal, Tako
Aa TpoundpeHux napHux ctpanuua nma 270 : 3 = 90 [3 6opal. YkynaH
6poj napHux cTpaHuua je 4 + 45 + 90 = 139 [2 6opal. [NapHe 1 HenapHe
(TpaHe Ce HaM3MeHWYHO CMekbYjy, a Kako je nocnefha HenapHa, TO
HenapHux cTpaHa uma 140 [3 6ogal. [lakne, 36uMpKa yKynHo uma 279
cTpaHa. Of Tora je 9 HymepucaHo jegHoundpeHum, 90 aBounPpeHnm 1
180 TpouundpeHum 6pojesuma [3 6opaal, na je 3a Hymepauujy 36mpke
ynotpebsbeHo 91+ 90-2 + 180 - 3 =729 undapa [2 6oaal.




Il HayuH. MpBrx 7 6040Ba Kao y | HaUMHy, Tj. aKO YYEHUK MOKaxe Ja cy
CTpaHe 36upke HymepucaHe jegHoundpeHum, ABoUUOPEHUM ©
TpoundpeHum 6pojeuma. Mpeu TpoundpeHn 6poj je napaH. Kako
36Mpka Mma HenapaH 6poj cTpaHa, TO OHa MMa nofjefHak 6poj cTpaHa
HYMepuCaHWX MapHUM W HenapHum TpouudpeHum 6pojeBuma [5
6opoBa). 36vpka nma 1 jefHak 6poj CTpaHa HyMepuCaHWX MAPHUM ©
HenapHuMm aBoundpeHum 6pojesnma [2 6ogal. Kako og 1 go 9 uma 4
napHa 1 5 HenapHux 6pojeBa, TO je 3a Hymepauujy HemapHUX CTpaHa
ynotpebsbeHa jeaHa umdpa Buwe [2 6oaal, na je 3a Hymepaumjy uene
36upkKe ynotpebrbeHo 364 + 365 = 729 uudapa [4 6oaal.



MuHucrapcrBo npocsete Peny6nuke Cpbuje
OPYLITBO MATEMATUYAPA CPBUJE

OKpY)XHO TaKMMNYeHbe U3 MaTeMaTuKe y4YeHNKa OCHOBHUX WWKona
16.03.2024. - V paspep

232323 23

1. V3pauyHaj pa3nuky: .
PatiyRalp 4 242424 24

2. Yrnosu a u B cy KOMNAEMEHTHW, @ YrIoBK a 1 9B Cy CynieMeHTHM.
Onpenw mepe yrnosa a u .

3. [Jlar je npaBoyraoHuk ABCD unju je 06um 40 cm. Ha ctpanuum AB pata
je Tauka M TakBa fa je pyx AM 3a 5 cm kpaha op ayxu BC. Ako je gyx
MB Ttpun nyta pyxa op pyxum AM, u3pauyHaj noBplvHy Aator
MpaBOYyraoHuKa.

4. Ha ekpaHy pauyyHapa je ucnucaHa peyeHuua

TACA CA CMHOM W hEPKOM WMAE Y BMOCKOIT.
CBaKku nyT Kaja NpuUTUCHEMO ,+" Ha TacTaTypu, payyHap npemecTu
MPBO C/IOBO CBaKe peyn Ha nocniefre mecto Te peun. Ha npumep,
Kaja npBu NyT NpuTUcHeMo ,+“ fobujamo

ACAT AC MHOMC W/ EPKOMHK AEWN Y MOCKOITB.
Kapa gpyru nyT nputucHemo ,+" gobujamo

CATA CA HOMCW W/ PKOMRE EMJ Y OCKOIBMW.
nTa. Konuko Hajmarbe nyta Tpeba nputncHy ,+“ aa 6ncmMo NoHoBO
Ao6uny nonasHy peyeHuuy?

5. Maja je kpeHyna of kyhe 6pojehun kopake. Hajnpe je kopayana 10
Kopaka Hanpep na 3 Kopaka Ha3ag, 10 Kopaka Hanpef na 2 Kopaka
Ha3ag, 10 Kopaka Hanpeg na 1 kopak Ha3ag. Taj moctynak Maja
MoHaBsba Npu Kopavaky. Konuko Kopaka Maja mopa aa Hanpasu fa
6u ce of kKyhe yaarbuna 2038 kopaka?

CBaku 3apaTak ce 6oayje ca no 20 6ogosa.
M3papa 3apaTaka Tpaje 150 MuHyTa.
Peluerbe cBaKor 3afaTka KpaTko 1 jaCHO 06pasnoxu.

V PA3PE[}

Mpu3HaBaTh CBaKM TauaH NOCTYNaK Koju ce pasnukyje o Kibyua.
bopoBamwe NpunaroAUTN KOHKPETHOM HaUuMHy pellaBatba.

1. Kako je 232323 :23 =10101 [5 6opga] n 242424 :24 =10101 [5 6opal,

232323 23 23-10101 23 23 23
= T -""_""-0[1060p08Bal.

e =
) 242424 24 24-10101 24 24 24

2. (M1 56/3) U3 ycnoa 3agaTka cneav fajea + 3=90°u a + 96 = 180°
[2 6opa]. Kako je yrao 98 3a 8B Behwm of yrna B, To U3 pate ABse
jenHaunHe nmamo fa je 88 = 90° [6 6opoBa] ojakne je B = 11° 15" [6
6opoBal, na je a =78°45'[6 6opoBal.

3. U3 ycnoBa 3apatka je BC=AM + 5 cm n AB=AM + MB =AM + 3AM =
4AM [4 6opa]. Ako o3Haunmo AM = x, Tapa je 06UM MpPaBOYraoHMKa
(BuAM cnuky) jegHak 10x + 10 cm = 40 cm [6 6ogoBal. PeluaBarbem oBe
jenHaunHe fobmujamo aa je x =3 cm [3 6opal, na je AB= 12 cm [2 6opa]
n BC =8 cm [2 6opal. TpakeHa noBpLurHa je AB - BC=96 cm? [3 6opaal.
D x x x x C

A @ @

5cm 5cm
[ ] [ ]

X X

A XM X X X B

4. 3a peu TACA notpebHo je 4 nyTa NpuTUCHYTU ,+“ Aa 61 ce NOHOBO
pobuna ucta peu (ACAT, CATA, ATAC, TACA). AHanorHo, 3a CBaky apyry
pey NoTpebHO je NPUTUCHYTU ,+" OHONIMKO MyTa KOIMKO pey UMa CyioBa.
JyxuHe peun y patoj peuennun cy 4, 2,5, 1,6, 3,1, 7 [5 6opoBsal. Mpau
cnegehn nyt hemo nonasHy peueHuuy fobuTtn kaga ,+“ NpuUTUCHEMO
OHOJIMKO NyTa KOMWKA je BPedHOCT HajMarber 3ajedHUYKOr cagpxaoua
cBux oBux 6pojesa [5 6opoBal. Kako je H3C (1, 2, 3,4,5,6,7) =420,70 je
notpe6bHo 420 nyTa NPUTUCHYTH ,+“ Aa BUCMO NPBU NYT NOHOBO A06VNK
nonasHy peyenuuy [10 6opoBal.




5. Mpu jepHom NoHaBsbamy Lenor noctynka, Maja ce og kyhe yaamu

(10-3)+(10-2) + (10 - 1) = 24 kopaka [2 6oaa]
'y TOM KOpayakby YKYNHO Hanpasu

10+3+10+2+ 10+ 1=36 Kopaka [2 6oaa].

Kako ce 24 y 2038 capgpxn 84 nyta [2 6opal, ueo noctynak Tpeba aa
noHosu 84 nyta. Tapa he of Kyhe 6utn yaareHa 84 - 24 = 2016 Kopaka
[4 6opa] n Hanpasuhe ykynHo 84 - 36 = 3024 kopaka [4 6opal.
MoTpebHo je pa ce ynamum jow 2038 - 2016 = 22 Kopaka [1 6oa]. Kako je
22 =(10-3) + (10 - 2) + 7 [2 60pAa], 3akbyuyjemo Aa je Maja yKynHo
Hanpaswuna 3024 + 32 = 3056 Kopaka [3 6oaal.



MuHucrapcrBo npocsete Peny6nuke Cpoumje
OPYLITBO MATEMATU4YAPA CPBUJE

OKpyXHO TaKMUYere U3 MaTemaTuKe yyeHuKa 0CHOBHUX LIKoNa
16.03.2024. - VI paspep,

1. i3pauyHaj BpegHOCT n3pasa

ETER (I R RE
4 410 5 9 6 8

2. Ogpepu yrnose
napanenorpama ABCD.

3. Mapko u3Bnauu u3 wewunpa Kyrimue Ha Kojuma cy HanmcaHun 6pojesu
0, 5, 8 n 10. M3ByKao je jegHak 6poj Kyrnmua ca 6pojesuma 8 n 10.
/3ByKao je HeKONMKO Kyrnuua Ha Kojuma je 6poj 5. bpoj Kyrnmua Ha
Kojuma je Opoj O jegHak je YeTBPTUMHM YKYMHOr Opoja U3BYYEHUX
Kyrnuua. Konuko Kyrnuua je Mapko n3ByKao U3 LweLmpa ako je 36up
CBUX 6pojeBa Ha Kyrnuuama Koje je n3Bykao 997

4. KoHCTpywvlun NpaBoyriv TPOyrao Unju jefaH owTap yrao uma mepy
22°30’, ako my je 36mp KaTeTa 10,5 cm.

202
5. Onpepum cBe uene bpojese x 3a Koje je ﬁ Leo 6po;.
—[1+x

CBaku 3apaTak ce 6oayje ca no 20 6ogosa.
W3papa 3apaTtaka Tpaje 150 muHyTa.
Peluere cBaKor 3afiaTka KpaTKo M jacHO 06pas3noxu.

VIPA3PE

an/IBHaBaTI/I CBaKuN Ta4aH NocTtynak KOjI/I ce pa3nv||(yje oA Kibyua.
bopoBamwe npunaroanT KOHKPETHOM Ha4HY pellaBakba.

1.(MN57/2)
(_zlj;<_3)_((_izi_1i.E+1§j_(_3_lD.4
4 410 59 6 8
3 5 11) 25
=2 3 60Aa]—[(—g [360pal-3 [3 60na]+gj+? [2 6op,a]j~4

3 25 3 9 3 9 15
=——| -2 [460pal+— [-4=——— [360pa]-4=———=—— [260pal.
2 ( (4 6opal 8) 2 8[ Aal 23 4[ Aal

2. YBeanmo Tauke E n F Kao Ha
cmun. Baxn pa je 4FAE = 60°
[4 60pa), na je AAEF = ADEC =
80° [4 6opa]. Kako je AECD =
20° [4 6opal, cnegn pa je
4EDC = 180° - (80° + 20°) =
80° [4 6opa], na 3aKk/byvyjemo
[a cy yrnoBu napanenorpama
3ADC = 4ABC = 80° [2 6opa]
n ADAB = ABCD = 100° [2
6opal.

3. I Ha4uH. O3HaunMMmo ca x 6pOj N3BYUYEHUX KYrInLa O3HauYeHnx bpojem
8, ogHocHOo 10, a ca y 6poj M3BYyYeHUX Kyrnumua o3HauyeHux 6pojem 5.
Tapa je 18x + 5y = 99 [4 6opa]. Kako je 5y = 99 — 18x, cnean fa
51(99 - 18x) [3 6opal, n npu Tome je 0 < x < 5, jep je y = 0 [3 6opal.
YcnoB pemsmBoCcTU je ucnyweH camo 3a x = 3 [3 6opgal, na je y Tom
cnyyajy 5y = 45, 1j. y = 9 [1 6op]. lakne, n3ByyeHo je 2 -3 +9 =15
Kyrnuua o3HauyeHux 6pojeBuma 8, 10 n 5, wWTo npema ycnoBy 3afaTka

npeacras/ba % yKynHor 6poja n3ByueHux Kyrnuua [3 6opa], na cnean

Aa YKynHo n3BydeHo 20 kyrnuua [3 6opaal.

Il HayuH. Ha nctn HauviH Kao y NPBOM HauMHYy J0NAa3nMOo [0 jeHaunHe
18x + 5y = 99 [4 60pal. V13 jegHakocTn 5y = 99 — 18x 3aK/byuyjemo fa je




neBa CTpaHa AesbuBa ca 9 [3 6opal v aa je HenapaH 6poj [2 6oaa]. CTora
je y HenapaH 6poj Koju je aerbuB ca 9 n marbu of 20 (5y < 99) [3 6opal.
To je moryhe camo 3a y = 9 [1 60pa], na je x = 3 [1 60a]. MpeocTanux 6
6op0Ba Kao y | HaumHy.

Hanomena. Tpu3HaBaTM M MakcMmanHo 60[0BaT aKo YyeHUK/ua
KOHCTaTyje Aa je Mapko mopao a u3Byue Kyrnuvue ca bpojesruma 8 1 10
umjun je ykynum 36up 0, 18, 36, 54, 72 nnn 90, na ucnuta ga nu je moryh
CBaKM o faTux ciyyajeBa.

4. Ananusa: Heka je gat Tpoyrao ABC n Heka je, Hnp. £CAB = 22° 30'.
Mpoayxumo ctpanunuy AC Tpoyrna ABC npeko TemeHa C n ogpeanmMo Ha
WOj Tauky D TakBy pa je CD = BC [3 6opma]. Tpoyrao DCB je
jefHaKOKpaKo-npaBoyrnu ca npasum yrinom y temeny C, na je 4BDC =
45° [4 6opal, a Tauka C npunaga cumetpanu ocHoBuue BD oBor Tpoyrna
[3 6opma]. Moxemo KoHcTpyucatn Tpoyrao DAB, Kome je no3HaTa
crpaHuua DA = DC + CA = BC + CA = 10,5 cm v yrnosu £BDC = 45° n
4DAB = 22° 30’ (cTpaHuua 1 aBa Hanerna yrna) [3 6opgal.

KoHctpyKumja: KoHctpynwmmo gyx DA = 10,5 cm. KoHcTpynwmmo
nonynpaBy Dx Koja ca ayxu DA 3aknana yrao og 45°[2 6opal, a 3aTum u
nonynpaBy Ay koja ca gy DA 3aknana yrao og 22° 30’ [2 6opaa]. Teme B
ce Hanasm y npeceky nonynpase Dx n nonynpase Ay. Teme C ogpehyjemo
y npeceky ctpaHuue DA n cumeTpane ctpaHuue BD KoHcTpywmcaHor

D c A

HanomeHa 1. bogoBatn ogrosapajyhrim 6pojem noeHa ako yYeHuK Huje y
aHanM3n Hanucao HeKW of p[AaTuX [enoBa, anu ce MOoCTynkom
KOHCTpYKLWje youaBa ynotpeba Tephetba.

Hanomena 2. Tpn3HaBaTu 1 MakcMManHo 6040BaTh ako yueHuk Teme C
ofpean Kao MOAHOXje Hopmane M3 TemeHa B Ha ctpanuuy AD (y3
MpaBuIHY KOHCTPYKLWjy Hopmane), jep je yrao ACB npas.

5. [latn n3pa3s je pedpuHncaH Kaga je |1+ x| #3,1.3a T+ x=3n 1+ x=
—3, 04HOCHO 3a X Z 2 N X # —4.

Jlatv n3pas3 je ueo 6poj kapa 3 — |1 + x| nenn 202, 1j. kaga 3 - |1 + x| €
{-202,-101,-2,-1,1,2,101, 202} [4 60pal.

Pasnukyjemo cnegehe cnyyvajese:

a)3 - |1+ x| =-202. Opa.pe je |1 + x| = 205, na je x = 204 unm x = -206.
6)3-|1+x] =-101.0paBae je |1 + x| = 104, na je x = 103 unn x = -105.
B)3—|1+x|=-2.0paBgeje|1+x| =5, najex=4umx=-6.
r)3-|1+x]=-1.0paBneje|1 +x| =4, najex=3umx=-5.
A)3-|1+x|=1.0paBgeje|1+x|=2,najex=1unmx=-3.
H)3-|1+x|=2.0paBgeje|1+x|=1,najex=0wumx=-2.

[3a cBako TauHo ofpeheHo x y aenosrma of a) Ao h) no 1 6oa.]

e) 3 - |1+ x| = 101. OpaBae je |1 + x| = -98, na y oBom cnyuajy Hema
pewwetba [2 6opal.

X) 3 — |1 + x| = 202. Opasge je |1 + x| = =199, na y oBom cnyyajy Hema
peletba [2 6oaal.

Jakne, pewema cy: -206, -105, -6, -5, -3,-2,0, 1, 3,4, 103, 204.



MuHucrapcrBo npoceTte Peny6nuke Cp6uje
OPYWITBO MATEMATUYAPA CPBUJE

OKPY)KHO TaKMnyemwe N3 matemMmatTnke yyeHMKa OCHOBHUX LWWKOJa

16.03.2024.

VIl paspep

- Bat je nonuHom Pi(x) = x* - x* + 2x* = 5x + 6. 361p nonmHoma Pi(x)
P,(x) jenHak je x* — x* — 2. Oppenn Pi(x) + 2Ps(x) ako cy Py(x) n Ps(x)
CYNpOTHU NOMINHOMMU.

. Jatmcy mspasmna,bunc:
a= 32022 _32021 + 32020 , b — 1 4\/5 . 32020, c= 32021 _32022 + 32023'
Jlokaxu ga a, b n c mory 6utin gy<unHe cTpaHuLUa NpaBoyrnor Tpoyrna.
y y y y

. MNpasoyrnu Tpoyrao ABC nma katete gyxunHa AC=12cmun BC=5cm.
MonyKpyr ca ueHTpoMm Ha cTpaHuum AC goampyje katety BCy Tauku C,
a xunoteHy3y AB y Taukun D. Ogpean AyXuHy nonynpeyHuka Tor
nonykpyra.

. Konnko nma npupopHux 6pojesa n Behux og 2, a marwmx op 2024,
TaKBMX Aa je BpeAHOCT U3pasa

6"+7"+8"—789
JermbuBa ca 10?

. Tauka M je cpepguwrte ctpaHuue AB tpoyrna ABC, a T je mweroso
TexuwrTe. Ao je Tpoyrao AMT jegHakoCTpaHWYaH AyKMHe CTpaHuue
1 cm, ogpeaunTn fyxuHe ctpaHuua Tpoyrna ABC.

CBaku 3apaTak ce 6oayje ca no 20 6ogoBa.
M3papa 3apaTaka Tpaje 150 MmuHyTa.
Peluere cBakor 3afaTka KpaTKo 1 jacHO 06pa3noxu.

VIl PASPE]

Mpu3HaBaTh CBaKM TauaH NOCTYNaK Kojul ce pasnukyje oa Kibyua.
bopoBamwe NpunaroAUTN KOHKPETHOM HaUuMHY pellaBatba.

1. Ony3nmarbem goburjamo
P(x) =x*-x*+x*-3x*+ 5x - 8 [5 6ogoBal.
Kako cy P,(x) n Ps(x) cynpoTHM noAnHOMM, TO je
P3(x) =—x*+ x* — x>+ 3x> - 5x + 8 [5 6op0Bal.
OHpa je 2Ps(x) = -2x° 4+ 2x* — 2x* + 6x — 10x + 16 [5 6opgoBa], na je
Pi(x) + 2Ps(x) = —=2x° + 3x* - 3x3 + 8x> — 15x + 22 [5 6opgoBal.

2. (MJ158/2) MpumeTnmo fa je

a=3%0.(32-3+1)=7-322[4 60pa]
n

c=32%2.(1-3+3%)=7-3%"[4 60pal.
Kako je a < cu b < ¢, patv u3pasm mory 6uUTH gyxMHe CTpaHuULiEe TPOYrNa,
no o6pHyTOj MTaropnHoj Teopemum, aKko je a* + b* = . Kako je

a*+ b2 =49 - 34090 1 392 . 34090 = 441 . 39040 [4 6opa]
N KaKo je
(?=49-3%%2=49.9.3%4 =441 .34 6opal,

TO je a*> + b’ = ¢ na a, b n ¢ mory 6uTn gyXKnHe CTpaHMUa NpaBoyrnor
Tpoyrna [4 6opal.

3. Ha ocHoBy [lutaropuHe Teopeme je AB = 13 cm [2 6opgal. Heka je S

ueHtap nonykpyra. O3Haummo SC = SD = r, rge je r nonynpeyHuK

nonykpyra. Kako nonykpyr goaupyje ctpanuuy AB'y Tauku D, 10 je SD L

AB. TMoepwuHa Tpoyrna ABC jegHaka je 30 cm? [2 6opgal. Ca apyre

CTpaHe, noBpLuKHa Tpoyrna ABC jenHaka je 36vpy noBpLIMHA TPOYrIoBa
5cm-r

CSB v SAB [2 60pal]. MoBpLunHa Tpoyrna CSB je [4 60pal, foK je

3cm-r

NoBpLUNHA Tpoyrna SAB jenHaka L [4 60pal. Opatne je9cm - r=

. 10
30 cm?, ofakne gobujamo r :? cm [6 6opoBal.




C S A

4. MpumeTMo fa ce 6" 3aBplaBa unppom 6 ca ceako n [1 6oal.
MoueBww of n =1, 6poj 7" ce 3aBpLIaBa pegom undppom 7, 9, 3, 1 koje ce
3aTM NepuoAMYHO MOHaB/bajy ca mepuogom 4 [4 6opal. bpoj 8" ce
3aBpwaBa pefom uudpom 8, 4, 2, 6 Koje ce 3aTUM MNEPUOAUYHO
MoHaB/bajy ca nepuofom 4 [4 6opal. lakne, 6" + 7" + 8" 3aBpLuaBa ce
pegom umppom: .6 +..7+.8=..1,.6 +.9+.4=.9;,.6 + .3+.2=
w1641+ .6 =..3[460paa]. [la 61 TpaxxeHn 6poj 61o gemus ca 10,
6" + 7" + 8" Mopa ce 3aBpLaBatn uuppom 9. Kako je n > 2, 10 je n€{6,
10, 14, ..., 2022} (cBaKkmn 4eTBpTUN NoYeBWM 0A 6), Tj.n =4k + 2, rgeje 1 <
k < 505 [5 6opaoBa]. Camum TUM, TpaxkeHNx 6pojea uma 505 [2 6opaal.

5.1 HayuH. Kako je M cpegunwuTe pyxu AB, 10 je AB=2AM =2 cm [1 60pg].
Kako TexuwuTe genu TeXxuwHy gyx y ogHocy 2 : 1, 1o je (M =3 cm [3
6opal. Heka je D nogHoxje Hopmane 13 TemeHa C Ha npaBy AB. Tapa je
Tpoyrao DMC npaBoyrnu ca yrnosuma 90°, 60°, 30°. Ogatne je (D =

343

73 cm [2 6opa] u DM :%cm [2 60pa], nok je AD :% cm [1 6oa] v BD

= %cm [1 60g]. MpumeHom lNutaropuHe Teopeme Ha Tpoyrnose DAC n

DBC pnobujamo AC = \/7 cm [5 6opoBa] n BC= \/ﬁ cm [5 6opoBal.

A

D A M B
Il HayuH. Kao y | HaunHy, AB =2 cm [1 60a] u CM = 3 cm [3 6opal. Heka
¢y A1 n By nogHoxja Hopmana u3 TemeHa A u B Ha npasy CM. Taga cy
Tpoyrnosu AMA, n BMB, npasoyrau ca yrnosuma 90°, 60°, 30°, npu uemy
Cy CTpaHuue Hag npasum yrnom jegHake 1 cm. Taga je AA, = BB, =

B3

T c¢m [2 6opal, nok je MA; = MB, = %cm [2 60opa]. Cnean pa je CA, =

%cm [1 60a] n CB, = %cm [1 60a]. MpumeHom NuTaropuHe Teopeme

Ha Tpoyrnose AA,C v BB,C pobujamo aa je AC = J7 cm [5 6opoB.a] n BC

= /13 cm [5 6opgoBal.
C




MuHucrapcrBo npocsete Peny6nuke Cpoumje
OPYLITBO MATEMATUYAPA CPBUJE

OKPY)KHO TaKMnyemwe N3 maTtemMmatTnke yyeHMKa OCHOBHUX LUKOJ1a

16.03.2024.

VIl paspep

1. Y npocTopy je Aato n Tayaka of KOjuxX HUKOje 3 HUCY KOJIMHeapHe.
OHe ogpehyjy TauHo 2024 pa3nnunTux pasHu. Ogpeam n.

2. Opnpenun nuHeapHy OyHKUWjY ¥ = kx + n unju rpaduk cagpxm Tauky
A(0, 4) n ca NO3NTUBHMM [JeNoBMMa KOOPAMHATHUX Oca obpasyje
TpOyrao nospLumnHe 6.

3. [Hatje 36up
98!+ 99! + 100!
Ca KonuKo Hyna ce 3aBpluaBa oBaj 36up?
Hanomena. n! npepctaBba Npon3Bog CBUX NpupofHux 6pojesa of 1
po n.Hanpumep,7'=1-2-3-4-5-6-7.

4. Oppepw cBe NpupofHe 6pojeBe a n b Takee fa je
a’*—a=4b*-2b + 2024.

5. [lata je npaBunHa wectoctpaHa nupamuga ABCDEFS uwnju je Bpx
Tauka S. BucnHa n ocHOBHa MBMUA nupamuge cy AyXuHe 4 cm.
Mupamunga je npeceyeHa pasHuma BDS n DFS. V3pauyHaj noBpLiviHy 1
3anpemMyrHy HOBOHacCTasle YeTBOPOCTPaHe Nupamuge.

CBaku 3apaTak ce 6oayje ca no 20 6ogoBa.
W3papa 3apaTtaka Tpaje 150 muHyTa.
Peluere cBakor 3afaTka KpaTKo 1 jacHO 06pa3noxu.

VIl PASPEQ]

Mpu3HaBaTh CBaKM TauaH NOCTYNaK Koju ce pasnukyje o Kibyya.
bopoBamwe NpunaroAUTN KOHKPETHOM HaUuMHY pellaBatba.

1. Hajmaru 6poj Tauaka notpebaH 3a faTty 6poj paBHM je Kafa HuKoje 4

HUCY KOMMNJIaHapHe 1y TOM Cilyyajy oHe oapehyjy W paBHW.
Cnegn pa je

w =2024 [10 6opoBal,
OAHOCHO

nin-1n-2)=6-2024=2*-3-11-23 [6 6opal.
Ipynucamwem ogrosapajyhux umHunaua, gobujamo n(n — 1)(n - 2) =
24 -23-22,0p0akne je n=24[4 6opal.
HanomeHna. bopoBatn MakcumanHum 6pojem 60f0Ba aKko je Y4YeHMK
ofpeano Opoj Tauyaka y AaToM Cyyajy U He JUCKYTYje Aa v Uma Aapyru
peLiema.

2. (M1 56/3) Tpaduk odyHKuUnje ceue y-ocy y
Tauku A, na je n = 4, Tj. PyHKUMja Ma 00NKK y =
kx + 4 [4 6opal. Kako rpaduk obpasyje Tpoyrao
Ca No3VTVMBHUM [eNoBMMa 0Ca, NPETNOCTaBAMO 4
[a ceye x-ocy y Taukm B(a, 0), a > 0 [4 6opal.
Ako ca O 03HAaUMMO KOOPAMHATHU nNoyeTak,
Taga je nospwwuHa Tpoyrna OAB jepHaka

4.
Tazz-a,a KaKo je noBpwmrHa 6, Tojea=3[6

N—
6opo0Ba]. Kako rpaduk GyHKLMje cappxum Tauky \
B, 3ameHOM BpegHOCTN y nuHeapHoj pyHKUMjn

pobujamo k = —g [6 60p0Ba], Nna pyHKUWja UMa 06NKK ¥ = —gx +4.

3. Kako je

98!+ 99! + 100! =98!- (1 +99 + 99 - 100) = 98! - 10* [7 6op0Bal,
Tpeba oapeanTn Ca KONMKO Hyna ce 3aBpwaBa 98!. OH ce 3aBpLaBa ca
OHOJMMKO HyNa KONIMKO MMa NneTuua y keroBoj Gakropusaumju Ha npocTe
umHnoue [3 6opal. Kako je 98 =19 - 5 + 3, To noctoju 19 6pojeBa MarKx




of 98 pemwuBux ca 5 [3 6oaal. Kako mehy wrma nma v gerbrBux ca 25
(= 5% n Kako je 98 = 3 - 25 + 23, T0 nocToje 3 6poja Marba of 98 aerbuBa
ca 25 [3 6opa]. [lakne, 6poj 98! je perbuB HajBuLwe ca 5% = 522 [2 6opal,
na ce 98! + 99! + 100! 3aBpLuaBa ca 22 + 4 = 26 Hyna [2 6opal.

4. Ha faTy jefHaunHy MoxeMo npumeHnTun cnegehe tpaHcdopmaumje:
a’>—a-4b*+ 2b=2024, (a*-4b?) - (a - 2b) = 2024,
(a-2b)(a+2b-1)=2024[7 60opoBal.

MpumeTumo Aa cy 6pojeBu a — 2b n a + 2b — 1 pasnuumTe NapHOCTK jep
je wunxoB 36up 2a - 1 [4 6opal. Kako je 2024 =23-11-23mna-2b<
a+ 2b-1[160pg], pasnukyjemo cnegehe cnyyvajese:
1a-2b=1,a+2b-1=2024,najea=1013,b=506;
2)a-2b=8,a+2b-1=253,najea=131,b=61,5, wro Huje pewere;
3)a-2b=11,a+2b-1=184,naje a=98, b=43,5, uT0 Huje peLletbe;
4)a-2b=23,a+2b-1=288,najea=>56,b=16,5, wWT0 HKje peletbe.
[CBako TauHo pa3maTtpatbe o 1) ao 4) no 2 6oaal

Jakne, jeanHo pewemse je (a, b) = (1013, 506).

HanomeHa. Tlpv3HaBaTh u npunarogutn 60J0Batbe ako YYeHULM
pa3matpajy 6e3 HeKor of NOYeTHMX yCI0Ba (MapHOCT, OAHOC YMHMMALa,
..). Ja 6 ce 6opoBano MakcumanHum 6pojeM MoeHa MOTPebHO je
MCNUTaTK CBE ClyyajeBe KOju MOTy HacTaTu.

Hanomena. MoueTHe TpaHchopmauumje (npeux 7 6ogoBa y peluey)
MOXEeMO YpaauTy 1 Ha cnefehn HaumH:
a’-a=4b*-2b+2024 /4
4a> - 4a =16b-8b+8096 /+1
(2a-1)>=(4b-1)?+ 8096 [3 60pa]
(2a-4b)(2a + 4b -2) = 8096 [3 60opal
(@-2b)(a+2b-1)=2024 [160p].

5. HoBa ueTBOpOCTpaHa nupamuaa y ocHosu nma gentoug ABDF uuje cy

ctpanuue AB=AF =4 cm n BD = DF = 4\/5 cm [2 6opga]. [injaroHane

pentoupa ¢y AD = 8 cm un BF = 43 cm, na je nosplmHa 6asze B =

64+/3
3

16\/§ c¢m? [3 6opaal, a 3anpemunHa V = cm? [3 6opal.

bouHa uBuMua SB jepgHaka je 42 cm, Kkao XMNOTEHY3a jefJHaKOKPaKo-
npasoyrnor Tpoyrna OBS [2 6opga]. CBe cTpaHuUUe jeAHAKOKPAKMX

Tpoyrnosa ABS n BDS cy no3Hate na cy kb1XoBe BUCKHE, pefoM, 247 cm

[2 60opa]l un Z\E cm [2 6opaal. OmoTay HOBe MMpamuae cacToju ce of
Tpoyrnosa ABS n FAS (unje cy noBpLlunHe jeaHake) n of Tpoyriosa BDS

4.7
5 +

FDS (umje cy noBpLumHe jegHake), na je NoBpLUKHA OMOTaya 2-

2 .@ =8+/7 [2 60pal+8+/15 [2 60aal =8(~/7 ++/15) cm2.

[akne, noBpwwHa nupamuge je P = 8(2v/3+/7 +4/15) cm?[2 60pal.



