Munucrapcreo npoceere Penyommuke Cpbuje
JIpymrBo maremarnuapa Cpouje

TP RKABHO TAKMUUYEILE U3 MATEMATUKE
25. mapt 2023.

ITpBu pa3pen - A xkareropuja

1. Heka cy w1, 22, ... 22023 € {—1,0,1,2} TakBu na Baxku
{E1+£C2+...+£L'2023:111 u x%+x§++x§023:999

Hahwu majsehy moryhy Bpemnoct m3pasa
mi’+mg+...—|—x§023.

2. at je tpoyrao ABC. Hexka je Tauka D nomguosxkje Bucune u3 tremena A ma npasy BC Tor
TPOyTJIa U HEKA je w je KPY:KHUNA KOHCTpyucaHa Ham ny:ku AD kao npeurnuroM. O3HaumMmo
ca G Opyry mpeceuHy TadyKy KPYKHUIE w U ommcaHe Kpy:kHuie oko tpoyraa ABC. Ilpasa
AG ceue npaBy BC y tauku H. IlokasaTu na ako KpysKHUIE omucaHe OKO TpoyrioBa ABH
u ACH, penom, ceky Kpy:kHUILy w u y Taukama I u J, oHma Tauka npeceka npasux Bl u
CJ npunana w.

3. Osnaummo ca f(n) HajMamU 3ajeHUYKM canp:kagan opojesa 1,2,--- ,n, rae je n mpousso-
JwaH npuponan 6poj. Hahwu cee mpuponue 6pojeBe n Takse na je

fn) < f(n+1) < f(n+2) < f(n+3).

4. Jlat je mpupoman 6poj n. Koamko HajBuUIe TomoBa MOKeMO TOCTABUTU Ha TADIy AUMEH3Uja
n X n TAKO Ja CBAKMU TON Hamaja HajBume 3 apyra Toma (Hamamu usMmeby mpoussosmna nsa
TOIla OJIBUjajy Ce IpeMa MaXOBCKUM IPABUINMA, Tj. jedaH TOI HAIlada IPYTOor aKo ce Haja3e
Yy WCTOj BPCTU/KOJIOHM Tabie U aKo Cce y TOj BPCTHU/KOoNoHU u3MeDy WUX He HAJa3U HUTU
jeman mpyru Toi)?

Bpewme 3a pang 240 munyTa.
Cpaku 3amaTak Bpemu 25 moeHa.
Pemema 3amaraka nerasbHO 0OpPAa3JIOKUTU.



Munucrapcreo npoceere Penyommuke Cpbuje
JIpymrBo maremarnuapa Cpouje

TP RKABHO TAKMUUYEILE U3 MATEMATUKE
25. mapt 2023.

Ipyru pa3pen - A kareropuja

1. O3naunmo ca Z ckyn cBux nenux o6pojeBa. Hahwu cBe ¢ymrmumje f : Z — Z TarBe ma 3a
CcBaka OBa Ieja O0poja a um b Baxku

fla+ f(0) =b+ f(a) + 1.

2. Heka cy D, E u F nomuoxja Bucuna u3 temena A, B u C, penom, Ha upase oapebene
crparunama tpoyriaa ABC. OsmaumMo ca H oprouenTap Tor Tpoyria. Ha mysxuma AD,
BE u CF, penom, nare cy tauke X,Y u Z TakBe Ia BayKu

AX BY CZ

XD YE ZF
Ioxkazatu na tauxke H, X,Y u Z npunanajy jemHoj Kpy:KHULN.

3. Hahu cBe nmpupomne 6pojeBe x TakBe na je 6poj 2% 4+ 100x + 1 moTmyH KBaIpar.

4. Y mekoj mpoctopuju ce Haigas3m n >4 wynu. [lo3naro je na Basku cienehe: y cBaKOM CKyITy
JbYIUA KOJU CAIP:KU YeTUPU PA3auvuTe ocobe Baku ma je O6poj mapoBa JbYau KOjU Ce TO3HAjy
MmeDy tux uverBopo jemmak 0, 3 wau 4. 3a Koje m ce U3 OBOI yCJIOBA MOKE 3aK/LYUUTHU 14

: n
IIOCTOjU CKYI BeaudrHe GapeMm 5 TaKO Ja HHKO HUKOT He 3Ha?

Bpewme 3a pang 240 munyTa.
Cpaku 3amaTak Bpemu 25 moeHa.
Pemema 3amaraka metasjbHO 00pPa3JIOsKUTHA.



Munucrapcreo npoceere Penyommuke Cpbuje
JIpymrBo maremarnuapa Cpouje

TP RKABHO TAKMUUYEILE U3 MATEMATUKE
25. mapt 2023.

Tpehu pa3zpem - A kareropuja

1. Y ckyny npupomuux 6pojeBa pemmutu jemaauuny logs (2" — 3) = logs 4”2%{0"'*'9 .
2. Ogmpenutu cse ypebene napose (z,y) npupomaux 6pojeBa Takse na cy 6pojeBu x +y u
2% 4+ y? — 2 cTemenu IBOjKe.

3. Heka je M cpemumre crpanune BC, a H opronenrap omrpoyrior tpoyraa ABC, AB #
AC. Heka je L taura ma xpahem snyry BC onucame kpyskauie tpoyria ABC Tako ma je
<CAL = «<BAM. [oka3aru na ce HOpMaJsia y Tauyku L Ha mnpaBy AL, Hopmasa y tauku H
Ha npaBy AM u Tamrenrta y tauku A Ha onucamy kpyskauny tpoyriaa ABC ceky y jenHO]
TAYKU.

4. Ba cBaky on purypa npukazanux Ha cavkama (a), (6) u (B), moce6uo, nahu cse npupoaue
O6pojeBe n TakBe na ce Tabsa N X N MOXKe HOIIOYATH (GUIYPOM Kao Ha maroj caunu. llon
IoIIoYaBameM Tabjle IPUKA3aHOM (UTYyPOM IOIPA3YyMEBAMO Ha je CBAKO MOJbE IIOJIA3HE Ta-
OJie IPEKPUBEHO TAYHO jenaHnyT. Jl03BOJBEHO je KOPUCTUTU KOHAYHO MHOTO OCHUX pediie-
kcmja u poranmja (3a 90° cremenn y oba cmepa).

Bpewme 3a pan 240 munyTa.
Cpaku 3amaTak Bpema 25 moesa.
Pemena 3amaTaka merasbHO 00pPa3JIOKUTHU.



Munucrapcreo npoceere Penyommuke Cpbuje
JIpymrBo maremarnuapa Cpouje

TP RKABHO TAKMUUYEILE U3 MATEMATUKE
25. mapt 2023.

UYerspTHu paspen - A xareropuja

1. Hera je C ckyn rommirekcuaux 6pojesa. ¥ ckymy {z € C: Rez > 0} pemwnru jennauuny

(Im z)Re? = e z*—=-3)

2. IHar je tpoyrao ABC. Osnaunmo ca D, F u F, penom, Tauke y KOjuMa yIUCAHA KPY/KHAIA
YHyTap TOT TPOYIJa, ca HeHTPpoM y Tauku S, noaupyje merose crpanune AB, BC' u CA. Axo
reskumre T Tpoyria ABC npunana npasoj DE, nokasartu na cy tauke T, S u F ronuHeapHe.

3. Ha tabau je 3anucan npuponan 6poj n. Ana u Bojan urpajy ciaenehy urpy, Han3amMeHI9IHO
Bykyhu nmoreze. Ilore3 ce cacroju ox Opucama HammcaHOr Opoja U 3aMeHUBama HUCTOT Ca
Pa3IMKOM TOT 6pOja M HEKOr HerOBOT AEJMONa Koju Huje 1, autu cam Taj 6poj (urpau cam
bupa mesumian). Ako Aua urpa mnpsa, y 3aBUCHOCTE OJ Opoja 1, OAPEIUTHU KOJU UTPAU UMa
nobenHuyKy crparerujy (urpy rybu oHaj urpad KOju He MOKE OTUTPATHU IIOTE3).

4. 3a rouBekcan uetBopoyrao ABCD kaskeMo na je Jiell ako TysKUHE CBUX BEeTOBUX CTPAHUIA,
Oy:KUHA OapeM jenHe AujaroHaJie W MOBPIIMHA TOT YETBOPOYIJIA MMajy IeJ00pOjHe BpemHo-
ctu. /lorazaTu na mocToju GECKOHAYHO MHOIO JIEIUX HEIOAYIAPHUX YETBOPOYIJIOBA KOjUMa
je my:KuHa TavHO jemdHe CTPAHUIE MPOCT OpOj.

Bpewme 3a pan 240 munyTAa.
Cpaxu 3amaTak Bpeau 25 moeHa.
Pemena 3amaTaka merasbHO O00pPA3JIOKUTHU.



