Jpymreo maremaruuapa Cpouje
PEIMIEHA 3AIJATAKA OIIIIITVMHCKOT' TAKMUYERKHA 3 MATEMATUKE

IIpBu pa3pen - A kKareropuja

1. (a) Ha cxyny X = {aca, konac, lopte, loto, prst} penammja

ned
TO1Y < peun I MUY Cy UCTe OY:KNHE

je penanuja eKBUBAJIEHIWj€e, IITO CE€ TPUBUjAJHO NMPOBEPU, AJIM HUjE PeJsaluja MOPETKA, jep
OUNIVIEHO HUje AaHTUCUMETpUYHa. Kiace exkBuBaJsieHnuje pesanuje g1, Ha ckymy X, cy:
{aca}, {loto, prst} u {konac,lopte}.

(6) Ha ucrom ckymy X, pesanuja

ned )
T2y < peun x Uy Ce 3aBPIIABAjy UCTUM CIOBOM
je yjemHO m peJsalvja €KBUBAJICHIMj€ W peJialrja MOpeTKa, jep y ckymy X He mOoCToje aBe
peun Koje ce 3aBpIIaBajy UCTUM CJIOBOM, T€ Ce peJiallja Qo CBOAM Ha jedHAKOCT. Kiace
eKBUBAJIEHIje Cy Taja jenuounanu ckynosu {aca}, {konac}, {lopte}, {loto} n {prst}.
n
2. Heka je P(x) = apz™ 4+ -+ a1z +ag = Zakxk KAQHOHCKO NIPEICTAB/bAKE NATOT IOJINHOMA

k=0
P, npu wemy cy ap € Z, k € Z, 0 < k<n . Axro je morumaom P KOHCTAHTAH MOJUHOM, Tj. AKO

je P(x) = ap, 3a cBaro x € R, Tazna je, HA OCHOBY yCJOBa 3aJaTKA, UCIYEHEHO ap = 1, OJaKiIe
je P(2023) = 1. Unaue je, npema 6unomuo] Gpopmynu, 3a 0 < k < n, UCIHyHEHO

k il k k—1 i k S k k—1i i

(P(2023) + 2023) = ; <i>P(2023) 2023" = 2023" + ; (i)P(2023) 2023" =
k=1 .

= 2023" + P(2023) ) (i)P(2023)’“‘Z‘12023” = 2023" + P(2023) - Ay,

1=0

k=1 ,
rae je Ax =Y (i)P(2023)k_1_12023". Cnenn,

=0

n k n
P(P (2023) + 2023) = Z ag (P (2023) + 2023) = Z ag (2023’“ + P(2023) Ak) =
k=0 =0
= 3" a2023" + 3 P(2023) ag Ay = P(2023) + P(2023) D" axdy = P(2023) (1+ Y axy),
k=0 k=0 k=0 k=0
omakie 3arkmyuyjemo na P(2023) nemu P(P(2023) 4 2023) = 1, e cy jemune moryhuoctu 3a
Bpenroct P(2023) jennaxe 1 mmm —1.

Ouurnenno je romcranrtan nosuaom P(z) = 1, ¢ € R, npumep moamuoMa 3a Koje je
P(2023) = 1. Yxomuko 6u mocrtojao monmHOM P ca HaBemeHUM OcOOMHaMa, 3a KOjU je
P(2023) = —1, rana 6u mopaso 6utm u P(P(2023) + 2023) = P(2022) = 1. Cuenu, noau-
voM P(x) = (2022 — x) + (2023 — x) = 4045 — 2z, = € R, je upumep moauHOMa KOju, Tarobe,
3a0BOJbABA YCJIOBE 3a1aTka, 3a koju je P(2023) = —1. Ilakse, cBe morylie Bpeanoctu 3a
P(2023) cy 1 m —1.

3. Heka ce tamrenre y P u @Q sa X PQ cexky y tauku Y. Heka je <BAC = «a, <ABC = j3,
<IBCA =~.



ITpumernmo ma je <XPA = 180° — <XBA = 180° — a — 8 = . Amnasoruo je <XQA = §.
U3 retusnoctu ABXP je <XAP = <XBP = «a, a ouna je u <XAQ = a. Pauynamo onna
u PXQ = 360° — B — v —2a = 180° — a. Opgarne umamo ma je <Y PQ = <YQP = «,
ounma je PY(Q = 180° — 2, ma je APY(Q reruBan. Cana nako Bumumo kpaj jep je AY
cumerpasa <PAQ (jep je Y cpemumre ayka), a u AX je (to cmo Beh nokasanu), ma cy
A, XY xonuueapHu.

4. Karko rBamparu menux OpojeBa majy ocrarke 0 mnm 1, mo Moxmymiy 3, 3aKjbydyjeMo na
6poj 12+ 7l +2 Bu 3a jenHo | Huje mesuB ca 3, A He MOe OUTU HU IPOM3BOL BUIIE O IBA
y3acTomHa mpupomaa 6poja. Heka je I2 + 71+ 2 =n(n+ 1) = n? + n, 3a meko n € N. Tana
je 412 + 281+ 9 = (2n + 1)2, omaxme caemn ma je 412 + 28] + 9 KBaApaT HEMAPHOT TPUPOIHOT
Opoja.

ITpumernvo ma je (21 +3)% = 412 + 120 +9 < 412 + 281 +9 < 412 + 281 +49 = (21 + 7)?, 3a
csako n € N, Te je, Ha ocrOBY mperxomnor, 412 + 28] + 9 = (21 + 5)? = 412 + 20l + 25, omxHOCHO
81 =16, Tj. | = 2. 3ancra, 224+ 7-24+2 = 20 = 4-5, ogaxye cilemu Aa jeIuHO OPOj 2 UCIyHaBa
yCJIOBE 3a,IaTKA.

5. IIpuMernMo ma je XOPM3OHTAJHUX Ky:ku TadHo n(m + 1), nok je Bepturasuux m(n + 1).
Kako cBaka ¢urypa kojy KOPHUCTHMO NOIJIOYABA jeAHY XOPU3OHTAJIHY U jeIHY BEPTUKAJIHY
nysk, nobujamo ma je n(m+ 1) =m(n + 1), omakae je mn + m = mn + n, OGHOCHO M = N.

Axo je m = n, Huje Temko Hahwy momimouaBame. Hawmme, riiaBHOM IUjaroOHAJOM MOMKEMO
IomenuTU IoJIa3Hy Tabiy, 3a KOjy je m = n, Ha aBa Oeja, a OHAA, TOPHY IOJOBHHY Tabie
monjgovajMo ¢urypama Koje IOKPHBajy IOPEHY M NEeCHY HMBUILY CBAKOI' JeIMHUYHOT KBaIpa-
Ta, KOju Ce Haja3e W3HAJ [JIaBHE mujaroHaje tabie (3a OHE KBaJIpaTe KOJU CEKy TJIABHUY
[UjaroHANLy yPaArMO WUCTO), a 3aTuM, IOIbY HOJOBUHY Tabie ¢urypama Koje IPEKpUBajy
IOy U JIeBY UBUILy CBAKOT O jeUHUYHUX KBaApaTa (3a OHE KBAADPATE KOJU CEKy [JIABHUAY
[UjaroHAy yPaAUMO UCTO).



Jpymreo maremaruuapa Cpouje
PEIMIEHA 3AIJATAKA OIIIIITVMHCKOT' TAKMUYERKHA 3 MATEMATUKE

Ilpyru pa3spen - A kareropuja

1. Jemnaummy x = 506 — (506 —22)? moxemo zamacarn kao f(f(z)) = x, rme je f(x) = 506 —z2.
Heka je Rq ckyn peasnux pemema jemaauute f(r) = x, a Ro CKyIl PEAIHUX PEMICHA IOJIA3HE
jemmaunue. Ouwuraenuo je Ry C Ry. Ca mpyre crpane, jemmauusa f(x) = z, Tj. jeaHadmHa
2?2412 —506 = 0, mMa 3a pemema peasre 6pojeBe r; = 22 u x5 = —23. Habumo cana u ocramna
pemema moiasHe jenHaumHe. Y ToM mmiby, kaza jemHaumuy f(f(z)) —x = 0 momemmmo ca
(x — 22)(x +23)), x # 22, x # —23, nobujamo KBagpaTHy jenHauuny x> — x — 505 = 0, Koja
14+ v2021 1 —+/2021
72 u Ty = 72
2. Heka je € R mpou3BO/bHO. 3alUMmUMO TOJNA3HY jemHAKOCT y obmmky y2 + (4o + 2)y +
(ar?+22) = 0 1 TOCMATPAjMO je Kao KBaApaTHY jeHAYMHY 1O . Ha OCHOBY yciToBa 3amaTKa
UCTa MOpPA MUMATU HEHETaTWBHY JUCKPUMUHAHTY, Tj. MOpPa a4 BayKU

uMa jomr 2 peaJiHa pelnema, Tj. OpojeBe T3 =

(4o +2)? — 4(az® +2x) =20, 7j. 2%(4—a)+22+1>0,

3a cBako x € R. 3a a = 4 nperxoana HejemHaxocT ce cBoau Ha 2z + 1 > 0, Koja He Baku
3a ceako x € R. 3a a > 4 mejemnaroct he BaxkuTu 3a cBako r € R. Komauno, mopa butu
4—a >0, 1j. a <4, ka0 1 Oa je DUCKPUMUHAHTa KBaApaTHe (YHKIMje ca JeBe CTPaHe
nejemnakoctu 22(4—a)+ 2z +1 > 0 menosurusHa, oxHocHO, 4—4(4—a) <0, Tj. a < 3. Iaxkse,
3a a < 3 Cy UCIYHEHU YCIOBU 3aAaTKA.

2022 _
3. Heka je taj 6poj Y. a;10", rme je 0 < a; <9, 32 0 < ¢ < 2022 u agoee # 0. Io ycaosy
i=0
2021 _ 2020 _
3aJaTKa 7 | Z aiIOZ u'’v | Z aiIOZ + a2022102021, ma 7 ‘ (a2021 — a2022)102021, OOHOCHO, (2021
i=0 i=0
U ag022 AAjy UCTU OCTATak OpU Aesbemy ca 7. Amasoruo, 3a csako k € {1,...,2020} Basxu
2022—k—1 ) 2022 ) 2022—k—2 , 2022 )
7 | z a;10" + E ail()l_l u'7 | E a;10" + Z ailol_l, ma 7 | (agogg_k_1 -
i=0 i=2022—k+1 i=0 i=2022—k
agogg,k)102022*k’1, Tj. G2022_k_1 W Q2022_k MJAjy UCTU OCTATAK NMpU Aebermy ca 7. Iakie,
2021
cBe mdpe najy MCTU OCTATAK NPU NEHEemYy Ca 7, Te KaKO 7 | agpee - »., 10° m Kako Baskwm
i=0
2021
7| > 10°, cnenm na mudpa aggee MOKe OMTM TpOM3BOLHA M3 ckyma {1,2,...,9}. Aro je

=0
as022 € {1,2,7,8,9}, Ttama 3a ocrase mudppe mMaMo mo gBe MoryhHOCTH (permuMo, ako je

a2022 = 8, Tama ocrasie nudpe Mory y3setu BpemHocTn u3 ckyna {1,8}), ma je y oBom ciayuajy
yEyIas 6poj IpupoEux 6pojeBa ca omumcaHuM ocobuHaMma jenHak 5-22022. Ca mpyre crpaze,
aKo je agpee € {3,4,5,6}, Tana ce ocrtase muppe Mopajy OUTH jeqHAKE dogee, 118 TAKBUX
6pojeBa y oBOM ciIyuajy uMa Tauso 4. Ilakie, yKyman 6poj TpakeHux 6pojesa je 5-22022 44,

4. Ogrosop je X = 1101. Hajupe, npumeTuMo 1a yKOJIUKO 3a Heku Ppurcupar mapk Mumuma
UCTU TTOCeTU y a-ToM nany, a lobpumna y b-toM, Tanga Taj mapk y TOUYETKY MOpPa UMATH OapeMm
max{|a — b|, min{a, b}} npseha.

IIpernocraBumo na cy Mwununa mn JloGpuna ycmenu na odbuby cBe mapkoBe m ma 3acame
cso npsehe. Osmaummo mapkose koje loGpuma, pemom, obuna3u 6pojesuma 1,2, ...,2202.
Ca p; o3naummou nan y koM je Muiuna moceruna napk i, 1 <i < 2202. Jacuo je ma je tana
(p1,P2, - - -y D2202) mepMyTanmja ckyma {1,2,...,2202}. Tarobe, n3 rope HaBeJEHNX 3AMAKALA,



jacHo je ma mouertHu 6poj mpsehia mopa OGutu 6apem

max { max{|p1 — 1|, min{p;, 1}}, ..., max{|pa202 — 2202|, min{paz02, 2202}}}.

Ilakne, 3amaTak ce CBOOM HA TPaKEHhe MUHUMAJIHE BPEIHOCTU IPETXOMHOT M3Pa3a MO CBUM
moryhum nepmyranujama (pi, pe, - . -, Pazo2) Ckyma {1,2,...,2202}. Jlako ce mposepaBa ma ce
3a mepmyTammjy (1102,1103,...,2202,1,2,...,1101) BpegHOCT MPETXOAHOT M3Pa3a CBOIAM HA
1101.

IlokaskuMoO ma ce 3a CBaky Apyry mepmyrtanujy (pi1,pe, ..., P2202) ckyma {1,2,...,2202} ue
MOke NOOUTU Mama BPEAHOCT MOMEHYTOr M3pa3a. Y TOM Uiy, IOCMATpajMo napose (i,p;),
1=1,2,...,2202. Kaga nocmarpamMo ob6e KOOpAnHATE CBUX TUX ITapoBa qodujamo na ce mebhy
TuM OpojeBuma 1mojasibyjy 2204 6poja Beha ox 1100 (cBaku ox Gpojesa 1101,1102,...,2202
no nBa myTta). Kako maposa mma Tauno 2202, To no JIMpuxiIeoBOM NPUHIUNY IOCTOJU Tap
KOJ Kojer cy obe koopauuare Behe ox 1100. Heka je To k-tu map, 3a mexo k > 1100. Tana
je

max { max{|p1 — 1|, min{py, 1}}, ..., max{|pa202 — 2202, min{pazg2, 2202}}}

> max{|pr — k|, min{pg, k}} > min{px, k} > 1100.

5. Heka je M mpyra tauka npeceka npase AD u omnmcane kpyskuauie oko tpoyria ABC. 13

DB -DC
norenmnuje tauke D y omHOCy Ha Ty KpyskHUIYy Baskn DM = Y

MebyTum, 3uamo na je MB = MC = MI, onakne je <MCD = <IMC’B = <MAB =

<MAC, na je AMCD ~ AMAC (cBu oarosapajyhu yrnosu cy mebyco6uo jenuaku). Hase

MC MA
je —— =~ ommocuo, MC? =MD -MA=2-(2+6)=16, MB= MC = MI = 4, onaxne

MD
je Al =AM —MI=AD+DM -MI=6+2—-4=4.



Jpymreo maremaruuapa Cpouje
PEIMIEHA 3AIJATAKA OIIIIITVMHCKOT' TAKMUYERKHA 3 MATEMATUKE

Tpehu pa3zpem - A kareropuja

1
1. Kama ybGamumo marpumy A = 3

[1—1—3@ a+ab]_ 5 5(1]:[2 0} . [—4+3a —4a+ab}:[2 0

Z} y Marpuuny jemmaxoct A2 — 5A = 2I mobujamo

3+3b 3a+b? 15 5b 0 2 —12+3b 3a+b* —5b 0 2
TPpUYHE jeOHAKOCTU O00uWjaMo cucreM jemHadmHa, mo a u b: —4 + 3a = 2, —4a + ab = 0,
—12+3b = 0, 3a + b? — 5b = 2, kKoju uMa pememe a = 2, b = 4 (koje mobwjamo w3 MpBe U
Tpehe jemnaumme. Komauno, TpuBHUjasiHO ce mpoBepaBa ma 3a a = 2 u b = 4 cy 3am0BOJbEHE

]. N3 oBe ma-

. 1 2
U Ipyra " 4eTBpTa jemHauuHa cucrteMma. llakme, A = 3 4l

2. Heka je m Herka mepMyTanudja OpBAX N IPUPOAHUX OpojeBa. Kaskemo ma je wHBep3wmja
nepmyTanuje nap (4,7), 1 < ¢ < j < n, takas na je w(i) > 7(j). DBpoj cBux uaBep3uja
nepmyTanuje osadnhemo ca inv(w). Ilpumerrmo ma 3aMeHa CycegHUX eJeMeHATa y [ep-
MyTaIlju OAroBapa TpoMeHu Opoja mHBep3uja 3a +1, mrTo 3Hauym ma Y poluieB MOTE3 KOju
ce cacToju ol HajBuiie k 3aMeHa MOKe IpoMeHuTu Opoj mHBepsuja 3a HajBume k. Tako-
be, BemkoB nore3 koju moMmepa eJIeMEHT ca MO3UIUje j Ha MO3UIU]Y ¢ MOKEMO IIOCMATPATH
KA0 y3aCTOIHY IIPUMEHY |j — ¢| CycemHMX 3aMeHa eseMeHaTa, UITO OAroBapa IPOMEHu Opoja
uHBep3uja 3a HajBuimme n — 1. Jom jenHo OWTHO 3amaskame je Oa je 3a OarTy IepMyTaiujy
yBek Moryhe mahwm nBa cycenna esnemenTa 4ujoM 3aMEHOM CMamyjeMo O6pOj uHBEp3Uja (ocuM
VKOJIUKO je O6poj muBep3uja Beh 0, mITO je €eKBUBAJIEHTHO TOME na je mepMmyTtanuja 1,2,...,n,
a taga je Y pom seh nobennur). Ako je k = n, Tana je DOBOJLHO ma Y pour Gupa moTese Koju
KOHCTAHTHO CMamyjy Opoj mHeBp3uja, jep kKoauko ron Besmko moBehao Opoj mHBep3uja y
CBOM TIOTe3y, ¥ poIl e HaKOH Tora CMamUTU OpPOj MHBEP3Uja 3a BUIIE HEro MTO uX je Bemko
nmoBehao, a Kako je Opoj MHBep3uja KOHAUaH, jacHO je ma he Y pom mobemutu. Jlokaskmumo
cama na k =n—1 vuje moBomuo. IIpumerumo na je Bemky morpebuo ma ompskaBa Gap jeaHo
on caeneha mBa crama (3a 0ba crama Basku inv(mw) > n, ma Y pom HEe MOMKE y JeTJHOM CBOM
nore3y mohwu mo mobGene):

1. maxon Bemkosor moresa je w(n) =1, n(n — 1) # n,
2. HakoH Beskosor moresa je m(1) =n, m(2) # 1.

Ha mouerky cy mcunymena oba crama. IIpBu cayuaj: HEKa je y HEKOM TPEHYTKY UCIYHEHO
crame 1. YKOIMKO je HAKOH Tora Y pomes more3 pesyarupao tuMme na je w(l) = 1, rana
Bemro moke yszeru 6poj 1 m mocraBuTu ra omeT Ha MO3UIMU]y n, ynMe Bpaha mo3mnujy y
crame 1. Ykonuko je makon ¥ pomesor motesa m(l) # 1 u n- (1) < 7~(n), Tana Bemko
MOKe y3eTu OPOj m M MOCTABUTU r'a Ha IPBY MO3UNU]y, YmMe ocTBapyje crame 2. Ocraje
jom mposeputu moryhmoct w(1) # 1 u 7 1(1) > 7~ 1(n). Axo je w(n) # 1, Tama 6poj 1
OCTaB/HLAMO HA MO3UIUjYy N U mobujamo crame 1. Wmaue, n mocraBmamo Ha mo3unujy 1 u
nobujamo crame 2. lpyru caydaj, Kama je UCOYHEHO CTame 2, ce CIWYHO mpoBepaBa. Ha
OCHOBY NIPETXOMHOT 3aKJbYUyjeMO na je pememe k = n.

Hanomena. ExBuBasentro 3a ciayudaj k = n — 1, moBobHO je GMiIo mOKa3aTw & YKOJIUKO
IIOCTOjY UHBEP3Uja y IePMYyTalUju U TPEHYTHO je Bessko Ha moTe3y, Tala OH MOMKe HAIIPABUTU
mepMyTanujy ca 6ap n mHBEp3uja. AJIropuTaM je CIMYAH MOPEe OMUCAHOM.

3. 3a p = 2 TpuBHjaJHO Cce MpoBepaBa na He MOCTOje IpUPOTHU OpojeBu a u b TakBu na
Baxu a’+b? = 6. Hexra je p > 2 menapan npoct 6poj. Ha ocroBy mane ®epmaose Teopeme je



ncnymweno 0 = (2p—1)! = a? +b? = a+b (mod p), omarne cnemn b = —a (mod p). Ipumernmo

na je a? + P = (a+b)(a?~t —aP72b+ ... —abP"2 + bP71), kao m ma je a7t —aP I+ ... —
p—1 p—1

abP=2 + pr7t = Z(—l)iap_l_i(—a)i = Zap_l = pa?~! = 0 (mod p), mro mam maje ma je
i=0 i=0

aP +bP nemuso ca p?. MebyTum, jacuo je ma p?{ (2p—1)!, mTo 3HAUM Ha TPaKEHU TPUPOTHY

6pojeBu a u b He mocTOje.

4. Hera cy S u M cpenumra ny:xu EF u BC, penom. Ilpumerumo na je cBaky taury U Ha
nysku BC Basxu |BU —CU| = 2MU, xao u na je pacnopen ravyaka K —B—X—-D—-M —C, ua
ocuoBy yciuoBa AB < AC. Hakne, Basku M X = 2M D, onakne je DX = DM, na je AAXM
jemuarokpak U <AXK = <AMC.

Hame, gerBopoyrao BCEF je terusan (tauke F n F cy Ha KPYMKHUIM KOHCTPYUCAHO] HAX
nysku BC kao manm npednuroMm), omakie ciaema na cy AABC u AAEF cauunu, jep umajy
Mmebhycobuo jemnake omrosapajyhe yraose. Y Toj cauunoctu tauke M u S onroeapajy jemHa
npyroj, na je <KAMC = <ASF = <ASK. Hakne, <ASK = <AXK, opakie 3arpbydyjemMo Ia
je uerBopoyrao ASX K reruBaH, mTo je TpebGasio JOKa3aTH.

5. (a) Kako je be < % & (b—¢)? >0, nobujamo na je a+ab+bc+ca=a(b+c+1)+bec<

a(b+c+1)+%:a(4—a)+%=i(10a+9—3a2): 1(2 -3(a—2)?) <L, upu yemy

he jemmakocT BaskuTU 38 0 = % nb=c=

(6) U3 a+b<a+b+c=3, jep je ¢ 20, mobujamo nma je a +ab+bc = a+bla+c¢) =
a+b(3—b)<(3—b)+b(3—b)=(b+1)(3—b)=4—(b—1)><4, npu yemy ce jeTHAKOCT MOKE
noctuhu 3a a =2,b=1wu c=0.

)

ol



Jpymreo maremaruuapa Cpouje
PEIMIEHA 3AIJATAKA OIIIIITVMHCKOT' TAKMUYERKHA 3 MATEMATUKE

YerBpTHu paspen - A kareropuja

o0

1. Omrosop: IMocroju. Heka je A, = {i € N|i > n}, n € N. Jacno je ma je m A, =0, jep
n=1

O CBaKM €JEeMEHT KOju OW €BEeHTYAJHO MPUIAAa0 MpeceKky mMopao butw Behu om Omiao Kor

TpUpogHOT Opoja, mTo Huje Moryhe.
Ca mpyre cTpase, mpecek 6UI0 Koje KOHAUHE TOAKOJNEKIMje (opMUpaHe KOJIEKIUje CKYTIO-
Ba {4,} je Hempasan. 3aucra, IOCMATPAjMO HEKY KOHAUHY TOAKONEKIA]Y Ap,, Apy, ... Apy,
keN, n;eN, 1<i<k, n; <ng <...<nyg, voneknuje {A,}. Tana, cBaku npupoman Gpoj,
k
Koju je Behin om my, mpunana Mpecexky ﬂ An,.
i=1
2. Heka cy a, b, ¢ u p mysune crtpanuna u noayobum tpoyriaa ABC. Jacuo je ma je
AXBF ~ AXCE, jep je <XBF = <«XCFE (rao nepudepujcku yraosu Han terusoMm AX
Kpyra onucasor oko tpoyriaa ABC), kao u <BFX = 180°—<XFA =180°—<XFA =<CEX
(yraosu <XFA u <XFA cy jemnaku kao mepudpepujcku yraosu Han terusom AX Kpyra
omucanor oko Tpoyriaa AFE).

BX CX YB YC BX BF
A je, AYBG ~ ANYCH je — = — — = —. C - =
Y}?HOF?;{JQ’ , ma je o CE' BC CH Tora, CBXX g}@,
YB - BG Mebytum, Kako je BG:C"E:])—CI/I CH = BF =p—>0, 10 je ox — BY
Kako ce tauke X m Y mamaze Ha mcrtoj crpanu ayka BC Kpyra OOWCAHOT OKO TPOYTJIA
ABC rao u tauka A, u xKako je tauka X Muresnosa tauka 3a Tpoyriaose ABC u AEF, Tj.
KPY:KHUIE OMUCAHE OKO HUX, Te Kako je Tauka Y MukenoBa tauka 3a TpoyriaoBe ABC u

AGH, Tj. kpyskHUIlE onucaHe OKO wux, 10 je BY = CX, na je BX =CY.

3. I'pag G moskeMo npencraButu kao 3-peryaapuu rpad G = (V, E) (u3 cBakor uBopa mosuase
Ttauno 3 rpane) Ha |V| = n uBoposa 0GojeHnx y HEKO] O ABe 0Oje U TAKO ma CBAKU YBOD MMA
6ap mBa mpBeHa cycema. Kako M3 CBaKOr 4BOpa moJia3e TAYHO 3 I'paHe, a CBaKa I'paHa MMa
TaYHO ABA Kpajba 4uBopa, 3akmbydyjemo 3n = 2|E|, ma n Mopa OuTu mapas, omHOCHO n = 2k
3a k>4.

Axo ca ¢ 1 p o3HAUMMO penoM OGpOj UPBEHUX U IUIABUX UYBOPOBAa, Tama Basku 2n < 3¢ jep
CBaKM YBOp MMa Oap IBa IPBEHA CyCcena, a CBAKU I[PBEHU YBOD je I[PBEHU CYCEX 33 TAYHO TPU
npyra usopa. IIpema tome, c¢> %n up=n—c< %n, OJIHOCHO P < L%kj OsBum 3akbydyjeMo na
HE MOyKe OUTU BUIIE OJ L%k:j IJIABUX YBOPOBA, T€ OCTaje jOII na MPOBEPUMO na je 3a CBAKO
k >4 oBaj 6poj miIaBUX YBOPOBA WM OCTBAPUB IIPU yCJIOBUMA 33IATKA.

Yronuko je k= 3l, 1 > 1, tpa¥umo p = L%3ZJ =2l u ¢ = 4l. Hexka cy v1,vs,...,0y UPBEHU,
a uj,...,ug miIaBu yBopoBu. JlomajMo rpase Taxko ma HOOWjeMO OBA OUCjYHKTHA IUKIYCA
V1Vg ...V U V9i41V2142...V4 ¥ 32 cBako 1 < ¢ < 2] momajMo rpase v;u; U U;Vy+;. lana cy
CBU IPBEHU YBOPOBU CTEIEHA TPU, a IJIaBU CTeleHa nBa. Ho, Kako je 6poj miIaBux YBOpPOBa
mapas, MOKeMO jorn 3a cBako 1 < ¢ <[ momartu rpaHy Ug;—1Usz;, YUMe mobujamMo 3-peryiaapan
rpad KOju 3aI0BOJbABA yCJIOBEe U p = 2] = %k

Yromuko je k = 31+ 1, [ > 2, tpasumo p = 2l u ¢ = 4l + 2. YouumMO IOHOBO IUKIyCe
V1V ... V141 U V142V9143 .. .Vq+2 U 38 cBako 1 <1 < 2] rpaHe v;u; U U;Vgiy1+i, T€ 38 CBAKO
1 << rpany ug;—jug;. Tama cy cBu UBOPOBU CTEIEHA 3, CEM Ugjy] W VU4i+2, A HUXOBUM
moBe3uBameM JobujamMo 3-perynapaH rpad KOju 3aT0BOJbaBa YCIOBE.



Komauno, 3a k =314+ 2, 1 > 1, tpaskumo p = 2+ 1 u ¢ = 4l + 3. Jom jemaom yoummo
LUKy CE V1V2 ... V41 U V214202143 ... V4 4+3 U 3a cBako 1 < i< 20+ 1 rpane vu; 1 u;U9141+44, TE
3a cBako 1 < ¢ <[ rpany ug;_1ug;. Tamza Ccy CBM YBOPOBHU CTEIEHA 3, OCUM Ugj4+1 U V443, 1A
IBUXOBUM IIOBe3UBameM nobujamo 3-peryiapal rpa¢ koju takobe 3am0BoJbaBa yCIIOBeE.

IIpema Tome, y rpany G moxke Outu HajBuUIIe p = L%kj = | 3| xayGoBa ca mraBuM CBETIH-
Ma.

4. IIpumernmo na ce 3a QUKCUPaHe BPEIHOCTU @ U h, BPEIHOCT U3pa3a MaKCUMU3Yje Kala je
b+c majmame. IlocmarpajMo npaBy p Koja caap:ku Tauyky A u mapaJiensa je CTpaHunu a, Kao
u taury C’ Koja je ocHa pediercuja Tauke C' y omHocy Ha npasy p. yx AC’ je momymapra
nysxu AC = b, ma mvmamo na je b+¢c = AC+BA = BA+AC'>BC’ = \/a? + (2h,)?, a jenmaroct
ce IDOCTIKE aKO M caMo ako je b = c. Y3 cmeny z = %‘l 1 Ha OCHOBY NIPETXOMIHOT, CBEJU
cMo 3amaTak Ha Tpameme Hajsehe moryhe BpemmocTn mspaza ——EL N3 mejemmarocTu

V1+(2z)2 "

KBaJpPaTHE UM apUTMETUYKE CPeIuHE NOOUjaMo

\/@: 4(3) —5&—(233) 245—5&—233:%(1_'_@.

a+ha< 1+ <\/5

bte 1+ (o2 @ 2

a 00e jeIHAKOCTU Ce MOCTILKY aKO M caMo ako je b=cu a = 4h,.

Onasne mMaMo

Hamomena. Hajseha moryha BpemmocT m3pasa \/% ce MOske Hahu HaJIa:KemeM IPBOT
T
!
u3Boma. V3 ycnosa 1z = 142 — () no6ujaMo MOTEHNUjATHNA CKCTPEMYM y TauKn
V1+(22)2 (1+422)2
r=1

4

5. Ilokazahiemo ma cy pemema k=2 u k = 3. 3a BUX m0cTOju GECKOHAYHO MHOI'O OIrOBapa-
jyhwux n, jep je moBosmHO y3etu Gpojese 2% u 3-2%, 3a o € N. JloraskuMO Ja 3a HATU jeITHO
npyro k takBo n He mocroju. IIpermocraBumMo cynporHO, Tj. ma mocroje n u k m3 cryma N

(03]

n
TakBu na je @(n) = T k#2mnk#3. Heka je n=pi"py*...p;"" KaHOHCKa (arTOpHU3aIM]ja

opoja n. Tana je

o) (D=1 (- 1)
Ila 6u mobujeny pasnomakx Ouo 1eo, jacHo je ma meDhy mpoctum OpojeBuMa Dy, P2, UTH, HE
MOke Outu Bumre on jexunor Hemapuor. llakie, | < 2. 3a | = 1 TpuBMjasHO HAIA3UMO P = 2,
1j. k=2. 3al=2 nobujamo ma je p1 =2, po — 1| 2ps, ma p2 — 1| 2. Hakue, po =3 u k = 3.
Hakie, y 0oba ciaydaja cMO DOOMIM KOHPAOUKIW]Y, jep k # 2 u k # 3.

b — n._ pip2.--Di



Jpymreo maremaruuapa Cpouje
PEIMIEHA 3AIJATAKA OIIIIITVMHCKOT' TAKMUYERKHA 3 MATEMATUKE

IlpBu paspen - b kareropuja

1. (a) Ha cxyny X = {aca, konac, lopte, loto, prst} penamuja
ned

rTP01Yy <= peuun x Uy Cy UCTe Oy:KUHE

je penanuja eKBUBAJIEHIIVjE, IITO CE TPUBUjAJHO NMPOBEPU, AJIM HUjE PeJaluja MOPETKA, jep
OUNIJIENHO HIUje AaHTUCUMETPUUYHA. Kiace exkBuBajeHHUje pernainuje g, Ha CKymy X, Cy:
{aca}, {loto,prst} n {konac,lopte}.
(6) Ha uctom ckymy X, pesanuja

ned
TPy < peun I WYy Ce 3aBPIIABAjy UCTUM CJIOBOM

je yjemHo u pelialyja €KBUBAJICHIWj€ U peJlallja MOPETKa, jep y CKymy X He IOCTOje IBe
peun Koje ce 3aBpIIaBajy MCTUM CJIOBOM, T€ CE€ pesanuja gs CBOIM HA jemHAKOCT. Kiace
eKBUBaJIeHIje Cy Tama jenHounanu ckynosu {aca}, {konac}, {lopte}, {loto} n {prst}.

n2+2n+51_ n 24 —n
n2+4n+3 n2+4n+3°
Ia OIpemuMO CBe IpUpOmHE OpojeBe n Tako ma n? + 4n + 3 menu 24 —n, ka0 u 1a je 6poj
142 24 —n b I . 24 —n 24 —n S0
—————— Takobhe nmpupomgaH. BO 3aKJbyUyjeMO Oa = ,
PUPOL P Y A n2+4n+3 (n+3)(n+1)~

2. PacraBmameM naTor pas3yioMKa I00ujamMo Ilaxne, Tpeba

n2 +4n +3
ma je n < 24. 3a n = 24 Bajke yciaoBU 3amaTka. lIpOBEpOM ce TPUBUjAHO MPOBEpABA I
npuponuu 6pojesu 1 u 2 He 3a10BoMmaBajy ycaose. 3a n>3 he Bawuru ma je n?+4n+3>24,
1ok je 24 —n < 21, ma me Moske BakuTu ma n’ +4n + 3 | 24 — n. Jlakie, jeauHO pememe je
n = 24, KOJUKA je TpaskeHu 30up.

3. Heka je S cpemumre rkpaka BC u spc cumerpasia ucror. Tpoyraosu DBS u DSC cy

noxynapuu, #Ha ocHoBy crasa CYC (BS = SC, <DSB = 90° = «DSC, DS = DS). Us
oBe nomynapuoctu cienu na je DB = DC u <DBS = <DCS. Ca ngpyre crpaune, <DBS =
<ABC = «CAB, 3ato mto je ABC jemnaxokpaku Tpoyrao. Kako je <ECB = 180°—<DCS =
180° — <« DBS = 180° — <CAB = <DAC, nobujamo, ua ocuoBy crasa CYC, na cy Tpoyriosu
DAC u CBE nogmynapuu (AD = CE, <DAC = <FECB, AC = BC). W3 noxymapHocTuU
oBux Tpoyriosa ciaemu aa je DC' = BE, a ¢ o63upom na je je DB = DC', nobuja ce na je
BE = DB, onakne npousunasu na je Tpoyrao DBE jennakokpaku.

4. YeTBOpO IyTHUKA, KOJU BIXEJIe Na Cele Y NMPaBLYy KPeTama BOs, MOLIXEMO PaCIOPEIUTU
Ha 5-4-3-2 = 120 HauuHAa, IOK TPOje HUX, KOju [1 cemeTu ca CynpoOTHE CTPaHe Kyllea, MOKEMO
cmectutu Ha 5-4-3 = 60 mauuna. [IpeocTana Tpm myTHHUKA MOXKEMO pacnopenuTu OUIO Tae,
1j. Ha 3! = 6 mauuna. Ilakmne, ykynan 6poj paszmemrtaja je 120 - 60 - 6 = 43200 vauuna.

Hanmomena. 3anarak cMO MO ma ypaauMO W IUPEKTHO. Hawme, yeTWpwy IyTHUKA, KOjU
Ou cemesu y TIpaBIly KpeTama Bo3a, Tpeba ma pacmopenuMo Ha D MOrynmx mecra. Y KynaH
. . |, 5 _ . _ .
O6poj takBux moryhwmocTu je 4! (4) = 24 -5 = 120. 3a cBaky TakBy MOryhHOCT, Tpoje
Iy THUKA, HA CYIPOTHY CTPaHY, MOKEMO CMECTUTH, aHAJIOTHO, Ha 3!- (g) =6-10 = 60 mrayuHa.
Harne, ykynau 6poj moryhuoctu je 3!-120-60 = 43200, jep nmpeocTaJyia TPU Iy THUKA MOKEMO

cMecTuTH Ha 3! = 6 HauuHA.



5. PasauroBahimo werupu cayuaja.

1° 2 < 0:
J . +2x—1+2x—2 4 . dxr—-14 4 3 .
e€eJHa4YHa IIocTralje —— = —, T]. = -, T)]. T = IIITO HU)E
A T T T 27 37 T 30 ’ !
peleme y OBOM CIyYajy.
2°0<x S 51
J o1 2c—1 2x—2 4 | —4dx+4 4 3 b
eNHAYMHA [I0CTaje — — ——— — = -, Tj, ——— = —, Tj. * = —, WTO, Takobhe,
e % T T or 3V T 30 ™ 5’
HUje pelreme y OBOM CJaydajy.
3° 3 <z<l:
3 1 n 2¢ — 1 2c — 2 4 2 4 3 .
i —t — = =—-,Tj. — ==, Tj]. T=-—
e,Z[HaLII/IHa.. octaje o o 5 3> T 5 =3, 7. &= 7, WTo jecte pememe
Y OBOM CJIIyYajy.
4° z > 1:
J . 1+2x—1+2x—2 4 . 4x—2 4 . 3 .
HAaYUH I -_— = — . = — . = —, I
elHAuMHA MOCTaje o o 5 3 1 o 3> ™. # =5, mTo jecre

pelleme y OBOM CIYy4Yajy.

. 3 3
Ilakne, jenuHa pemema Cy & = 7 =

2



Jpymreo maremaruuapa Cpouje
PEIMIEHA 3AIJATAKA OIIIIITVMHCKOT' TAKMUYERKHA 3 MATEMATUKE

Ilpyru pa3pen - B kareropuja

22? — 14z + 27
1. (a) 3a d =8 Tpeba na mokaskeMo na je o et et 8 < 0 3a cBe peasne 6pojese .
) z22— Tr+ 13
—6 420 — 77 6" — 42 77
To ce cBoOM Ha ;2 —+7x jcr 3 <0, Tj. Ha ;Txm«:_l?) >0. 3a o0e kBagpaTHe (yHKIT]je
je D <0 (=84 u —3), a Kako Cy KOepUIUjeHTU y3 > MOZUTUBHY TO Bazku u 612 — 427 + 77 >0
22 — 14z + 27
u r? — 7z + 13 >0, ma cMO IOKa3aiIu Ja BAKU U e 8 <0, Tj. na je 6poj d =8
22 —Tx +13
9 no6ap” .
. 222 — 14z + 27
6) Cuuno Kao y MPETXOMHOM MeNy 3alaTKa, HEejeTHAKOCT — 0 — T d <0 ce cBomu
z? —Tx
Ha

(d—2)2% + (14 — 7d)x + (13d — 27)
2 —Tox +13

3a kBagpatHy (Gymrmmjy x2 — 7x + 13 cmo Beh mokaszanu ma je yBek mosutusHA, a (d —2)z% +
(14 — 7d)x + (13d — 27) je yBek HeHeraTuBHa ako je meH koepumujerr A = d —2 > 0, a
muckpuMuHaHTa D = —3d% + 16f —20<0. Umamo na A =d—2 > 0 Bazku 3a d > 2, 10K je
D =-3d*+16f —20<0 3a d € (—00,2) U (3, 400), ma To Bamm 3a d € (1, +00).

Ocrtaje jom ma ce mpoBepu 3a d = 2 mTa ce Aelasa jep Tal HeMaMO y OpOjUoIly KBaAPATHY
2x% — 14z 4 27

— 820,

22 — Tz + 13 22 —Tr+13
mTo je yBek HeraTuBHO (a Tpeba ma Oyae mo3utuHO). 3aT0 d = 2 HE YKILYUYjeMO y Dellemne.

2 0.

¢yurmmjy. Tan Tpeba nma Baku < 2, mTO ce cBOOU HA

2. 3aa<0wua> g HeMa, pellema, IOK 34 a4 = % uMma jenHo pememe. 3a a = 0 um
4<a< % nMa IBa pemena, anu 3a 0 < a < 4 HaTa3uMoO 1a je IHAYWHA UMa YEeTUPU pelleHha.
KOnauno, 3a a = 4 nma GeCKOHAUYHO MHOTO pemiema. Ha caunwm je mar rpadur ¢yHKIUje

f(z) = |\9L‘2—|—7x+6| —(m2+7$+10)’.

3. Ilpumerumo na je <ALC = <ALB = 135°, Tako ma je <BLC = 90°. Caemu na je AL
cumerpaisa yraa BLC. Heka je X nmpecek mujaronana kBanpara K,. Tana je uerBopoyrao
BLCX rteruBan u BX = CX, na je LX cumerpana yraa BLC. Hakne, A, L, X cy romaune-
apHe.

4. Y homry mopa ma Oyme majsehin 6poj, Tj. 8. Kana usabepemo kojux Tpu 6poja cy m3Ham
Bbera, BbUX MOPaMO Ia CTaBUMO on Behux Ka MamuM Ha Tope, a mpeocTa yetupu bpoja Tpeba
Ia CTaB/baMO CJIeBa y MEeCHO, McTo on Behux ka mamuMm. [lakmie, m3bopom kKoja Tpu Opoja
Cy W3HA IOCTaBJAEHOr y NOMmKY cBe je oxpebheHo, a TO MOKEMO Aa ypaauMO Ha (;) =35
HaYMHA.

5. (a) Taksu Gpojesu He moctoje. 3aucra, kKako je (a+b)+ (b+c¢)+ (c+a) =2(a+b+c)
mapan O6poj, 6apem jeman ox 6pojeBa a + b,b+ c m ¢+ a je mapan, na je BUXOB IPOU3BOI
Takobhe mapan 6poj.

(6) Taxsu Gpojesu moctoje. CraBumo ma je, ma mpumep, (a +b) = (c+ a) = 2024101 »
b+ c=2024. Tana je b=c = 1012, amu u a = 2024011 — 1012.



Jpymreo maremaruuapa Cpouje
PEIMIEHA 3AIJATAKA OIIIIITVMHCKOT' TAKMUYERKHA 3 MATEMATUKE

Tpehu pa3zpen - B kareropuja

1. Karo je 2023 = 5-360+ 223 = 22-90+43 u 4046 = 11 - 360 + 86 umamo na je a = sin 2023° =
—sin43°, b = sin4046° = sin86°, ¢ = c0s2023° = —co0s43° u d = cos4046° = cos86°. Ilaswme,
kako je 3a x € (0, g) ¢yHKIja cuHyc pacTyha ¢yHKnuja, a KocuHyC omanajyhia m Kako je
cos 45° = sin45° umamo 0 < d = cos 86° < cos45° = sin45° < sin86° = b. Canuno nmobujamo u
na je ¢ = —cos43° < —cos45° = —sin4b° < —sin43° =a < 0.

Konauno, matu 6pojesu nopebauu no Besanuumuy on Mamux ka Behum cy: c<a <0<d <b.

2. Ako mpBy BPCTY MOMHOKUAMO Ca —2 U HOAAMO APYTOj BPCTU U IIOMHOMKUMO Ca —3 U I00aMO
2023 zz+3 1+4+=x 2023 T+ 3 14+

rpehoj nobujamo: 4046 3z +6 442 |=| 0 x 2— x| =2023(z*+4z+4) =
6069 x+7 5+ 6x 0 —2x-2 243z
2023(z +2)?> <0, mTo Bawku; camo 3a T = —2.

3. Ilpema kocunycuoj Teopemu, npuMmemenoj na AABC, nanasumo ma je
AC? = AB? + BC? — 2AB - BC cos ZABC < AB* + BC? =20

AC? > AB%* + BC? — 2AB - BC =4,

rue npBy HejemHakocT mobujamo jep je LABC o¥rap, ma je HeroB KOCUHYC MO3UTUBAH.
IIpema Tome, 2 < AC < 25, na je AC = 3 mnm AC = 4, 360r tora mro je xyxuna AC
npuponaH 6poj.

C npyre crpane, u3 ycaosa taurentnoctu ABCD wmanazumo AB + CD = BC + DA,
omuocuo CD — DA = BC — AB = 2, na ny:xuna nujaronajie AC mopa OGUTH CpeAmU O TPU
y3acTtonHa npuponHa 6poja. Ako je AC = 3, nanazumo CD =4 u DA = 3 mro uuje moryhe
3000 pa3aInynuTOCTU Ay:KMHA CTPAHUIA YeTBOpoyriaa. Ako je, mak, AC = 4, manazumo C'D =5
u DA =3, nay ACAD Baxu CD? = 25 = 16 + 9 = AC? 4+ AD?, te je mpema Ilutaropunoj
TeopeMu OH mpaBoyryu, oxHocuo (CAD = 90°.

4. Onrosop: 7.

IIpumernmo na ako m3abapemo Gpojese 1,3,---,13, cBu cy HemapHW, TAaKO Oa je Pa3JnKa
a — b mapra, Te Taga oHa HUKAJ HE MOMKE Na HEJU C jep je W OH HemapaH.

Axo usabepemo 8 GpojeBa, onna he mopaTu ma MOCTOje HEKa OBa, peruMo a u b, a > b, Koje
cMO m3abpaJyiu U KOjU Cy CYCEeIHM, OMHOCHO 3a Koje je a — b = 1, ma 3a Omio Koje ¢ koje
nzabepemo Te BaxuTu a — blc.

5. Cara ocoba he pehu 3a ocoby ucnpen cebe na je Ja:KOB aKO M CaMO aKO Te IBe 0cobe
cy m3 pazmumuuTe rpyne (JakoBu U MCTHHOMYOmM). Hymepummmo pemose, o1 MOYETKA 10O
Kpaja, ca 1,2,...,2023. Jenuy rpymy YuHe Jbyad HA MAPHUM, & APYTU HA HEMAPHUM MECTUMA.
306or memapaocTu Opoja 2023, Te ABe rpyne mMajy pas3nuynT OpOj WiIaHOBA M aKO je Ha
jeMHOM pacropeny Ha MapHUM, Ha CBUM OCTaJuMa je, Takobhe, je Ha mapuum mectuma. Kcrto
BaXKM M 3a HemapHa MecTa, 3a kKoja mmamo 1012! mauwmna 3a pacmopemn, JOK 3a IapHa MECTa
nvamo 1011! maumna. Crora, yryman 6poj pacmopena je 1011!-1012!.



Jpymreo maremaruuapa Cpouje
PEIMIEHA 3AIJATAKA OIIIIITVMHCKOT' TAKMUYERKHA 3 MATEMATUKE

YerpTHu pa3pen - b kareropuja

1. Kako je AB||DC, 1o je <APD = <PDC n «BPC = <PCD. Tarobe, <DAP = <DPC =

. . PA PD PD?
<IC’OBP, 1'2 je ADPC ~ ﬁfAD ~ ACBP. Tana je D = DO = PA = ek Kao U
D P . P
pc -~ pp PP = e

IlepemeM MIPETXOMHNX jeOHAKOCTU TBPDHeme TPUBUjATIHO CJIEOU.

2. Kako je —1<sinz <1 < 7, majseha Bpensoct a je a = sin(1), a u3 Kocunycue Teopeme,

IpuUMEemEeHe Ha TPOyrao ca cTpaHunama 7cm, 8cm u a = 13cm, mobujamo ma je cosa =

132 — 72 — 82 1:> 27 C o b a )

—_— = —= a = —, nok u3 CuHycHe TeopeMme, Haja3nMoun na je b= — =sina =
2.7-8 2 3 Y P 1P =9R

V3 ™ V3 2

—. Kako je a=sinl = sin = < sin — = — =sin — = b, mobujamo na je sehe b.
2 T 3 2 3

L 1j. logy 2+ log, 5 = % :log25:%—1: 177‘1 = logs 2 =

3. Axo je log2 =a = logy, 10 = =,
T

Kana log3 = b momenumo ca log2 = a mobujamo na je logy 3 = -, omrocHo logz 2 = ¢.
log3 =b = logs 10 = %, 1j. logs 2 + log; 5 = % = log; b = % — 3 12a - Jog. 3= b,

b l1—a
Komnauno, log; 216 = log; (2% - 3%) = 3log; 2 + 3logs 3 = 3 - 12 + 3. ;L = 330,

Qo

IS}

4. Ogrosop: 12.

IIpumerumo ma ako mszabapemo Opojese 1,3,---,23, cBU Cy HemapHU, TAKO Oa je PA3IUKA
a — b napHa, Te Taga OHA HUKAJ HE MOXKE na IeJU C jep je U OH HemapaH.

Axo mzabepemo 13 Opojesa, omma he mMoparu ma mocToje HeKa ABa, penuMo a u b, a > b,
KOje CMO m3abpaJii U KOju Cy CyCeIHH, OIHOCHO 3a Koje je a —b =1, ma 3a 6mio koje ¢ Koje
nzabepemo he Baskurtu a — bc.

5. Purcupajmo Gesor kpasma. lIpermocraBuMo, IpPBO, A4 je OH y jedHOM y yeTupu Moryha
homra tabie. 3a cBaky TakBy NMO3WIAjy, OIPHOT KPpajba MOYKEMO ITOCTABATU HA ocTajux 60
mosma. Ilakne, yronuko je Oenu Kpass y HEKOM on NOIKOBa, yKymnaH Opoj moryhHocTu je
240.

IIpernocraBumo na je cama Genau KpaJsb Ha WBUIMM Tabie, agu He n y homroBuMma Tabie.
Tanma, mpHOT KpaJjba MOKEMO CMECTUTU Ha ocTaiaux 58 mosa Ttabie. Jlakide, y oBOM caydajy,
yrynan 6poj moryhuoctu je 24 - 58 = 1392.

Komauno, mpernocraBumo na 6esu kKpaJss HUje y homkoBuMa TabJie, HUTU HA UBUYHUM
nossuMa, Beh Herme y cpemunm tabise. 3a mera hemo mmartu tauno 36 moryhuocru, mok, 3a
CBaKy O BUX, IPHOT Kpajba MOKEMO CMECTUTH Ha OCTaJuX 55 ciaobomuux mosa. lakmie, y
OBOM ciiyd4ajy je yrymas Opoj moryhuocty 1980. Ilakie, mpema ycJIOBHMA 330ATKA, YKYIIHO
pacmopena je 3612.



