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Seminar DMS-a 2019. Kako zainteresovati uqenike za matematiku?

UVODNE NAPOMENE

U predava�u �e biti dat pokuxaj odgovora na jedno od najznaqajnijih pita�a savremene nastave

matematike: kako zainteresovati uqenika?

Autori nameravaju prezentovati neke ideje usmerene na pove�a�e interesova�a za matematiku, a

koje bi se mogle klasifikovati u dve celine, prema uzrastu uqenika (mla�i razredi osnovne xkole,

stariji razredi osnovne xkole, gimnazije, struqne xkole) i prema raznim ,,straxnim" granama

matematike.

Dva glavna idejna pravca o kojima �e biti reqi mogla bi se podvesti pod zanim	ivi tekstovi

matematiqkih zadataka i rexe�a koja zahtevaju misaone napore ili ,,teraju na razmix	a�e".

Osim istica�a znaqaja koji nastava ima za podstica�e interesova�a za matematiku na predava�u

�e biti pomenute i druge aktivnosti koje mogu znaqajno pobuditi intelektualne napore i kreativnost:

matematiqke igre, kvizovi, priqe iz istorije matematike itd.

Autori su se u prethodnom periodu na razne naqine bavili radom sa uqenicima obdarenim za

matematiku, ali svoja interesova�a i delova�e usmeravaju i ka texkom pita�u pribli�ava�a mate-

matike xiroj uqeniqkoj populaciji.

dr Milan Jovanovi�, docent Matematiqkog fakulteta u Beogradu,

mjovanovic@matf.bg.ac.rs
Ve	ko �irovi�, profesor Va	evske gimnazije u Va	evu,

cirovic@gmail.com
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Zadaci za mla�e razrede osnovne xkole

Sad je pravo vreme. Ne ispustite ih!

Uqenicima mla�ih razreda osnovne xkole je svakako najlakxe pri�i i zainteresovati ih za mate-

matiku. Svaki logiqki zadatak bi mogao biti potencijalni magnet za tu populaciju uqenika. Jedan

od mogu�ih naqina bu�e�a zainteresovanosti za matematiku bi mogli biti slede�i zadaci o �ivo-

ti�ama.

1. Jedna guska ide ispred dve. Jedna guska ide iza dve. Jedna guska ide izme�u dve. Koliko ima

gusaka?

2. Crv se pe�e uz xtap du�ine 10 m. U toku dana on se popne 5 m, a u toku no�i spadne 4 m. Za

koje vreme �e se crv popeti na vrh xtapa?

3. Na jednoj farmi �ive samo kokoxke i krave. Ako ima ukupno 30 glava i 100 nogu, koliko je

kokoxaka, a koliko krava?

4. Letele su vrane, spazile su grane. Po dve vrane, vrana vixe. Po tri vrane, grana vixe. Kol'ko

vrana, kol'ko grana?

Zadaci za sred�e struqne xkole

Jox nije kasno!

Sred�e struqne xkole poha�aju uqenici koji na�alost u ve�ini sluqajeva nemaju ili imaju veoma

malo interesova�a za matematiku. Me�utim, nekim praktiqnim zadacima, koje oni sre�u i u svako-

dnevnom �ivotu, mo�da se i �ima mo�e pokazati da je matematika bitna i veoma korisna, te ih bar

malo zainteresovati za matematiku.

1. Kolika je xansa da na Lotou dobijete sedmicu? A peticu?

2. Kolika je xansa da se pri baca�u pet kockica za igru dobije pet istih brojeva? Qetiri ista

broja? Tri ista broja i dva ista broja, ali razliqita od ona prva tri broja?

3. Kolika je xansa da se pri baca�u dve kockice za igru na bar jednoj dobije �e	e�i broj?

4. Ako je u teniskom mequ kvota na pobedu prvog igraqa p1, kolika treba da bude kvota na pobedu
drugog igraqa da bi ponuda bila fer?

5. Ako je u fudbalskom mequ kvota na pobedu doma�e ekipe p1, a na nerexeno p2, kolika treba da
bude kvota na pobedu gostuju�e ekipe da bi ponuda bila fer?

Zadaci za gimnazije (Verovatno�a)

Verovatno�a i statistika se predaju u sred�oj xkoli pri kraju qetvrte godine. Uqenici tada

ve� uveliko razmix	aju o prijemnim ispitima na fakultetima, a i to gradivo im se qini ,,misti-

qnim", tako da ga profesori vrlo qesto qak i preskaqu. Me�utim, kako su verovatno�a i statistika

vrlo primen	ive u praksi, uqenici se sa tim gradivom ponovo sre�u na skoro svim fakultetima.

Nepriprem	eni, ovaj deo matematike im se qini jox te�im i odbojnijim. Zbog toga ovim temama u

izvo�e�u nastave treba pri�i na odgovaraju�i naqin. Pravilan izbor zadataka qija rexe�a na prvi

pogled izgledaju paradoksalno ili zadataka sa veoma zanim	ivim tekstom mo�e privu�i pa��u

uqenika i zainteresovati ih za ovaj u realnom �ivotu veoma bitan deo matematike.
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1. Bacaju se tri kockice za igru. Xta je verovatnije, da je zbir dobijnih brojeva 11 ili 12?

2. Dva igraqa imaju podjednake xanse da u igri koju igraju, a u kojoj nema nerexenih rezultata,

osvoje bod. Pobe�uje onaj koji prvi osvoji 6 bodova. Meq je prekinut pri rezultatu 5:3. Kako

podeliti nagradu tako da podela bude pravedna?

3. U razredu ima k uqenika od kojih nijedan nije ro�en 29. februara. Xta je verovatnije, da bar

dva uqenika imaju ro�endan istog dana ili da nikoja dva uqenika nemaju ro�endan istog dana?

4. Majka je svojoj deci podelila kolaqe i to Aci tri baklave i dve tulumbe, a Peri qetiri baklave

i qetiri tulumbe. Zatim je izaxla iz kuhi�e. Nezadovo	an podelom, Aca je zgrabio dva kolaqa

iz Perinog i stavio ih u svoj ta�ir. Pera je pokuxao da uzvrati, ali je uspeo da vrati samo

jedan (ne obavezno svoj) kolaq. Vra�aju�i se nazad, majka je primetila sva�u i za kaznu je

iz Acinog ta�ira uzela jedan kolaq i pojela ga. Izraqunati verovatno�u da je majka pojela

baklavu.

5. Nakon sva�e oko kolaqa strasti su se malo smirile i Peri i Aci u goste je doxao Jova da

bi igrali igrice na raqunaru. Poxto imaju dva raqunara Pera i Aca su odmah zauzeli svoja

mesta i krenuli da se igraju. Jovi je ostalo jedino da qeka. Poznato je da svako od troje dece,

nezavisno od druge dvojice, sluqajno odre�uje koliko �e da se igra, s tim da je to najma�e 10, a

najvixe 30 minuta. Odrediti:

a) verovatno�u da �e Jovi mesto ustupiti Pera;

b) gustinu raspodele i oqekiva�e Jovinog vremena qeka�a;

v) verovatno�u da Jova ne�e ostati posled�i da se igra.

Smatrati da kad bilo koje dete ustane od raqunara ne vra�a se ponovo da se igra.

6. Pijanica stoji na rastoja�u od jednog koraka do ivice provalije. Na sluqajan naqin on pravi

korak za korakom, ili prema ivici ili od ivice provalije. Na svakom koraku verovatno�a da

krene prema provaliji je p (12), a od provalije 1 − p (12). Izraqunati verovatno�u da pijanica

padne u provaliju.

7. Ide Mile lajkovaqkom prugom, a verovatno�a da �e sresti drugara je 0.8. Mile �e putem za-

paliti cigaru, ako ih ima u 
epu, a to je sa verovatno�om 0.3, ili ako sretne drugara koji ima

cigare. Verovatno�a da drugar ima kod sebe cigare je 0.6. Izraqunati verovatno�u doga�aja ,,ide

Mile, gori mu cigara". Ako Miletu gori cigara, kolika je verovatno�a da je idu�i prugom sreo

drugara?
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Slede dva seta zadataka grupisanih po oblastima. U nastavi matematike je qesto veoma texko

razvijati interesova�e uqenika za izuqava�e geometrijskih tema i nekih slo�enijih oblasti teorije

brojeva i algebre. U narednim izborima zadataka pokuxano je tra�e�e nekih pogodnih primera

koji mogu pozitivno uticati na pove�a�e interesova�a za matematiku i potencira�e kreativnih

mogu�nosti uqenika.

Zadaci u nastavku mogli bi imati solidnu vertikalnu upotrebnu vrednost, jer se ve�ina mo�e

primeniti u nastavnim situacijama u starijim razredima osnovne xkole, a i u sred�oj xkoli.

GEOMETRIJA

1. Kvadrati na datoj mre�i imaju povrxinu 1 cm2. Docrtaj linije tako da se dobije figura qija

povrxina je 13 cm2. (Zadatak sa TIMSS testira�a.)

2. Uzeto je 27 kockica za igru, sa stranama numerisanim na uobiqajeni

naqin brojevima od 1 do 6, tako da je zbir brojeva na naspramnim stranama

jednak 7 i slo�eno u veliku kocku dimenzija 3×3×3. Koliki je najma�i
mogu�i zbir brojeva vid	ivih spo	a na xest strana velike kocke?

3. Od tri kocke qija je mre�a navedena ispod naprav	en kvadar koji je

postav	en na sto. Koliki je najve�i mogu�i zbir 13 vid	ivih brojeva?

4. Dokazati da se tkanina dimenzija 3m× 8m mo�e ise�i na dva podudarna dela, kojima se mo�e

pokriti sto dimenzija 2m× 12m.
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5. Datu figuru podeliti na tri podudarne figure.

6. Kako ,,kockica" qokolade ostaje vixka?

7. Kvadrat dimenzija 8 × 8 pode	en je na 4 figure kao na slici, a zatim je od tih delova, prema

ilustraciji, naprav	en pravougaonik dimenzija 5× 13. U qemu je problem?

8. Nastavi sa senqe�em kvadrati�a tako da dve date prave budu ose simetrije firuge. Koliko

najvixe kvadrati�a mo�e ostati belo?
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9. ROTIRAJU�A VRATA - ZADATAK SA PIZA TESTIRA�A.

Dva otvora za vrata (taqkasti lukovi na dijagramu) su iste veliqine.

Ako su ovi otvori prexiroki, rotiraju�a krila ne mogu da obezbede he-

rmetiqki prostor i vazduh tada mo�e slobodno da protiqe izme�u ulaza

i izlaza, xto prouzrokuje ne�e	eni gubitak ili ulazak toplote. To je

prikazano na dijagramu desno. Koja je maksimalna du�ina luka u ce-

ntimetrima koju svaki otvor za vrata mo�e da ima, tako da vazduh nikada

ne teqe slobodno izme�u ulaza i izlaza? Ako su vrata u polo�aju kao na

dijagramu desno, mogu� je protok vazduha.
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BROJEVI I ALGEBRA

1. Rekonstruisati de	e�e:

∗ ∗ ∗ ∗ ∗ ∗ : ∗ ∗ ∗ = ∗ 8 ∗
− ∗ ∗ ∗ ∗

∗ ∗ ∗
− ∗ ∗ ∗

∗ ∗ ∗ ∗
− ∗ ∗ ∗ ∗

0

2. Rexiti matematiqke rebuse. Razliqitim slovima odgovaraju razliqite cifre. Istim slovima

odgovaraju iste cifre.

S E N D
+ M O R E

M O N E Y

K A J A K
K A J A K
K A J A K
K A J A K
K A J A K

+ K A J A K

S P O R T

S I N U S
S I N U S

+ K O S I N U S

T A N G E N S

3. Odrediti najve�i broj sabiraka za koji je jednakost

PI + PI + . . .+ PI = PILE

taqna.

4. Koriste�i taqno qetiri qetvorke (cifre 4), raqunske operacije i zagrade predstavi kao rezu-

ltat vrednosti izraza sve cele brojeve od 0 do 50. Cifre se mogu spajati, tako da na primer od

dve qetvorke napravimo broj 44.

5. Ivica je pomno�io 2019 dvojki, a Marica 2017 petica. Zatim je Pera pomno�io proizvode koje

su �ih dvoje dobili. Koliko cifara ima proizvod koji je dobio Pera?

6. Koxarkaxi Crvene zvezde su na utakmici protiv Partizana zabele�ili isti broj poena uspe-

xnim xutevima za dva i uspexnim xutevima za tri poena, a broj �ihovih uspexnih slobodnih

baca�a je za jedan ve�i od broja uspexnih xuteva za 2 poena. Ako je Crvena Zvezda postigla 61
poen, koliko su imali postignutih dvojki, koliko trojki, a koliko slobodnih baca�a?
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LOGIQKE ZAGONETKE

FUTOXIKI

Latinski kvadrat formata n× n u qijim po	ima su upisani

prirodni brojevi od 1 do n, tako da se u redovima i kolonama

brojevi ne mogu ponav	ati i koji zadovo	avaju jox i sve date neje-

dnakosti naziva se futoxiki. Zadaci bazirani na ovoj zagonetki

obiqno su dati tako da se zahteva da se data brojevna mre�a do-

puni, ako je nekoliko po	a ve� popu�eno, ili su date samo neje-

dnakosti. Ova logiqka zagonetka potiqe iz Japana.

KAKURO

Kakuro predstav	a brojevnu ukrxtenicu koja se popu�ava brojevima od

1 do 9. Brojevi koji su dati na poqetku reda ili kolone oznaqavaju zbir

brojeva koje treba upisati u neprekidnom nizu praznih po	a u datom redu

ili koloni. Svaki zbir se mora dobiti preko razliqitih sabiraka. Tako na

primer, ako treba dopuniti kolonu ili vrstu na qijem je poqetku broj 10, to

se mo�e uraditi na slede�e naqine:

10 = 1 + 2 + 3 + 4 (qetiri razliqita sabirka)

10 = 1 + 9 = 2 + 8 = 3 + 7 = 4 + 6 (sa dva razliqita sabirka)
10 = 1 + 2 + 7 = 1 + 3 + 6 = 1 + 4 + 5 = 2 + 3 + 5 (sa tri razliqita sabirka).

PAROVI (ARUKONE)

Arukone je logiqka zagonetka u kojoj treba otvorenim izlom	enim linijama povezati date iste

brojeve u mre�i. Svaka linija povezuje centre dva po	a u kojima su dati isti brojevi i prolazi kroz

centre susednih po	a. Kroz svako po	e mora pro�i taqno jedna linija, a linije se ne mogu presecati.

GALAKSIJA

Ci	 u ovoj logiqkoj zagonetki je podeliti datu kvadratnu mre�u na delove (povezane, ma�e

mnogouglove) koji su centralno simetriqni u odnosu na jedan od datih kru�i�a. Dakle, u svakom

delu, koji se dobija podelom poqetne mre�e, mora biti taqno jedan kru�i� koji je centar simetrije

datog dela.
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MATDOKU (KENDOKU)

Matdoku je logiqka zagonetka sa brojevima na kvadratnoj mre�i formata N × N . Mre�a je

pode	ena na povezane regije i u svakoj regiji upisan je broj sa raqunskom operacijom. U svakom redu

i svakoj koloni treba upisati sve brojeve od 1 do N i da u svakoj regiji upisani brojevi sa datom

raqunskom operacijom daju rezultat koji je unapred dat. Na primer, ako je u nekoj regiji dato ,,24x"
to znaqi da u toj regiji treba upisati brojeve qiji je proizvod 24.

IZLETIXTE (XATORI)

U ovoj zagonetki opisuje se prostor za kampova�e. Na poqetku su u tabeli ucrtani qetinari,

a treba izvrxiti popu�ava�e xatorima tako da pored svakog qetinara bude postav	en po jedan

xator. Xatori se postav	aju na jedno od qetiri susedna po	a (gore, dole, levo, desno), a broj sa

strane oznaqava koliko xatora treba da bude ucrtano u tom redu ili koloni. Xatori se ne smeju

dodirivati, qak ni dijagonalno.

ZADACI

1. Dopuniti futoxiki:
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2. Dopuniti kakuro:

3. Pove�i parove brojeva u slede�em arukoneu:

4. Dopuni slede�i matdoku:
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5. Dopuni slede�u zagonetku izletixte:

6. Dopuni slede�u zagonetku galaksija:

Internet serveri sa velikim kolekcijama ovih zagonetki: www.krazydad.com, www.kakuros.com.
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