
11. SRPSKA MATEMATIQKA OLIMPIJADA
UQENIKA OSNOVNIH XKOLA

Beograd, 20.05.2017.

1. Oznaqeno je nekih 15 poǉa xahovske table. Posmatraju se sve du¼i sa krajevima u
centrima oznaqenih poǉa. Dokazati da me±u tim du¼ima postoje qetiri jednake du¼ine.

2. Dokazati da za pozitivne realne brojeve x, y, z va¼i nejednakost

(x2y + y2z + z2x)(xy2 + yz2 + zx2)(xy + yz + zx) > 3(x + y + z)2x2y2z2.

3. U oxtrouglom trouglu ABC sa me±usobno razliqitim stranicama, ugao kod temena C
iznosi 60◦ . Neka su A′ i B′ , redom, podno¼ja visina iz temena A i B , a T te¼ixte
trougla ABC . Poluprave A′T i B′T seku opisanu kru¼nicu datog trougla redom u
taqkama M i N . Dokazati da je MN = AB .

4. Za prirodan broj q kaza²emo da je K -naslednik prirodnog broja n ako postoji prirodan
broj p takav da je n + p2 = q2 . Neka je A skup svih prirodnih brojeva n koji imaju
bar jednog K -naslednika ali nijedan od K -naslednika broja n nema svog K -naslednika.
Dokazati da je

A = {7, 12} ∪ { 8m + 3 | m ∈ N ∪ {0} } ∪ {16m + 4 | m ∈ N }.

Svaki zadatak vredi 10 poena

Vreme za rad je 240 minuta


