44. CABE3HO TAKMMNYEIHE 13 MATEMATUKE

IMTa6am, 17.04.2004.

IIpBu pa3pen

Hahu cBe mapose npuponuux 6pojesa (a,b) 3a kKoje BaKu:

5a® — b = 2004.

Iar je tpoyrao AABC u tauke D u E penom uHa nmomynpasama C'B

AC + BC
u CA, rako na Baxku CD = CE = + Heka je H oprouen-

tap tpoyria ABC u P cpenumre nyka AB KpyKHUIE ONHCAHE OKO
rpoyraa ABC, koju He canpsxku tauky C. Ilokazatu ma npasa DE
noJsioBu ny:x HP.

Axo cy a, b, ¢ mo3utuBHau 6GpojeBu, TakBu na je abc = 1, morazaru
na je

1 1 1
+ + > V2.

\/b+1+1 \/+1+1 \/+1+1
a2 “Ty T3 T Ty

Y npocropy je mar ckyn S om 100 Tauaka, Tako ma Hukoje 4 on
BUX He IPUNanajy jemHoj paBau. Jloka3zaTu ma He MOCTOjU BUIIE O
4-101% rerpaemapa ca TeMeHHMa U3 CKyma S, TAKBUX Ja CBaka IBa
oI TUX TeTpaelapa MMa]y HajBUIIE MBa 3ajeTHUYKA TEMEHA.

Bpewme 3a panx 240 munyTa.
CBaku 3amaTak Bpeau 25 moeHa.
Pemema meramuHO 00pa3noKuTH.



44. CABE3HO TAKMMNYEIHE 13 MATEMATUKE

IMTa6am, 17.04.2004.

Ilpyru pa3spen

) . a b c
Ako cy a, b, c npupogau 6GpPOjeBU TAKBU 1A je U 7 + -+ — mpuponan
c a

Opoj, mokasatu na je abc moTmyH KyO.

IlaT je omTpoyrau Tpoyrao ca MOJYyIPEYHUKOM yIHCAHE KPY:KHUIE
r. llokazarTu ma 30up pacrojama OPTOIEHTPA O CTPAHUIA TPOYTJIA
Huje Behu om 3r.

Heka cy M, N, P npousBosbHE Tauke pemnoMm Ha crpanunama BC,
CA, AB omrpoyraor tpoyria ABC. Ilorkazatu ma je tayna Gap
jenHa on HejeTHAaKOCTU:

NP > %BC, PM > %CA, MN > %AB.

Pazrosapanu cy 6apon Munxaysen u marematudap. bapon Mwun-
Xay3€eH je peKao na Ce y HeroBOj 3eMJbU M3 CBAKOT T'palla MOMXKeE
nyreMm ctuhm y O6mao koju apyru rpan. Ilpm Tome, ako ce wu3
IPOM3BOJLHOI Tpala NTyTyje MO 3eMJbU NPOU3BOBHUM IIYTEM IO
moBpaTKa y Taj rpal, OHZa ce mpobhe Kpo3 HemapaH OpoOj yCIyT-
HUX rpagoBa. MaremMaTuyap je muTao KOJIMKO IIyTa ce Opoju rpam,
aKo ce BUIIe IyTa mpobe Kpo3 mera. bapoH je oaroBopumo ma ce
TakaB IrpajJ OPOjU OHOJIMKO IIyTa KOJIMKO IIyTa ce Mpobhe Kpo3 mera.
Ocum Tora, 6apon MunxayseH je momao ma m3 CBAKOT rpala y mbe-
rOBOj 3e€MJbU TOJIA3U jeIHaK OpOj MmyTeBa, OCUM U3 EHErOBOT POIHOT
rpana u3 Kora moJia3u Mamu O0poj myteBa. Ha To je maTtematmyap
pekao nma Gapon Mwuuxaysen make. Kako je To 3akmyuno?

Bpewme 3a panx 240 munyTa.
CBaku 3amaTak Bpeau 25 mOeHA.
Pemema meramuHO 00pa3moKuTH.
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Tpehu u uerBpTU pa3pen

Y tpoyray NABC nospmuue S tauka H je oprouentap, D, F u F
cy momuo:xja Bucuna 3 A, B u C, a P, Q u R Tayke cuMeTpUYHE
raurkama A, B u C y omuocy ma mpase BC, CA u AB, pemnowm.
[Tozuaro je ma tpoyraosu DEF u PQR wvajy jemHaky MTOBPIIAHY

3
T u najeT > gS. Iorkazatu na je T = 5.

Hus (a,) onpeben je ycnosuma a3 =0 u
(n+1)2a,1 =2n*(2n + Da, +2Bn+1) 3a n>1.

IlokazaTu na OECKOHAYHO MHOTO YJAHOBA HU3a HPUNALA CKYIY
OpupoaHUX OpojeBa.

Heka je A = {1,2,3,4,5,6,7,8,9,10,11}. Komukro mma momckymosa
B ckyna A, rtakBux nma 3a csako n € {1,2,3,4,5,6,7,8} Baxku: ako
n € Bun+2¢€ B, ouna 6ap jenan ox 6pojeBa n+ 1 u n+ 3 Tarkobhe
npumnana ckymy B7

Heka je (a,) au3 onpeben ycnosuma a1 =z € R u 3a,41 = a, +1 3a
n > 1. Heka je

WNszpauynaru 36up A + B y 3aBUCHOCTU OI .

Bpewme 3a panx 240 munyTa.
Csaku 3amaTak Bpeau 25 moeHa.
Pemema meramuO 00pa3noKuTH.



