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Prvi dan

Odrediti sve funkcije f : R → R takve da za sve x, y ∈ R va�i1.

f
(
xf(y)− yf(x)

)
= f(xy)− xy.

Na stranicama BC i AC trougla ABC date su taqke D i E, redom.2.
Neka je F (F ̸= C) taqka preseka kru�nice opisane oko trougla
CED i prave koja sadr�i taqku C i paralelna je sa pravom AB.
Neka je G taqka preseka prave FD i stranice AB, a H taqka
na pravoj AB takva da je ^HDA = ^GEB i H − A − B. Ako je
DG = EH, dokazati da taqka preseka du�i AD i BE pripada
simetrali ugla ACB.

Dva igraqa igraju slede�u igru. Igraqi naizmeniqno zapisuju3.
po jedan prirodan broj ve�i od jedan, pri qemu nije dozvoǉeno
zapisati linearnu kombinaciju prethodno zapisanih brojeva sa
nenegativnim celim koeficijentima. Igru gubi igraq koji ne
mo�e da zapixe novi broj. Da li neko od igraqa ima pobedniqku
strategiju i, ako ima, koji?

Vreme za rad 270 minuta.
Rexeǌa zadataka detaǉno obrazlo�iti.

Svaki zadatak vredi 7 bodova.
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Drugi dan

Za prirodan broj n ka�emo da je xaxav ako i samo ako postoje4.
prirodni brojevi a > 1 i b > 1 takvi da je n = ab + b. Da li
postoji 2014 uzastopnih prirodnih brojeva me�u kojima je taqno
2012 xaxavih brojeva?

Pravilan n-tougao podeǉen je na trouglove pomo�u n− 3 dijago-5.
nale od kojih nikoje dve nemaju zajedniqkih unutraxǌih taqaka.
Koliko najvixe me�u ovim trouglovima mo�e biti me�usobno
nepodudarnih?

Simetrale unutraxǌih uglova kod temena A i B trougla ABC6.
seku naspramne stranice u taqkama D i E, redom. Romb je upisan
u qetvorougao ABDE tako da se na svakoj stranici qetvorougla
nalazi taqno jedno teme romba. Ako je ^BAC = α i ^ABC = β,
dokazati da je barem jedan ugao romba ne ve�i od max{α, β}.

Vreme za rad 270 minuta.
Rexeǌa zadataka detaǉno obrazlo�iti.

Svaki zadatak vredi 7 bodova.


