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1. Neka je ABCD tetivan ¢etvorougao, M i N sredista stranica AB i CD,
respektivno, tacka O presek dijagonala AC i BD, i P i @ projekcije tacke O
na AD i BC, respektivno. Dokazati da je M N normalno na PQ.

2. Neka su BE i C'F visine ostrouglog trougla ABC sa ZBAC =45° i H, M i
K njegov ortocentar i sredista BC' i AH, respektivno.

a) Dokazati da je M EKF kvadrat.

b) Dokazati da je presek dijagonala ¢etvorougla M EK F ujedno i srediste duzi
OH, gde je O centar opisanog kruga trougla ABC

¢) Odrediti duzinu EF, ako je poluprecénik opisanog kruga trougla ABC
jednak 1.

3. Neka su A;, By i C; tacke na stranicama BC, CA i AB trougla takve da
je ABy = C1By 1 BA; = C1A;. Neka je D tacka simetricna tacki C; u odnosu
na A1 By (D # C). Dokazati da je CD normalno na pravu koja prolazi kroz
centre opisanih kruznica trouglova ABC i A; B1C.

4. Neka je H ortocentar ostrouglog trougla ABC. Dokazati da sredista
AB, CH 1i tacka preseka simetrala uglova ZCAH i ZCBH kolinearne tacke.

5. Petougao ABCDEF je upisan u krug. Neka je P=ACNBD i
Q = AD N CE. Dokazati da ako trouglovi ABP, AEQ, CDP, CDQ i APQ
imaju jednake povrsine, tada je ABCDE pravilan.

6. Neka je ABC ostrougli trougao, CD, AP i BQ njegove visine, i M srediste
AB. Neka je R=ABN PQ i neka su ky i ko opisani krugovi trougla PQC' i
DRP, respektivno. Dokazati da:

a) M P je tangenta kruznica ki i ko;

b) RH 1 CM, gde je H ortocentar trougla ABC.



7. Dat je konveksan ¢etvorougao ABCD takav da je OA = %, gde je O
presek dijagonala. Tacka @ je druga presec¢na tacka kruga opisanog oko
trougla ABC i prave BD. Dokazati da je CQ simetrala ugla ZDCA.

8. U ostrouglom trouglu ABC tatke D i E su podnozja visina iz A i B
respektivno, AC' > BC i AB = 2DE. Ozna¢imo sa O i I centre opisane i
upisane kruznice tog trougla. Odrediti ZAIO.

9. Dat je trougao ABC sa ortocentrom H i polupre¢nicima upisanog i
opisanog kruga r i R. Dokazati da je:

AH + BH 4+ CH =2r+2R.

10. Neka je ABCD tetivan ¢etvorougao i neka su H,, Hp, H. i Hy ortocentri
trouglova BCD, CDA, DAB i ABC, respektivno. Dokazati da je Cetvorougao
H,HyH_.H,; takode tetivan.

11. Ako je I centar upisanog kruga u trouglu ABC, D druga tacka preseka Al
sa krugom opisanim oko trougla ABC tada je DB = DC = DI.

12. Neka je ABCD tetivan ¢etvorougao i neka su Sy, Sp, S iS4 centri
upisanih krugova trouglova BCD, CDA, DAB i ABC, respektivno. Dokazati
da je ¢etvorougao S,5S.Sg pravougaonik.

13. Cetiri neparalelne prave u ravni formiraju éetri trougla. Dokazati da
krugovi opisani oko tih trouglova prolaze kroz jednu zajednicku tacku.

14. Neka je ABCD pravougaonik i neka su M, N, P i Q proizvoljne tacke sa
stranica AB, BC, CD i DA. Ako sa p i .S obelezimo obim i povrsinu
cetvorougla M N PQ dokazati:

a) p> AC + BD;
b) ako je p= AC + BD tada je S < %SABCD.

15. Neka su P, Q i R tacke na stranicama BC, CA i AB trougla ABC,
respektivno. Prave AP, BQ i CR seku se u T. Dokazati da je

16. Neka je ABC trougao i neka su P, () i R tacke takve da su trouglovi
BCP, CAQ i ABR jednakostrani¢ni. Dokazati:

a) AP = BQ = CR;
b) Prave AP, BQ i CR seku se u jednoj tacki;

c¢) Centri jednakostrani¢nih trouglova BCP, CAQ i ABR formiraju takode
jednakostranicéni trougao.



17. Neka su a, b, ¢ i d stranice ¢etvorougla u tom redosledu. Dokazati da je
povrsina ne veéa od %bd.

18. Unutar trougla ABC na simetrali ugla B data je tacka M, takva da je
AM = AC i ZBCM = 30°. Dokazati da je ZAM B = 150°.

19. Na stranici AC trougla ABC izabrana je tacka K takva da je AK = 2KC,
i ZABK = 2/KBC. Neka je F sredina AC, a L projekcija A na BK.
Dokazati da su prave F'L i BC normalne.

20. Neka je O tacka unutar paralelograma ABCD takva da je
ZAOB = ZCOD = 180°. Dokazati da je ZOBC = Z0DC.

21. Dat je kvadrat ABCD i tacka M sa AD takva da je MD = 2AM. Neka je
P presek M B sa krugom opisanim oko kvadrata. Dokazati da PC prolazi kroz
srediste duzi AD.

22. Dat je trougao ABC u kom je £ZB > 45°, ZA > 45°. Izvan trougla su
konstruisani jednakokrako pravougli trouglovi DC'B i EC A, sa pravim
uglovima u temenu C. Tacka P se nalazi unutar trougla ABC' i pri tom je
ABP jednakokrako pravougli u temenu P. Dokazati da je trougao DEP
jednakokrako pravougli.

23. Neka je ABCD jednakokraki trapez takav da je

AB = AD = BC, AB || DC, AB > DC. Neka je FE tacka preseka dijagonala
AC i BD ineka je N tacka simetri¢na tacki B u odnosu na pravu AC.
Dokazati da je éetvorougao AN DFE tetivan.

24. Neka je ABCDEF pravilan Sestougao. Tacke M i N unutrasnje tacke
stranica DE i DC respektivno, takve da je ZAMN = 90° i AN = v2CM.
Odrediti ugao ZBAM.

25. Neka je ABC jednakokraki trougao takav da je AB = AC' i Zg < /ZB. Na
produzetku visine AM izabrane su tacke D i Z takve da je ZCBD = ZA i
ZLZBA =90°. Tacka E je podnozje normale iz M na visinu BF, a tacka K je
podnozje normale iz Z na AE. Dokazati da je /KZD = /KBD = /KZB.

26. ( Sankt Petersburg 1997) Upisani krug trougla projektovan je na stranice
toga trougla. Dokazati da su Sest krajnjih tacaka ovih projekcija koncikliéne
tacke.

27. Dat je trougao ABC takav da je ZA =20°,/B = /C = 80°. Neka su K i
L tacke koje leze na stranicama AB i AC takve da je ZKCB = 50° i
/LBC = 60°. Odrediti /BLK.

28. Dat je trougao ABC' takav da je /A =20°,/B = /C = 80°. Neka su K i
L tacke koje leze na stranicama AB i AC takve da je ZKCB = 30° i
ZLBC = 60°. Odrediti /BLK.



