
23. BALKANSKA MATEMATIQKA OLIMPIJADA

Kipar – Agros, 29.04.2006.

Dokazati da za proizvoǉne pozitivne brojeve a, b, c va�i nejed-1.
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Prava m seqe stranice AB i AC i produ�etak stranice BC iza2.
C trougla ABC u taqkama D,F,E, redom. Prave kroz A,B,C
paralelne pravoj m ponovo seku opisani krug trougla ABC re-
dom u taqkama A1, B1, C1. Dokazati da prave A1E, B1F , C1D
imaju zajedniqku taqku.

Na�i sve trojke (m,n, p) pozitivnih racionalnih brojeva takvih3.
da su brojevi
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Za dati prirodan broj m, posmatrajmo niz (an) prirodnih bro-4.
jeva odre�en poqetnim qlanom a0 = a i relacijom

an+1 =

{ an

2
ako je an parno,

an + m ako je an neparno.

Na�i sve vrednosti a za koje je ovaj niz periodiqan (tj. postoji
d > 0 takvo da je an+d = an za sve n).

Vreme za rad 270 minuta.
Svaki zadatak vredi 10 poena.


