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JpyumrTBo MmaTeMatrudapa Cpouje

ApxaBHU cemuHap 2017.
0 HaCTaBHN MATEMATHUKE U pa4yYHApPCTBAa Y OCHOBHHUM
Y CPeAHhUM LIKOJIaMa,

Beorpan, 11.u 12. pebpyap 2017. rog,.

CIUYHOCT U TPUMEHE

Jlparo/by6 HopheBuh u MusiocaB MusenkoBuh



[IponopuuroHasHOCT Ay:xkHu. TasecoBa TeopeMa.

CBaka mpuya O MOjMYy CJAUYHOCTU Tpebasna 64, 6ap npemMa CKPOMHOM MUIL/bEHY

IMYcCald OBUX peaoBa, ida 3all049YHe Ca IPpHUY0M O BE€JIMKOM aHTUYKOM MHC/IMOLY TaJIecy.

Tasnec je pohen 624.roa. n.H.e. y Musety, MecTy y MaJioj

A3uju y oTMeHOj U UMyhHOj nopoAuL M peHUYaHCKOT MopeKJIa.
buo je kako I[lsaTOH Kake IpPBU, a KacHUje jelaH O celam
BeJIMKMX MyJpana, KOju Cy UMaJid OrpoMaH yrJel y AHTUYKO]j
['puKoj.

[To cBojoj cBecTpaHowhy y HHTepecoBamUMa,
npeBa3usa3ud cBe JApyre ¢éusozode U MyJpalle, Ma 4Yak M
OCTaJIUX IIEeCT BeJUMKUX Myjapaua. UHTepecoBao ce u 6aBUO:
NOJMTUKOM, MaTeMaTHUKOM, ¢ui030pUjoM, acTPOHOMH]jOM,
TPrOBUHOM, XUAPOTEXHUKOM U jOLI KO 3HAa YMMe CBe He. buo je

reHdujaJlaH TMpaKTH4yap, ajld ce JaleKo y3Jurao H3Haj

NparMaTUYHOr NPUCTyNA Yy NOCMaTpawky CTakba M I10jaBa, Tanec uz Mmuiera

HapO4yUTO y MPUPOJM U MOCTA0 HEMOCPEJHU OCHHBA4Y jOHCKE 624 r.une - 546 r.one.

Hayke U ¢uso3oduje, a TUMe U MOCPEeSHU OCHUBAY HaykKe U
dunosoduje yonuire.

YBojehu npBU NPUHLMI Kay3aJHOCTH (y3pOYHO-MOCAEAUYHU NMPUCTYII), YCIEOo je Ja

npeBasube cBy J0rMy, Koja je moTulia/a U3 jakor yTUlaja TEOJ0THje U MUTOJIoTHje. [Ipupoay
je Ha pallMOHaJ/IaH HauMWH NOKYLIaBao Jia pa3yMe U 00jaCHU PUPOJHUM MYTEM.
[TocmaTpajyhu mojeauHe mojaBe W mpoliece y >KMBOj U HEXHBOj NPUPOJH, OH je HaAIA3UO
IpOMeHe, a Yy TUM IIpOMeHaMa je Hallao ¥ HelITO HeNPOMEH/bUBO, HEIITO U3 Yera CBe HacTaje
Y y YeMy CBe 3aBplIaBa, a TO je Boja. /lakiie, Tasiec je 3a NpaoCHOBY CBera y3eo MaTepHjy Koja
ce eMIIMpUjCKM MOXKe INpOoBepaBaTH, a THUME je YyCIHOCTaBMO M aIlCOJYTHU 3aTBOPEHU
KOCMHWYKH NPUHIHUII.

JenaH je oA mnOpBUX KOjU Cy mpoydaBajyhu acTpoJsiordjy (JaHalllbe 3Hayeme
acCTPOHOMHUje) M3a3MBao0 JIUB/bEHE CBUX YMHHUX JbYAHU jep je MmoJydyaBao MOPEIJIOBLeE Ja ce
OpHjeHTHUIy mnpeMa ca3Bexxhy Masior MezBeja, npeBUeo je nmompadewme CyHIa Koje ce
Jlecusio 25. Maja 585. r.ui.H.e. YcTaHOBMO je myTawmy KpeTawa CyHIlA 0J] COJICTUIHja [0
COJICTMILM]a, YyTBpAUO je BeanyuHy CyHua U Mecena, OJHOCHO Ja je MeceyeB Kpyr
celaMCTOo/BaZleCeTH Jie0 CyHYeBOI Kpyra. M3padyyHao je mepuoj, mojaBe paBHOJHEBHUIE,
CMeHe TOAUIIbUX A004a, Tpajame roJuHe o1 365 JaHa.

JenaH mepuof >kuBoTa npoBeo je y Erunty usydaBajyhy reometpujy. To je 31aTHU
NepuoJ y cTBapasiayHoM cMucay 3a Taneca. OTKpHO je MHOre 3Ha4ajHe 3aBUCHOCTH U3Mehy
ZAy’KM W YIJI0Ba, a IOCTA0 je Y CJaBaH HApPOYMTO IOLITO je IPUMEHOM TeopeMe, Koja ce O

AaHaC HM3y4daBa CByJd y CBETY IIO Hb€rOBOM HMEHY, U3BMEPHO BUCHUHY Benuke nnupamMmuje y
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['u3y, kopuctehu ce AYXMHOM CeHKe NHUpaMHUJe y TPEeHYyTKy Kaja je AyKMHa CeHKe
BepTUKAJHO NOOOJEHOr ILITamna OuJa jeAHaKa AY>XUHU 1ITana (HEKUM KaXXy U Ha OCHOBY
Jly’)KMHe COINCTBeHe ceHKe). [[puMewyjyhn MCTH NPUHLKMI YTBPAHUO je BUCMHE U CBUX JPYTUX
NO3HAaTUX NUpaMuAa. buo je y cramy fa yTBpAuU yJabeHOCT 6poja of obaje, INIUPUHY peke
Ha HeNpPUCTYNIa4YHOM TepeHy 3a Mepeme W MHOrO IITa JpPyro LITO je W3a3UBaJI0 BEJIUKY
HaXXHby 00UYHUX JbYH.

Y cBeTy MaTeMaTuKe M Meby MaTeMaTH4apUMa MHOTHU ra CMaTpajy ouneM AHTHYKe
MaTeMaTHKe, a IPUIIACYyje My ce Jja je IPBU yBU/€0 CIPOBOJMO Jl0OKa3e 3a TBphemwa Koje je
HaBO/JIMO W Hajllpe eMIUPUjCKU npoBepaBao. [Ipunucyjy my ce ciesehe Teopeme:

e [IpeyHuK oJIOBU Kpyr

e VYIJI0BM Ha OCHOBULM jeJHAKOKPAKOT TPOYTJia Cy jeJHAKU

e VYrao ynucaH y NoJyKpyr je npas

e HacnpaMHu yr/j10BU 106UjeHU y IPECEKY JiBe NPaBe Cy je/lHaKu

e Tpoyrao je oapeheH jefHOM CTPaHULIOM U YTJIOBMMa HaJIeTJIUM Ha By

Ha ocHOBy cajjaHalimer CTaHOBUILUTBA, CTPOTOT J0Ka3WBaba Koje ce MpUuMemyje y3
MOLITOBalkbe NMPUHLOMNA AefyKuuje, TasmecoBU [A0Ka3u cy HeybeI/bUBH, jep ce CBOJEe Ha
Jl0Ka3uBame ,04urjeHocTH . CBakako Tpeba My ce 0JaTH NPU3HAKE HA TOME LITO je YOUHO
HEONXOJHOCT MOCTOjakba Jl0Ka3a 3a CBaKo TBphelbe, a MAaKO My je Hajjaud aprymMeHT GHO
,BHUJHU Ce ca cIrKe",

[Topes MHOTHX 3HAYaAjHUX JieJ1a 32 COGOM je OCTAaBHUO U HEKe 0] 3HAa4YajHUX MUCJIH, Kje
ce J10 JaHAC aMTe:

e ,AKko 3amoBepall, ynpanJbaj caM co6oMm.”

e U3 nasmuHe je Behe nomtoBame.”

e ,Haj6opxu je yM, jep Kpo3 cBe jypu.“

e ,AKo je BJIajiap jeJHOM OMpakeH, OH/IA Fa TepeTe berosa Jea,
6uJia oHa A06pa KJM Joiia.”

e ['0BOpHO je a ce )KUBOT U CMPT He PA3JIUKY]Y.

Kaza My je npuroBopeHo: ,3aliTo oH/a He yMmpent.”

OparoBopwuo je: ,bail 3aTo 11ITO HeEMa HUKAKBe pasJjUKe.”

e YoBeky Koju ra je nutao: ,lllta je 6uso npe: Hoh uau gan?".

Oparosopwo je: ,Hoh je 3a jenan gaH ctapuja.”

e Hanurame: lllTa je HajTexe?”
Oparosopwo je: ,HajTexe je cebe cno3HaTH.”
e Hanurame: lllTa je Hajimakme?"

Oprosopwo je: ,Hajiakiie je nesiuTu caBeTte.”

e Hanuramwe: ,Kako hemo xx1BeTH Hajo6o/be U HajipaBegHUje?"

Oarosopuo je: ,,Ako He 6yAeMO paZUjIu OHO LITO pyruMa npuropapamo.”

Tanec u3 Musieta ympo je 546.roj. I.H.e. aJid HEroBO J1eJI0 je U JJaHaC KU BO.
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IlojMmoBM Koju ce kopucre y TasiecoBoj TeopeMu cy:

Pasmepa fyXH je KOTMYHUK BbUXOBUX Ay KU HA.

Jly>xu a v b mponoppoHaIHe Cy Ay»KHUMa ¢ U d aKo je pa3aMepa Ay>KU a U b jelHaKa pa3Mepu
a c

KU CcUd, T.j.aKo je — = —.,
Ay ) ) b d

TanecoBa TeopeMa.:

Heka ce mpaBe p M q CeKy y Taukd S U HekKa

napaJjieJiHe paBe a M b ceky npaBy p y TaykaMa

A v B,anpaBy q y Taukama A u B1. Taga je:
SA:AB=SA1: A1B1,
SA:SB=SA;:SBy,
SA:SB=AA;:BB:.

[lpumenom  TasnecoBe TeopeMe MOry ce pellaBaTU MHOTM W Pa4YyHCKU U
KOHCTPYKTHUBHHU 3aJjanu. HaBeurhemMo Heke npuMepe:

3agatak 1: Heka cy p u q [Be napaJieJieHe IpaBe Ha CAUIM. 3a0KpyKHU TBphemwa Koja cy

TavyHa.

a)
10 a:b=f:e
20 c:d=a:b
30 a:b=c:d
4o c:d=e:f

6)
10 a:b=f:e
20 c:d=a:b
30 a:b=c:d
4o c:d=e:f
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3ajaTtak 2:AKo je jeAMHUYHA Ay 2Ccm, KOHCTPYUIIU Ayx AB, yuja je ny>kuHa

a) 5 6) V8
KoHcTpyucany oy AB nozeny Ha 5 jeAHaKUX Jie10Ba.
3agatak 3:AKo je jeAMHUYHA Ay 2Ccm, KOHCTPYUIIU Ayx AB, yuja je ny>kuHa
a)  2V3 6) 3V2
Konctpyuiu tauky C Ha ay»xu AB Tako ga Baxu: AC: CB=3:4.

3ajaTtak  4:AKo cy 3azaTte AYXH a, b U ¢, KOHCTPYULIHU Ay d TAaKO Jja BaXKU:

a) a:b=c:d a

0) a:b=d:c c

3a/ialy, CBaKaKo MOTY OUTH U YHO UHTepecaHTHUjU. [IpoMep TakBor 3ajaTKa je ciaefehu.

3agatak  5:/lena Musioje u weroB yHyK /lparad cy ce 4eCTO HaJMyJpHBaJU y pelllaBamy
MaTeMaTHU4YKHUX MO3TraJMlia U IPaKTUYHOM pelllaBaky 3ajaTaka. Tako je jeJHOM
NPUJIMKOM YHYK /lparaH moctaBuo jAeAu nutame: ,Jlena Musoje, Morao Jid 64
TH Ja MM H3MepHUlll BHUCUHY OBOI oOpaxa y HaueMm JBopuwty‘. Jlexa je
oAroBopuo: ,Morao 61X CUTYpPHO, aJld He Kaja ce Tebu npoxte Beh kaja 3a To
Jlohe BpeMe.“ YHYKY HUje 6UJI0 6all jacHO LITa [lefia CMepa, ajiv je 3HaTHXKeJbHO
nocMaTpao Jeay, Koju je mocTtaBuo cBoj wrtan npeMa CyHuy, Apxkehu ra
YCIIPaBHO M AYTO Cele0 Ha CTOJIMYULM. JeJHOT TPEHYTKa je MPUMETHO Ja je
CeHKa opaxa Jiolijia Ta4Ho Ao KyhHor npara. Taza je y3aBukHyo: ,Cazia je 01110
BpeMe KaJia he ce BUCMHaA opaxa Moka3aTu caMa.“ U3Basuo je MeTap U3 jjena u
M3Mepuo TayHo 135 cm, fy’kuHYy ceHKe cBOr 1Tana. Hekaza flaBHoO nocazuo je
opax TauyHo 12m oj KyhHOT npara, jep 6JiMKe HUje 106po 3a Kyhy. YHyk /|paraH
je jour ryemao ca yybeweM Jeny, cBe A0K Aeda MuJioje HUje pekao: ,0Opax je
BUCOK TayHO 10 MeTapa!“ YHyk je ynuTao: ,Kako cu gaesa tako curypan?“ Jlesa
camo peye: ,CUrypaH caM HUCTO TOJIMKO Kao LITO OBOM MOM ILUTamy Tpeba jAa
nopacte jomr 10 cm, nma jga 6yae TayHo MeTap“. Jla siu je aesa Musoje TavyHO
oZpenuo BUCUHY? Moxe i1 U [lparaH To a npoBepu cam?

Jena MuJioje je IpUMMeHUO UMCTU MeTOJ Kao U Taiec,
MHOTO BEKOBA IIpe, KaJla je NIpBO U3MepHUO AUMEH3Hje OCHOBe
Benuke nupamuge y 'nsu (luMpuHa ocHOBe mUpaMuze), Aa 06U
OZlpelM0 YAa/b€HOCT Bpxa NHUpaMHJe OJi MBHUIlE, Ia 3aTUM
AYyKMHY CEeHKe caMe NHUpaMuZie U KOHAa4YHO JY:KUHY CeHKe CBOT

nITana v Tako U3padyyHao BUCUMHY nupamuje of 138,5 meTtapa.

Jpacasnu cemunap o nacmasu mamemamure — beozpao 2017. 200. — Cruunocm u npumene
Aymopu: /Ipazonsyo Bopheeuh u Munocae Munenxosuh cTpana 5




[lojam 3J1aTHOT MpeceKa je CBaKaKo jeflaH OJ OHUX KOjU Cy JOOPOJAOILIM y CBaKOj
OPUYU O CJIMYHOCTU WU HM3a3MBa PeJIOBHO BEJMKO MHTepecoBawe KOJi yueHHWKa. U He camo
y4YeHHUKa.

Jlyx AB je TaukoMm C nojie/beHa y pa3MepH 3/IaTHOT ITpeceKa aKo ce Iiesia Ay pemMa CBOM
BeheM jfesy, oAHOCH Kao Behu Jieo npeMa MamweM aeny: AB : AC=AC: CB

- p ap 7

KOHCTPYKLMJA 3JIATHOT IIPECEKA:

k(0, AB/2)
I(A, AD)

A C B

Ioaena avku AB Ha ABa JeJia v 3JIATHOM IIpEeCceKy:

]

KOHCTPYHUIIHM HOpMaJy y jeJHOM Kpajy AY»KH HIIp. TaYKU B M KOHCTPyHIIU Ha O]
Tayky O Tako faje OBLAB u OB=AB/2

KOHCTPYHUIIH Kpy>kHuLy K ca nentpom O u nosynpednukom AB/2
o6esiexxu TaukoM D npecek ayxu AO u Kpykuue K

KOHCTPYMIIM Kpy>HHLY | ca leHTpoM A 1 mosiynpedHukom AD

OO

o6esexu npecek kpyxHune | ca gyxu AB Taukom C

Joka3 na tauka C aeau Ay AB y 3J1aTHOM NIpeceKy:

Ha ocHoBy KoHcTpyKuMje Baxku: AO = AD + DO, AD = ACu OD = OB = AB/2.
[Ipumenom [lutaropune Teopeme Ha AABO fo6wuja ce:

AOZ2 = AB? + BO?

(AD + DO)% = AB? + BO?

(AD + AB/2)? = AB? + (AB/2)?

ADZ + AD-AB + AB2/4 = AB2 + AB%/4

ADZ + AD-AB = AB?

Jpacasnu cemunap o nacmasu mamemamure — beozpao 2017. 200. — Cruunocm u npumene
Aymopu: /Ipazonsyo Bopheeuh u Munocae Munenxosuh cTpana 6




AD? = AB2- AD-AB
AD? = AB-(AB- AD)
AC2 = AB-(AB- AC), jep je mo koHcTpykIHju AD = AC,

AC?2 = AB-BC, nowTo Tayka C genu ayx AB Ha fBa gena,

AC:BC=AB:AC ¥ KOHYHO
AB:AC=AC:BC LITO je ¥ Tpebasio JoKa3aTH.

3AHUMJ/bUBOCTU:

AnTtonuo CrtpaguBapu (1644. r. - 1737. r.), poJloHaYEJTHUK
HajlI0O3HAaTHje [OopoAvle TrpajuTe/sa BHUOJIMHA, jep II0
MHOTMMa Haj60/be KOHLepTHE BHUOJIMHE MOTHUYy H3 Te
pPafiMOHULIe, KOPUCTHO je 3JIaTHU MpeceK y uspazu. JyxuHa
Tpyla BUOJIMHE MpeMa BpaTy je 6uJia y UCTOj pa3MepH Kao U
Zy’KVHa 1jeJie BUOJIMHE NIpeMa TPyIy.

Jleonapgo naa Bunum (1452. r. - 1519. r.) reHujasHHu
pEHeCaHCHU apxXUTEeKTa, NpoHaJsa3ady, Bajap, CJAWKap, CBOjOM
CJIMKOM BUTpyBHUjaHCKOI YOBeKa BeJIMYao je CKJaJ JbyJACKOT
TeJa, KOje je y CKJaAy ca 3JlaTHUM InpecekoM. [Ipenu3Huje,
roBOpHUoO je, Tpeba HM3MEPUTHU YOBEKOBY BHCHHY MU 3aTUM
NOJleJIMTU Ca OYXWUHOM OJ, NOJAa A0 4YOBEKOBOI IyNKa HU

JlobuheTe 60KaHCKU OpoOj = 1+2—‘/§, 6poj CKJIAaJHUjU OJi CBUX

apyrux. Kopuct Ttor JleoHapjoBor oTkpuha, Koje je OH
KOPHUCTUO y MHOTUM CBOjUM YMETHUYKHM JieJIMMa MMaMoO U
MM JlaHac, jep 0e3 mera 6UcMo 6UJIM ycKpaheHW 3a TOTOBO
MUCTUYHY JienoTa jeiHe MoHasu3e uiaru CUKCTUHCTE KarneJie.

3/1aTHU TIpeceK KOPHUCTHO Ce Y apXUTEKTOHCKUM pellerhrMa 32 U3Tpajby MHOTHUX
CBETCKM BaKHUX rpaheBrHa, Kao uto cy [lapTeHoH y Akponosby (ATUHA) U KaTeApaJia
Hotp Jlam (ITapus).
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IIpumMepu 3aaTaKka y KOjuMa ce KOPMCTH 3/IaATHH MpeceK:

3agatak 1:Axko je gy AB taukoM C noje/beHa y 3J1aTHOM IIpeCceKy U AYy»KUHA Ay»xu AB je
10cm, uspauyHaj gyxkune ayxu AC u CB.

3agatak  2:/lyx AB je TaukoM C nojie/beHa y 371aTHOM IpeceKy, Tako ja je AC Behe fy>kuHe
of nyxu CB. U3pauyHaj ayxuHe nyxku AB u CB ako je AC = 10cm.

3agatak  3:/lyx AB je TaukoMm C nojes/beHa y 371aTHOM IpeceKy, Tako ja je AC Behe fiy>kuHe
of nyxu CB. U3pauyHaj ayxuHe nyxku AB u AC ako je BC = 10cm.

3agatak 4:KoHcTpyuwn kBazpaT ABCD u u3padyyHaj HeroBy MOBPLIMHY, aKO je HEroB
o6um 30cm.

3agatak  5:KoHcTpyuum npaBoyriu Tpoyrao ABC ca mpaBuM yrjioM koj TeMeHa C, ako je
36Mp KaTeTa 12cm, a UXOBe AyKHHe Ce 0JHOCe y pa3MepH 3JIaTHOT IIpeceka.
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CJIMYHOCT TPOYTJIOBA.

e JIaTpoyrsia AABC u AA1B1C1icy cinuHa (3anucyje ce AABC ~ AA1B1C1) ako cy um
NapoBU OAroBapajyhux cTpaHWIia MNPONOPLMOHAJHM M OJATroBapajyhu yrjoBH
MOAYAApHHU.

o Jlakie, AABC ~ AA1B1C aKo0 BaXKU:

AB _ BC _ AC
A1B;  BiCy  A1Cq

U a=oy, B=PB1Uy=Y1

¢,
C YI

A_g B\ B A, a, BIB]

e Jla 64 JBa Tpoyrya 6uja CAM4YHA JOBOJbHO je Jla Cy UM OoJroBapajyhu yHyTpaulwbu
YTJIOBY MOAYAAPHHU.

e Jla 6u gABa Tpoyr/ja 6usia CAMYHA JOBOJBHO je Ja Cy MM NApoBU oArosapajyhux
CTpPaHMIA MPONOPLHOHATHH.

e (0O6MMHU CIMYHUX TPOYTJIOBA Cy Y UCTOj pa3MepU Kao U CTPaHULe.

e [loBpIIMHE CIMYHUX TPOYIJIOBA CY Y pa3MepH jeZlHAKOj KBaZpaTy pa3Mepe CTPaHULIA.

[IpyMeHOM CJIMYHOCTU TPOYTJIOBA MOTY C€ PEIIUTH MHOTH CBAaKOJHEBHU MPOO6IEeMHU
ca KojuMa ce cyoyaBaMo. JeZilaH oJ IpuMepa je Beh cnoMUbaHO U3padyyHaBakbe BUCUHE HEKUX
HENPUCTYMAYHUX U BUCOKHX 06jeKaTa, Kao IITO Cy MUPaMUAa, IPBO, TOPakh, 3rpajia U CJAUYHO.

Jomw y paBHa BpeMeHa Tasec je £
yTBpHHUBAO yAa/beHOCT 6poJi0Ba 01 06aJIe. éﬁ

- Youuo je camuHoct TpoyraoBa ABC u DEC.
- Mepuo je pyxuHe nyxu AC, CD u DE.

- Kopucruo je nponopuujy AB : DE = AC: CD rae
je jenyvHa Heno3HaTa BeJU4YWHa AB, ynpaso
notTpebHa yia/beHOCT 6pojia of obase.

- Ako je Ha mnpumep AC=47m, CD=10m wu
DE=10m, Taga pgo6ujamo AB=47m, ma je

6poauh yna/beH on obasie 47m.
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MoJeJs jegHOr orJjieaHor 4aca:

JenHa rpyna yyeHHKa je MOTPeOGHO JAa MPUIPEMU YXKe Koje 6U 6uUio AyxuHe 12m,
TaKBO /la je Ha CBaKOM METPYy HalpaBJ/jeH YOu/bUB YBOp, 10 YrJeAy Ha HeMMape U3
ApeBHOT Erunra Koju cy, mo mpefjalby Ha Taj HAuYWH J0O0HWjaJyu MpaB yrao U momohy
HaMma no3HaTte [lutaropuHe Tpojke (3, 4, 5), carasiyv kaMeHe 6JIOKOBe TelIKe U MPEKO
2 ToHe, mpaBehn MoOHyMeHTa/sHe rpaheBHHe, 0J KOjUX Cy HaMa Hajlo3HATHje
nupaMHu/ze.

Jlpyra rpymna ydyeHHKa Tpeba Aa o6e36eau MaHT/HUKY 3a Mepeme Kojy Hajuemihe
KopucTe rpaheBUHCKH UHXKEeHepH U TEOMETPH.

Tpeha rpyna yueHrka 6u Tpebasia Aa MIPUIIPEMH TEOJJOJUTCKE IITAanoBe (MUKETH WU
MapKulie) uian oopaheHe JieTBe, [yKHHEe He Makbe 0] 2m.

YeTBpTa rpyna yueHuka 64U OuJa 3aAyKeHa 3a U3payyHaBake, OJHOCHO 3a 00pajy
JI06UjeHUX BPeJHOCTH MePEHEM

Y roTOBO CBUM LIKOJICKUM JIBOPHUILITHMA MOCTOje CIOPTCKA UTPAJIMIITA, Koja cy 60/be
OKpY’Kerbe 0/ CIIOPCKUX casia 3a MeCTO u3Bohema yaca. OTBOpeHH MPOCTOP OCTaB/baja
jayu yTHCaK Ha yYeHHKa Jla Ce pelllaBa HEKU peasiaH Ipo6JieM.

3ajaTak ce CBOJAM Ha yTBphUBame pacTojarba u3Mehy napasesHux JMHUja KojuMa je
obesnexeHo urpanuiute. [IpBu nu/b 6U 610 yTBphHBake JyKUHE UTPaIUIITa, TOMOhy
IprMMeHe CJIMYHOCTU TPOYIJIOBA, a pe3y/TaT 6u ce IPOBEPUO MepeHhEM NaHT/bUKOM.

Jly>KMHa urpajsimuiTa je Hermo3Hara.

[ToTpe6HO je MOCTAaBUTH je[jHY JIETBY Ha JIeBy UBUIy UTpavilTa (Tauka D), a ;pyry Ha
peLrMo yrao Apyre cTpaHe urpanuiura (tauka B). Tpehy neTBy Tpe6a moMmohy yxeTta
IOCTAaBUTHU TaKoO Jia byJie moj NpaByUM yIJoOM yAa/beHa o Tauke D TayHo 4m, a To ce
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IOCTHKe TAKO IITO IpBa TPU MeTpa yKeTa 3aTerHeMO [0 MBHUIM WUIPaJMINTA, a
cnefeha yeTupu MeTpa of Tauke D 3aTexeMo BaH Urpa/MIITA, TAKO Jia Ce MOCIe by
YBOp MOKJIOMM ca NMo4yeTHHUM 4BopoM. Ty Tauky hemo obGenexutu ca E U kox mwe
NOCTaBUTH BepPTUKaJHy JIETBY, Ca IPOBEPOM BEPTUKAJIHOT II0JIOXKaja M3 BHILIe
npaBalia (HOpMaJIHOCT paBe ¥ paBHU T.j. KoulvjeBa TeopeMa 0 HOpMaJHOCTH IIpaBe U
paBHHU). Tauky C Tpeba yTBpAMTHU Tako Ja Jobhe [0 MOTNYyHOr NOKJaNakwa MpaBla
(konuHeapHOCT Tpu Tauke) Tayaka E, C u B (0ogHOCHO J1eTBU KoOje Cy Ha THUM
3aMUUI/beHUM Tauykama). Cajia je mpeocTaso Aa U3MEPUMO pacTojarme u3Mehy JieTBU
NOCTaB/beHUM Ha mo3unujama Ttadaka A u C, ogHocHo C u D. /lobujeHe mMepe Tpeba
npejaTy y4eHUILIMMa YeTBpPTe rpyle, a OHU Ha OCHOBY IIPONOPLHje:
AB:AC=DE:DC
M3pauyHajy pacTojame u3Mehy Tayaka A u B, oAHOCHO oJipesie Ay>KUHY UTPAJIUIITA.

[locneawy geo 6u TpebGao Aa Oyae Mepewe MAHT/bUKOM JAYKUHE HUTpaJulITa U
ynopehuBame ca U3padyyHaToOM BpeaHoNIhy.

Ha peanusoBaHOM 4Yacy 1o OBOM ClLieHapHjy, U3padyyHaTa BpeAHOCT 3a AYXUHY
KOIIAapKaIIKOT WrpasviuTa je 26m56cm, Ha ocHoBy Mepe 3a AC=10ml6cm u
CD=1m53cm. [IaHT/bUKOM U3MepeHa Jy>KKHa je 6usa 26m50cm, ITO ce pasyuKyje 3a
6cm. Masia pa3Jivka je oiylieBuJia yYeHHKe U 3Ha4ajHo ,I0AUr/Ia"“ 3Hayaj MaTeMaTHKe
y BbUXOBHUM OYMMa, IITO CBAKAKO He Tpeba cMaTpaTH 3a 6e3HAYajHO 3aNaKarbe.

A B

B s

Ha ciuyaH HayWH MOTy Cce HAacTaBUTHM aKTUBHOCTH IO HaBeJEeHO] IpoLefypy 3a
yTBphUBamwe pasza/brHe uu3Mehy HeKUX APYTUXJIUHUja Ha CIOPTCKOM TEPEHY.

Ynora HacTaBHMKa Ha OBOM 4acy, CBAaKako, Ka0 M Ha OMJIO KOM JpyroMm yacy je
HejOHMTHHUja la 6U ce MOCTUTJIU KeJbeHU IU/beBU Yaca. [lobpa npunpema u ynyheHocT
CBUX IpyMNa, Ha KoOje Cy YYeHULU OJie/berba MOoJle/beHU je jako O6uTHa. [IpenusHocT y
NOCTaB/bakby JeTaBa U Yy Mepemy je Ol HajBUILer 3Ha4aja Jja 6u Ao6HjeHu pe3yJsTaT
610 y4yeHMLMMa yBepJ/bUB. Y C/1y4ajy Heke Behe HelpelM3HOCTH y oba/bamy 3aJaTKa
6UJ10 KOje OJf rpylna yyeHUKa, IIOCTHXKe Ce CyIpOTaH, HeraTMBaH edeKaT Koju paba
CYMIbY KO/l y4€HHKa y HajIIMpeM CMUCJIy y MaTeMaTHUKY YOIILITE.
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IIpuMepH 3aaTaKka y KOjuMa ce KOPMCTU CJIMYHOCT TPOYTJIOBA:

3ajaTak

3ajaTak

3ajaTak

3ajaTak

3ajaTak

3ajaTak

1: 3aokpy:xu TBphema Koja Cy TauHa U 00pa3JiokKH UX:

a) CBaka /iBa jeJHAaKOCTPaHWYHA TPOYTJIA Cy CJIUYHA

0) CBaka AiBa je/JHaKOKpaKa TpoyrJia Cy C/IM9Ha

B) CBaka AiBa mpaBoyTrJia TPoyrJia Cy CJAMYHa

r) CBaka /iBa jeJHaKOKpaKa IpaBoyTJia TPOYTJia Cy CJIMYHA
) CBaka ABa nmoAy/jlapHa TpoyrJia Cy CIM4Ha

h) CBaka AiBa C/IMYHA TPOYTJIA Cy oAy JapHa

2: Y jenHakokpakoM Tpoyriay ABC jegaH yHyTpalimkU yrao je 57°, a y Apyrom

jenHakokpakoM Tpoyray PQR je jemaH yHyTpammwmu yrao 66°. 3aoKpyxu
TBphemwe Koje je Ta4YHO U 06PA3JI0KH ra:

a) TpoyrJIoBH CUTYPHO HUCY CIMYHHU
0) TpoyrioBu cUrypHo jecy CIMYHU
B) TpoyrJioBH TPOYTJIOBU MOTY OUTH CAUYHU

: /iBa npaBoyrJia tpoyrya ABC u PQR cy cauyHa. CTpaHuLe npsor TpoyrJa cy

AyxuvHa: 10cm, 26cm ¥ 24cm, a xunoTeHysa JApyror Ttpoyria je 39cm.
U3pauyHaj gyxkunHe KaTeTa TpoyrJa PQR.

: ABa tpoyrsia ABC u A1B1C1 cy cinynHa. Ctpanuue tpoyrya ABC cy pyxuHa:

30 50 60

7crr1, 7crr1 5 7crr1, a obum gpyror Tpoyrja je 120cm. U3pauyHaj aykuHe

ctpanuya tpoyrJa A1B1Ci.

: Kartete npaBoyrJsior TpoyrJja cy 10cm v 20cm. Ako je NOBpIIMHA HbeMy CAUYHOT

TpoyrJa 4 nyTta Beha, U3padyyHaj y>kKMHe KaTeTa TOT TPOyTJa.

: Oko Tpoyrsnia ABC je omnucaHa

KPY>KHMLA (C/IMKa eCHO) U Ha H0j je
Tayka F gujamerpasHO cynpoTHa ca
TeMeHoM (. Tadyka D je nogHoXje
BUCHHe U3 TeMeHa C Ha ctaHuLy AB.

a) Joxkaxu: AABC~ AFCE.

6) Jlokaxku jegHaKOCT: a-b=2-R hc

a-b-c
R

B) /Jlokaxku jeAHAKOCT: 4-P =
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3agatak 7:

3agatak 8:

3agatak 9:

3agatak 10:

3agatak 11:

3agatak 12:

3agatak 13:

Jart je npaBoyryiu AABC, KoMe cy Ay>KUHe KaTeTa C

AC=6cm u BC=8cm. U3payyHaj Ay>XKMHY BUCUHE

u3 TeMeHa C, Kao U yZjlaJbeHOCT MOJHOKja BUCHHE

u3 TeMeHa C o TeMeHa A U B, 0fHOCHO AyXKUHe A : B
D

Ayxu AD u BD.

D E
Joxaxu naje AABC cinyan ca ADEC.
(cnuka mecHo)
A
Ayxune ctpanuna AABC cy: 8cm, 10cm u 14cm.
U3payyHaj JAyXHHe HeMy CJIUYHOT TpOyrJja
APQR ako je: B

a) AyKHUHaA Hajayxe cTpaHule Tpoyraa APQR jeqnaka 14cm;
6) o6um Tpoyrsaa APQR jegnak 80cm;

B) pasJiMKa Hajay»e U Hajkpahe cTpaHule Tpoyraa APQR jegHaka 6cm.

Joxkaxu pa je Ttpoyrao AACE
car4aH ca TpoyryaoM ADEC.
(cnuka mecHo)

Konctpyumn AABC ako je AC=6cm,
BC=4cm u y=60°. Ha ctpanuuu BC

KOHCTpyUIUU TayKy D TakBy na je
BD:DC=AB:AC.

[IpaBa Koja cagpxu TeMe A TpoyrJa

ABC ceye ctpanuny BC y Tayku D, D

Tako aa je BD : CD = 2017 : 2018.

Texuwmna gy CCy cede npaBy AD y

tauku E. Ogpenu pasmepy ayxu CE A B
u ECy. C,

OpHoc ocHoBuua Tpamne3a ABCD je AB: CD=2: 1. D C
[Ipecex HopMasie U3 TemeHa B Ha mpaBy AD je E
Tauyka E. Jlokaxu ga je CE = CB.

A B
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3agarak 14: Tauyka E npunaga crpanuny BC, a Tayka F cTtpanunu D C
CD kBagpara ABCD. Ako je EF=6cm, AF=10cm wu
AE=8cm, ogpeu ay>KUHY CTpaHULIe KBaJpaTa.
(cnuka mecHo)

E
A B
3agaTtak 15: Tauka E je cpeguiite ctpanulie AB nmpaBoyraoHuka D C
ABCD, a tauka F mnpecek ayxu BD u CE. Ako je
BF=3cm u CF=4cm u3padyyHaj Jy>KMHe CTpaHULA TOT i
IpaBOyraoHHUKa.
A E B
3agatak 16: Xunortenyse BC u AD npaBoyryiux Tpoyriaosa AABCu C
AABD, ceky ce y Tauku E. Ako je AC=8cm u BD=6cm, D
M3payyHaj pacTojame of Tayke E 1o nyxku AB. .
A B

3aBpuiHe HalOMeHe:

e [IpenaBawme Ha 3UMCKOM CeMUHapy he GUTHU JONyHEHO JeTa/bHUM pellemhruMa UId
yIOyTCTBUMA 3a pellaBame CBUX 33/aTaKa, 0/ KOjUX Cy MHOTU Y CJAUYHOj UJIU UCTO]
dbopMu 6uIM y MHOTMM 30MpKaMa MJIM MaTeMaTUYKOM JIUCTY, a jeAaH 6poj je U
HOTNYHO OPUTMHAIHUX.

e (Cnucak 3ajaTtaka he OUTH NpoOUIMpPEH, TAaKo JAa he wITaMIaHM MaTepHjaJ 3a CBe
noJ1a3HUKe 3UMCKOT CeMUHapa 6UTH 60raTHju.

KoHTakT: dragoljub64 @gmail.com,

milosavmilenkovicl @gmail.com
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