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KpaTka ucrtopuja nporpecuja

In most sciences one generation tears down what another has built and what one has established
another undoes. In Mathematics alone each generation builds a new story to an old structure.
XepmaH XeHken

Kako je muiagu 'ayc 3aguBuUO CBOT yYUTeE /ba

BepoBaTHO Cy PeTKM OHM KOju HUCY Yyan Npudy M3 BpemeHa Kaga je lFayc (1777 — 1855) 6uo aeuak. MNpema
H0j, jeAHOr AaHa HEeroB yunTe/b MaTeMaTmKe 33430 je hauuma y paspeay fa cabepy bpojese of jeaaH Ao
100. Tek wTo je 3agatak buo nocrtassbeH, Mayc je caonwTno pesyntaT 5050, WTO je TayaH ogrosop. Kako je
AOWao A0 wera? [JoBo/bHO je NpUMeTUTU Aa ce cabuparem oarosapajyhux 6pojesa ca no4vyeTka U Kpaja
HW3a 3a4aTaK CBOAM Ha MHOXetrbe ABa 6poja.

3afaTaKk ca mepaeBuHama (42. 3agaTak U3 YyyBeHe 36MpKe ,3aaum 3a TMIMHACTUKY yMma“) ANKyuHa 13 JopKa
(735 — 804) Kpo3 XKMBOMUCHMjU TEKCT NPOBAEMA CYLUTUHCKM TPaXKM UCTO WTO 1 [aycoB yunTesb:

MepdesuHe umajy 100 easuwma. Ha npsom easzuwmy cmajao je jedaH 2ony6, Ha Opyeom 08a, Ha
mpehem mpu, Ha Y4emepPMoM Yemupu, Ha NemMom fnem u cee maxko 0o cmomoe ea3uwma. Hexka Kax e,
OHQj KO MOXte, KOAIUKO je my YKyrnHo 6uso 2onyboea?

ANIKYMHOBO pellerbe YKasyje Aa je KOHUenT oapehuBarba TparkeHor 36upa 6Mo nosHat y IX BeKy, cKopo
XW/bafdy rogmMHa npe Hero wTo je Mayc 36yHWO CBOT yuuTes/ba:

buhe ux osonuko: yamu eoayba ca npsoez 2azuwma u 000aj 2a epynu 00 99 eonybosa Koju cede Ha 99-
om eazuwmy, dobuhew 100. Ypadu ucmo ca opyaum u 98-um 2azuuimem u makohe hew dobumu 100.
KombuHosarem ceux 2a3uwima Ha 08aj HAYUH, mj. jeOHo2 00 8UWIUX 2a3UWMA €A JeOHUM 00 HUMUX,
yeek hew dobumu 100. Mehymum, nedecemo 2a3uuime je camo U Hema €802 Napr-aKa, C/AUYHO,
cmomo 2a3uwme Hema napraka. Cabepwm cee 1 6uhe 5050 ronybosa.

MauJio ucropuje

MaKo je 6poj pasnnmumtux npasmaa Kojuma ce moxe aeduHucaTn HUM3 bpojeBa beckoHayaH, WTo omoryhasa
noctojatbe HEeCKOHAa4YHO MHOrO PasIMYUTUX HWU30Ba, OLHOCHO MpPOrpecuja, KpPo3 WUCTOPUjy MaTemaTuke
M3y4aBaHO je caMO HEeKONMKO. Hajnpe aputmeTMyKa M reomeTpujcka, a ca Fpumma n xapmoHujcka. Mako cy,
npema boeuujy (oko 510.), MpumM U3ydaBanu camo Te TPU Nporpecuje, KaCHMjU ayTopy COMUHL]Y joL TPW, anu
UX He vuv\eHyjy.1 MoHeKapn ce y pagoBuma nojassbyjy nocebHe BpcTe nporpecuja, na Tako LUtuden y cBojoj
KHbu3u Arithmetica Integra n3 1544 (fol. 64), cnomurbe acmpoHoMcKy npoepecujy (astronomica progressio),
O[IHOCHO HU3 ,,aCTPOHOMCKMX passiomaka“:

1 1 1
60’3600’

LITO je jesaH oA peTKUX Npumepa onagajyhe nporpecuje Koja ce moke Hahu y NpBUM eBPOMNCKUM KibUrama.

! "Wocantur aute quarta: quinta: vel sexta" (Arithmetica, | uspare, 1488, krbura Il, nornasse 41 ; yp. Friedlein, cTp.
139).



BehuHa MHAMjCKMX ayTopa mM3yyaBana je camo [ABe OCHOBHe nporpecwje, ann cy bpamarynTa (oko 628.),
Maxasupa (oko 850.) n backapa (oko 1150.) paamaTpanu 36upoBe KBaapaTa M Kybosa. MocToje apancku u
jeBpEjCKM ayTopm Koju cy ce Takohe 6aBmAM TUM cneuujaiHUM Nporpecujama.

BehuHa cpefHbeBEKOBHUX M ayTOpa paHe PeHecaHce YrN1aBHOM je Kopuctuna pactyhe nporpecuje, anu ce
onaaajyhe mory Hahu Kog Axmeca, Apxumeza U HEKMX KUHECKMX NucaLia Koju cy CTBapany BEKOBUMMA paHuje.

MHTepecaHTHO je aa je oo XVII Beka, ymecTo KnacuduKaumje Ha apuTMETUYKE, reOMETPUJCKE U XapPMOHMjCKe
nporpecuje, kopuwheHa nogena Ha NPMPOAHE U HENPUPOLHE, HEMPEKMAHE U NPEKUAHE, aNn Cy TU HasusM
Ha No4yeTKy KopuwheHn npuamyHo cnoboaHo. Tako je nporpecuja 1, 2, 3, ... HasMBaHA NPUPOLHOM, a
npekMaHa uan noaesbeHa nporpecunja buna je oHa Ko Koje passivKa y3acTOMHUX Y1aHoBa HUje 6buna jeaHaka
jeamMHuLn.

Ha3usB

lPUKM Ha3MB 33 HM30BE, KOjWU cy MpBM ynoTpebunu pauu Mutaropejum, 6uo je exBeoil (ek'thesis), y
6yKBa/HOM 3Hauetby pacnpofaja,” a HasWB 3a YnaH HM3a 6uo je opol (hor'os), y BykBasHOM 3Hauerby,
rpaHMLl,a.3 Boeuuje (oko 510.), nonyT ocTanux ayTopa Koju cy NMcanun Ha NaTUHCKOM, KOPUCTU peud progressio,
WO je 6uno yobunuajeHo cee 40 cKopa.

Peu nporpecuja BoAM MOPEKIO OA NATUHCKMX pedun pro (Ca MHO0-€BPONCKMM KOPEHOM per-), y 3Hadery
yHanpea“, n gressus (maptuumn nepdekTa rnarona gradi, ,xoAaTn, Kopadyatu“), ca MHAO0-EBPOMNCKUM
KopeHom ghredh-, uvje je M3BOPHO 3Hauere ,XoAatbe Ka Hamnpea”; MOWTO ce cmaTpa WAM Haga Aa je
CMTyaumja Ka Kojoj ce uae b6osba oA, TPEHYTHE, UMeHWULUa npozpec nobuna je 3Havyere ,nobosbluare”. Y
MaTemMaTuuM, Nporpecuja je anTepHaTMBHW Ha3MB 3a HM3, jep YNaHOBWU Mporpecuje ,XoAajy Ka Hanpea”,
jeaaH v3a gpyror.

Y pafoBMMa XONaHACKUX U HEMAYKUX MaTeMaTuyapa cpehy ce Beoma pasiMunT TePMUHM, 3aTO LWTO Cy ce
OHW ApXKanu ceor obuyaja aa nsberasajy HasMBe U3BeLEHE U3 NATUHCKOT.

YuHuM ce ga ce npenasak Ha Kopuwhere TepmuHa ,HM30BU" (series) gecno y XVII BeKy. Ha npumep, Llejmc
Mperopu, nuwyhu 1671, roBopu o ,6ecKoHa4YHUM HMU30BUMA” (infinite serieses), mehyTum, Banuc je y ceom
nspamy Anrebpe 13 1693, 3a 6eckoHaYHe HMU30BE KOPUCTUO TEPMUH ,,6€CKOHaYHe nporpecuje”.

ApuTMeTHUKe IIporpecuje

MpBu Npumep apTUMETUYKE NPOrpecuje y UcTopmju, 3abenexkeH je y Axmecosom nanmpycy (oko 1550 n.H.e.)
roe ce mory Hahu aBa 3afaTKka Koja Ux KopucTe. MpBu 3aaTakK rnacu:

lModenu 100 sekHu usmehy 5 ocoba Ha makas Ha4yuH 0a b6poj sekHU Koje 0obujy npee dse
ocobe byde ucmu Kao jeOHa ceOmMuHa bpoja seKHU Koje 00bujy npeocmase mpu ocobe.

M3 pelwetrba ce BUAM Aa ce NoApasymeBa Aa je 6poj BEKHU U3paXKeH apUTMETUYKOM MPOrpecrjom Kog Koje je

n=2>5,5; = 100 v jow Baxu:

(a+4d)+ (a+3d)+ (a+2d)
7

=(a+d)+a

2
[opaTHo, Ta pey MosKe Aa MMa 1 3Haderbe u3Noxba, nsnarare.

3 . .
McTa pey je o3HauyaBana v mehy, rpaHUYHKU KameH, NPaBWAo, CTaHAAPA UK rpaHuuy uamehy ABa objekTa.



Opatne je 2d = 11a, naje

a+ (a+4d)
5 =f-5=5a+10d=60a=100
. 2 1 . 2 5 1 1
3atojea =1 3 Wjow je d= 95, Te je TparkeHa nogena 15, 1OE ,20, 293 ,38§,y3 HanomeHy aa Axmec
HWje KOPUCTUO HaBeLEeHWN, CAaBPEMEHM HAUYMH A PeLUM NOCTaB/beHN 3a4aTakK.
Apyrv 3agaTak, y OpUrMHanHom, AXMecoBOM TEKCTY, F1acu:

lMpasuno ducmpubyyuje pasauke. AKO mu ce Kaxce 0a uma 10 mepuua xcuma, u 0a ux
mpeba nodenumu Ha 10 ocoba maKko 0a pas3auKa Koje ceaka o0 Hux 0obuje y mepuyama

Huma usHocu %. Yamu cpedury mepuua, 0akae 1 00yamu 1 o0 10, ocmaje 9.00pedu
M0108UHY pa3nuKke, OaKne i. Yamu je 9 nyma. Tako Oobujaw %1—16 Jodaj mo Ha deo

1 ,
cpeduHe. 3amum 00y3mMu PasnuKy 3 00 ceaKoe 0ena, 0a 6u 0obuo pewere. Y4UHU KAKo je

NnpuKkasaHo:
111 1111 111 111 11
216 4816 416 8 16 16
1111 111 111 11 111
24816 2416 2816 216 4816

Y caBpemeHoj bopmynaunju, 3agatak 6u rnacuo:

Modenumu 10 mepuya ¥uma Ha 10 ocoba mako da ceaka dobuje % mepuye marbe 00

npemxooHe.
TosHaum gajen = 10,5, =10,d = —%, naje

2a+ (n—1)d 9
5n=10:—.n=( ).5
2
: 9 . . .

Opatnejea =1 To @ TPAKEHM HU3 je onagajyha nporpecwja:

i 9 i 7 1 5 9 7

16’ 16" 716" '16'16

Be3a ca purypaTuBuM 6pojeBUMa

Moun cy No3HaBanWn TEOPUjYy aPUTMETUYKMX NPOrpecunja, anun cy je 0bMYHO pasmaTpanu Kpo3 NoJAUroHasHe
nnu urypatmsHe 6pojese. Ha npumep, 0BO cy NpBa YeTUPU TPoyraoHa bpoja:

VAL AN



OuurnefHo je Aa je cBaku og TMx 6pojesa 36up nporpecuje X1 n. durypatmeHe 6pojese pasmaTpao je joLu
Hukomax us lepace (oko 100.) y ceom ageny ,¥YBog y aputmeTunry” ( Introductio Arithmeticae), 3Ha4ajHom no
TOMeE WTO NpeAcTaB/ba MPBU CUCTEMATUYHM PAS Yy KOME Ce apuUTMETMKA M31axKe He3aBUCHO O reomeTpuje.

'eoMmeTpujcKe mporpecuje

Hajctapuju nosHatu npuvmepwn reoMeTpUjCKMX Mporpecuja OTKPUBEHM CY Ha [IMHEHUM BaBUIOHCKUM
Tabsvuama gatupaHum Ha 2000. roguHa n. H. e. MpBu HaheHW 3aZaTaKk y erunaTckoj MatemaTuLmM Koju ce
CBOAM Ha reOMeTPUjCKy Nporpecujy je 3agaTtak nog bpojem 79 ca AxMecoBOr Nanunpyca, U OH rnacu:

Ckana jeduHuuye pomahuHcTasa 7

MaYaka 49
jepaHnyT gaje 2801 muLeBa 343
YABOCTPYyYeHO aaje 5602 CHOMOBaA XMUTa 2401
YeTBOPOCTPYKO Aaje 11204 xekaTa® (mepuua xwnTa) 16807
YKYMHO 19607 YKYMNHO 19607

MNpema CmUTy, KOIOHa Ca NIeBe CTpaHe BEepPOBAaTHO je 3amMuL/beHa Kao NpaBu/Io 3a CymUpakbe reomeTpujcke
nporpecuje. M3rnega ga je Axmec npyMmeTMo A3, OHAA Kada je KOMYHUMK jeAHAK NPBOM YNaHy, BaXKu Aa je
Sp = (Sp—1 + 1) - q. 3aT0 je n3pauyHao aa je 36up npsa 4eTmpm YnaHa 2800, Tome je 40430 1, U NOMHOMKMO
pe3ynTat ca 7 Kako 6u nobuo 36up net ynaHosa. Moryhe ga ce y Tome ouuTaBa 3Hauyaj uspasa ,Ckana
jeanHunue”. CanyHo, Koa KooHe ca AecHe cTpaHe, Bp/o je moryhe aa je Axmec cabpao yeTpu unaHa, 3aTum
popao 1, pobuswm 2801 Koju ce Hanasu y NeBoj KOJMOHM, M Ha Kpajy ra, Ha TUMMYaAH €rMnaTckM HauuH,
NOMHOXMO ca 7, NpeacTaBMBLLM Ty ceaMMLLY Kao 36up 6pojesa 12 u 4.

AXMecoB 3afaTak MUY Ha YyBEHM 3a4aTak O cefam Madaka, aau je Ha nanupycy Apyraduje nocraB/beH.
MehyTum, npema bapToHy, Mmoxaa 61 3annc morao Aa ce NPoTymayun 0BaKo:

Y ceakoj 00 cedam Kyha uma no cedam mavaka. C8aKa Mayka ynosu cedam muwesd. Ceaku
00 mux Mmuwesa Moaao je 0a rnojede cedam CHOMOBA HUMd, d CBAKU 00 Mux cedam CHOrMosa,
moeao je 0a 0a npuHoc o0 cedam xekama Mepuya xuma. Konuko je xeuma Ha maj HaYuH
cavysaHo? (uau moxda: Kyhe, Ma4yke, Muwesu, CHOMOBU, Mepuye #uma, KOAUKO je ceux
mux cmeapu yKynHo?)

* Hekt (hekat) je 6una mepa 3a 3anpemuHy.



CnunuaH 3agaTtak moxe ce Hahu y duboHauunjesoj ,Kbusn o padyHary” (Liber abaci, 1202) u Tamo je peLueH

Ha C/IM4aH Ha4unH, a rnacu:

Ci sono sette vecchie in viaggio per Roma
Ognuna di esse ha sette muli

Ogni mulo porta sette sacchi

Ogni sacco contiene sette pagnotte

In ogni pagnotta ci sono sette coltelli

Ogni coltello é in sette foderi

Donne, muli, sacchi, pagnotte, coltelli, foderi:

in quanti viaggiano per Roma?

Cedam cmapuya nymosao je y Pum;
CsakKa je umana cedam mazapaya;

CeaKu mazapay HOCuUo je cedam aKkoaa;
Y ceakom yaky 6uso je no cedam xnebosa;
Y3 ceaku xneb buno je cedam Hoxesa;
CeaKU HO}C UMQAO je cedam Kopuuya.

MeHe, mazapyu, uakosu, xnebosu, Hoxcesu,
Kopuue, KosuKo Ux je mymosano 3a Pum?

duboHaunjesa popmynaumja, cee ca HaBoherem ball 6poja cegam, MoXKe ce NPeno3HaTh U y CTapoj Aeyjoj

necMuLM NOPEKIOM Ca EHI/IECKOr TOBOPHOr NOApPYYja, Koja rnacu:

As | was going to Saint Ives,

I met a man with seven wives.
Each wife had seven sacks;
Every sack had seven cats;
Every cat had seven kits;

Kits, cats, sacks, and wives,

How many were going to Saint Ives?

Kad cam nymosao y CeHm Ajes,

Cpeo cam yoseka ca cedam cynpyeaa.
Ceaka y#ceHa umasa je cedam yaxkosa;
Y ceakom yaky 6uno je cedam mayaka;
Ceaka mayka umana je cedam mavuha;
Mayuhu, mayke, UaKo8uU, HceHe,

KO/IUKO HouX je uwino y CeHm Aje3?

M oBa mecmuua HaBogyM Ha momucao ga Tpeba M3padyyHaTU 36Up reomeTpujcke Mporpecuje, ann ako ce

06paTh Naxkra Ha NPBU U NOC/eAHbM CTUX, MOXAA U HUje NoTpebaH BeAUKKU TpyA Aa ce Aa o4rosop. U Aok je

TPUK NUTakbe ovnrnegaH aHr10CakCOHCKM OONPUHOC, MONAa3HU I'IpO6fI€M 6u1o je MHTepecaHTaH pasNnunTUMm

HaLl,VIjaMa TOKOM BULIE BEKOBA.

A6 A8

E3E vocl SACCA AVEVA SETTE GATTE 2

lN QUANTI ANDAVANO, DITE,

_,.’ A Cnnoc.u ?

?

B € nes



3a pa3nuky of ErvnhaHa, 3a Koje ce To He moxe ca curypHowhy TBpAUTH, FpLM Cy 3HANM KaKo Aa cymupajy
reomeTpujcke nporpecuje, a Koa Eyknmaa ce moxe Hahu npaBuNo Koje y caBpeMeHOoj HoTaluMju rnacu:

Ap+1 — Q1 0=y

an+an_1+“'+a1 a1
M Koje ycTBapu Kaxe:

aq"—a aq—a

Sn a
Opakne ce Aobuja nosHaTta bopmyna:
_aq"—a
= =1

Y UHAMjM, vHTepec 3a reomeTpujcKe Mporpecuje yrnaBHOM Ce 3ayCTaB/ba0d Ha 3adauMma Koju Tpaxke

Sn

oapehusarbe wmxosor 36upa. Cream Nnpumep TMNUYHOT 3a4aTKa, KOju ce MmoyKe Hahu y pagoBuma bxackape
(oko 1150.):

Heko dade npocjaky nap wkosbKu, y3 obehare 0a he ceakoe cnedehee daHa ydsocmpyyumu
usHoc musnocmurbe. Konuko he nishcas’ ma ocoba nokaoHUMu 3a mecey, 0aHa?

Apanu cy npeysenu npasuno 3a oapehusarbe 36upa nporpecuje on [pka, M OHO ce Mojasbyje Y
NHTEepecaHTHOM 06MKy y Aennuma AnbupyHuja (oko 1000.).

Jluteparypa
1. David Eugene Smith, History Of Mathematics Il, Dover Publications Inc, New York, 1958.
2. Steven Schwartzman, The Words of Mathematics, An Etymological Dictionary of Mathematical Terms
Used in English, MAA, Washington, 1994.
3. David M. Burton, The History of Mathematics, AN INTRODUCTION, Seventh Edition, McGraw-Hill,
New York, 2011.

> Nishca je pey Koja o3HauyaBa 16x16x4x20 wWKo/bKK. Y BxackapuHo A06a, WKosbKe cy KopuwheHe Kao HoBYaHe
jeanHuue. Ogrosop Koju ce nojassbyje y npesoay nsHock 2.147.483.646 WKosbkK, ogHocHo 104.857 nishcas, 9
drammas, 9 panas, 2 cacinis n 6 WKo/bKKU. Buaetn Heath, Euclid, kwura ll, ctp. 291



I[IpumeHa nporpecwuja

d ApuTMeTMUKa cpeamHa NPBMX AEeceT YjaHOBa apUTMETUUKOr HM3a je 6. ApUTMETMYKa cpeauHa NpBuxX
[BajeceT Y4laHOBA apUTMETUYKOT HM3a je 16. Oapean NneTHaecTy YnaH Husa.

d [Na 6u ce Ha Knaeupy pobuna HoTa cpegrbe C, OH ce WTUMyje Tako Aa uua Bubpupa 262 nyta y
CEeKyHAM, WTO M3HOocKM 262 xepua. C 3a OKTasy BuLwe, wWTMmyje ce Ha 524 xepua. LWtnmosarbe 3a
npeoctanux 11 HoTa Koje ce Hanase wusmehy Te page, pagu ce y3 nomoh meTode jeAHaKMX

TemnepameHaTa Koju cy 3afatu HU3om a, = 262 - 2 /12, Oppenutv BpeAHOCTU Ha Koje ce WTumyjy Te
oCTane HoTe.

¢ CBaKu 4oBek MMa jegHy majky, ase 6ake, ueTmpu npabake, ocam npa-npabaka u Tako gasbe. AKO ped
»Npa“ cTaBumo mcnpes peun 6aka 36 nyTa, KOAMKO OHZA jeiaH YOBEK MMa TaKBUX Npegaka? Ja v je Taj
6poj Behu nnu marbu o TpeHyTHOT 6poja /byAu Ha HaLLOj NaHeTH?

d Ako 1. centembpa ctaBuTe y Kacuuly 1 AvHap, u 3aTUM HacTasuTe Aa wreaute ybauyjyhu csakor gaHa
Oynao BUWE HOBLA Hero npetxogHor, Konanko hete ybaumtn y Kacuuy 30. centembpa? YKynHa
ywteheBnHa MosKe ce M3padvyHaTn cabuparbem 30 yioXKeHUxX u3Hoca. MocmaTtpajtTe Kako ce U3HOoC yaora
nosehasa CBaKOAHEBHO U PAa3MMUCANTE KaKo Aa goheTe Ao meceyHe cyme. ObpasnoxKuTe CBOj 04r0BOP.

d Tpeanor 3a pagy rpynama. Y cBakoj rpynu nsabpaTu Hekora Ko he aa nsmmcnun dopmyny 3a onwTh YnaH
HW3a, aan je Hehe NOKa3aTK OCTaAMM YlaHOBMMA rpyne. YMecTo Tora, nucahe ynaHoBe HW3a Ha Nanupy,
jegaH no jegaH, noyweswwu og npeor. CBakM NyT Kaga ce OTKpUje HOBM YnaH HMU3a, uena rpyna mma
3apaTak Aa norogu cnegehun. Y TpeHYTKy Kaga ycnejy TayHo Aa npeasuae cineaehu yunaH HU3a, HOBM
3ajaTak UM je aa Hahy dopmyny 3a OMLWTK YNaH HM3a.

¢ Mwunuua je noyena aa umta Krbury 1. oktobpa, Kaga je npounTana 5 ctpaHa. AKo csaKor cneaeher gaHa
npoYMTa ABe CTpaHe BULIE HEero NPeTXo4HOr, KOAMKo he cTpaHuua NpoYnTaTM TOKOM OKTobpa?

d  YKOMMKO cucTem 3a BeHTUNaUmjy He byae yBedeH A0 AoroBopeHor AaTyma, dupma Koja M3Boam pagose
mopa aa nnatm 60.000 PCA ka3He 3a NpBKU AaH Kawera, 72.000 PCA 3a apyrm AaH Kawrera, 84.000
PCL 3a Tpehu gaH Kawrera UTA. AKO yBoherbe cuctema byae 3aBpweHo ca 10 gaHa 3aKalWmberba,
KOJIMKM je YKyNaH M3HOC Ka3He Koju Mopa Aa NAaTu aHra*koBaHa pupma?

d Bpaha Cawa v 3opaH MMajy no jeaHo Aete of 13 roamHa. CBakM of tbUX Keau Aa 3a 18. poheHaaH
NOKAOHM cBOM AeTeTy ayTo. Cawa 6upa aa kynyje ase cpehke Hege/bHO cnepehux 5 roguHa, y Hagu aa
he cBOM ZeTeTy 0CBOjUTM ayTo Kao Harpaay. JeaHa cpehka kowTa 250 PCA. 3opaH, Koju cmaTtpa ga urpe
Ha cpehy TelwKo mory aa goHecy 3apaay, bupa aa, Tokom cnegehux 5 roanHa, cBake Hegesbe oasoju 500
PCA v ywTeheHy cymy ynnaTu Ha LWITeAHM padvyH cBaka 3 mecel,a Kako Bu Ha Kpajy Kynvo nonoBaH ayTo.
BbaHKa he My Ha ynoXeHW HoBaL, NAAaTUTU 5% rogmiitbe KamaTe Koja ce MpUMnucyje Ha TPOMECeYHOM
HuBoy. Koju 6paT uma 60sby TakTUKY? O6pPa3NoKMUTU 04r0BOP.



['TMMHa3Hje

ApurmMeTnYKu HU3:

Samanu Koje 6u 00aBe3HO TPEOAIO OAPATUTH HA UACY:
1. Jar je apurmernuku uus, ay = 1, agzz = 2. Oapenuru ajes-

2. Jlar je apuTMeTHYKM HU3 3a KOju je a; = 14,5, d = 0,07. Ako je a, = 32,
oxpeauTu n u Sy,.

Pewerve: Popmysia 3a ONIITHA 4YJIaH HA3A IJIaCH

an =a1+ (n—1)d,

na mmMamo ga ja 32 = 14,54 (n — 1) - 0,07, ogrocuo 17,5 = %O(n —1). Bemmku 6poj

Y4eHHKa UMa IIpo0JieMa IPH PadyHY Ca JEIMMAaJIHUM OpOojeBHMA, Ia je OBY jeJHAYUHY
[IOTOAHO HANKUCATH ¥ O0IUKY

35 7
—=—"-(n—-1).
2 100
MHOXKemeM jelHauYnHe Ca, L;O, HaJ1a3uMo 13 je 250 = n — 1, omakie je n = 251.

®opumyrna 3a CyMy OPBHUX N 9JIAHOBa HU3a TJIACH

n
Sn =2 (a1 +(n—1)-d),
O/aKJie HAJIA3UMO Ja je
251 7
Sos1 = — - 294250 — ).
251 2 ( + 10 0)
CpebuBameM u3pasa yHyTap 3arpaje, 3aKpydyjeMo aa je
251-93
Sop1 = ——.
251 1

O

3. Har je apurmeruyku HU3 3a Koju je S3 = 30, S5 = 75 u S, = 105. Oxpe-
JUTH a1, d 7 n.

Pewere: N3 S3 =30 u S5 = 75, MOKeMO 3aKJBYIHTH 14 j€
a1 + a2 + a3z = 30,
a1 +az+a3+a4+as =75

Vckopuctumo na je az = a1 + d, a3 = a1 + 2d, uta. Umamo caga ja je

3(a1 +d) = 30,

5(a1 + 2d) = 75.
CkpahvBameM IpBe jeqHadmHe ca 3, UMaMo Ja je a1 + d = 10, a ckpahuBameM pyre
ca b, ga je a1 + 2d = 15. Opgariie jlako 3akJpy4dyjeMo ga je d = 5, a m0oTOM, 3aMEHOM y
6uJI0 KOjy O [IBE je/THa4YWHE, U Ja je a] = 5.

Kako 6ucmo oxpeauiu n, yo4uMo Ja je
105 = g'(10+5(n—1)).

Mozkemo u3BaguTH 5 HCOPEJ 3arpafe W NOMHOXKHTH jeJHAYHHY Ca % Hanazumo za je
n(n + 1) = 42, ogakse ce JaKo HAJIA3U J1a je n = 6. |


Sandra
Stamp


4. Har je apurmerndyku uu3 3a Koju je a; = 41, d = 2. Axo je S, = 4784,
OZIPETUTH N.

Pewerve: Mmamo ga je
g~(2~41+(n—1)~2):4784.

CpebuBameM Te jeJHAKOCTH JOJIA3UMO JO KBaJpaTHE jeTHAYHHE
n? +40n — 4784 = 0.

PacraBumo 6poj 4784 na unnnorne: 4784 = 2.2-2.13-23. Kako koedunujent y3 nuneapuu
4JIaH MOPaMoO Ja PacTaBUMO Ha JBa Opoja 4uja je pasznuka jegHaka 40, 3aKibpydyjeMo
Ia IBOjKE MOPAMO [a pacrofenuMo y asa Opoja, mro 6uTHO cMmamyje 6poj moryhwmx
KoMbuHanuja. Hamnazumo ma je

n? + 40n — 4784 = n? + 92n — 52n — 4784 = (n — 52)(n + 92).
Kako je n € IN, pememe n = —92 ornucyjemo, Ia IMaMo Ja je n = 52.
Hanomena: TlocToje u Apyravujn HAUUHY 13 C€ PEIly jeJHAUNHA,
n? + 40n — 4784 = 0.
Jenna ox onnuja je dpopMupame KAHOHCKOT OBJIMKA:
n? 4+ 40n — 4784 = n? 4 40n + 400 — 400 — 4784 = (n + 20)% — 5184 = 0,

ma Kako KopeH u3 5184 mw3Hocu 72, moMohy pazinke KBaJpaTa HAJa3UMO JBa Pellerma.
,,Pu3uKaIu” Cy CKIOHH [a peIle jefHAYIuHy Ha ciaegehm mHaumm:

—40 £ /1600 +4 - 4784  —40 £ 2+/400 + 4784
= + = + = —20+ v5184.

ni2 5 2 = —

5. Jar je apuTMeTHYKN HU3 y KOME BayKu
2 2 _ —
ai + a3 =68 u as - ag = 5b.
O penury HHAEKC YilaHa HU3a Koju je jemnak 131.

Pewere: Imamo ga je
a? + a? + 4ad + 4d? = 68,

(a1 + d)(a1 + 3d) = 55,

OJIHOCHO /13 je
a% + 2ad + 2d? = 34,

a? + 4ad + 3d? = 55.

IToTpe6HO je MOMHOXKHUTH IPBY jeJHAYHHY ca 55, a Apyry ca —34, u cabepuMo HX.
Nmamo na je
21a? — 26a1d + 842 = 0,

IITO MOXKEMO HAIIMCATH Kao 21a% — l4a1d — 12a1d + 8d2 = 0, ogHOCHO Kao Tai(3a1 —
2d) — 4d(3a1 — 2d) = 0. mamo, maxse, ga je

(3a1 — 2d)(7a1 — 4d) =0,
Te Mopa butu a1 = %d Wi a] = %d.
Bamenom a1 = 2d y a? + 2ad + 2d? = 34, nanazumo ga je
4 4
—d? + —d* 4+ 2d* = 34.
9 3
Cpebusamenm, umamo g2 je %dQ = 34, ojaxJe HamasuMo a2 je d2 = 9, ommocHo d = =£3.

Axo je d = —3, onna je a = —2, te je ogroapajyhu uu3z —2, —5,—8, —11,.... Taj uu3
HEe MOKe mMmaTHu wian 131.

Axo je d = 3, oma je a = 2, te je ogromapajyhm muz 2,5,8,11,.... HNmamo ga je



131=2+4+(n—1) -3, na je n = 44.

3aMeHOM a1 = %d y a? + 2ad + 2d? = 34, manazumo 1a je
16 8
—d? + —d* +2d® = 34.
49 + 7 +

75
+52.

AKojed:7?\/5,0H,z(ajea:%,aaxojed:—%/g OH;(ajea:—%. V oba

caydaja, oarosapajyhu HuzoBu Hehe umarty 4ial 131, jep je

131:i¥+(n—1)- <i7\5/5>

CpebupameM, nMaMo Ja je d =

OJIHOCHO

131 = i% (44 7(n = 1)),

a mopa 6utu n € IN.

Jlakae, pememe je n = 44. O
6. /laT je apuTMETUYKHN HU3 y KOME BaXKH

a1+ as+as+ags =1 u a?—ka%—kag—kai:o,l.
Ogpenuru Taj HU3.

Pewerve: V3 npBe jequaumne umamo 1a je 4a1 + 6d = 1.
W3 gpyre jeqHaduHe HaJIa3uMO J1a je

. . . . 1

a$ + (a1 +d)® + (a1 + 2d)% + (a1 + 3d)® = o

I'pynumumo npBu u mOCHe U YHHUIIAIL CA JI€BE CTPAaHEe, Ka0 M [ABAa YHYTpPallikha, U
pacTaBUMO ux Kao 36up Ky6osa. Mmamo na je

(2a1 +3d) - (a2 — a1(a1 + 3d) + (a1 + 3d)%) +
1

+(2a1 4 3d) - ((a1 + d)? — (a1 + d)(a1 + 2d) + (a1 +2d)?) = 0

Kako u3 npse jenHaunHe MOXKEMO YOUUTH Ja je 2a1 + 3d = 5, 3aKbydyjeMo Ia je

1

PR

1

a? —a1(ay +3d) + (a1 + 3d)? + (a1 + d)? — (a1 + d)(a1 + 2d) + (a1 + 2d)? = =
CpebupameM n3pasa ca JieBe CTpaHe, HAJA3UMO 113 je

1
2 . 2
3a1d + 6d* = —,
ai + 3a1d + 10
TO jecT, Ja je
3\2 9 1
Zd) —Zd?+6d%=—.
(al *y ) T 10

Kako je 4a; + 6d = 1, umamo ga je a1 + %d = %, na je

1 . Bp_1
16 4 10
Onasze JaKo 3aK/byIyjeMo a2 je d? = ﬁ, OZHOCHO 11 je d = :I:l—lo. 3a gaTe BPEAHOCTH

d moxxemo Hahm oxrosapajyhe BpegHOCTH a1, Ia yO4aBaMO JBa HU3A:

2 3 11 1 1 3 2

) Y 1A u PP T SR
5 10 5 10 10 5°10° 5



7. Bpojesu log,y(3” — 1), log,(9 + 9% — 7 - 3%) u log,(3 — 3%) cy ysacromuu
WIAHOBM apuTMeTHdIKor Hu3a. Oapemutn .

Pewerve: Youumo ma je
logs (3% — 1) +logy(3 —3%) =2 - log, (9 4+ 9% — 7-3%),
OIHOCHO
logo (3% —1)(3 — 3%) =logy(9 — 7- 3% +97).
TIpmrom, mopa 6ute 3 —1>0m 3 —3% >0, Te je z € (0,1).
Veenumo cmeny 3% = t. mamo na je
(t—1)(3—t)=9—Tt+1t%

t € (1,3). CpebuBamenm Tor u3pasa A0JA3UMO 10 KBAJPATHE jeJHAUNHE

2t2 — 11t + 12 = 0,
a Ta jeJHAYMHA Ce MOXKEe HAIMCATH Ha cienehu HauwH:

(2t —3)(t—4) =0.
Pememe t = 4 He 330B0osbaBa Hame yciaose aa je t € (1,3), Te Kao jeAMHO peleme

y3uMaMo t = % Onatie umaMmo ga je 3% = %, TO jecT ga je x = 1 — logg 2. O

8. YuyTpaimu yrjioBu MHOIOYrJia 00pa3yjy apuTMETHYKH HA3 4uja je pas-
smka 10°, a majmarmu wiad 100°. Oxapenutu O6poj CTpaHUIIA TOT MHOTOYTJIA.

Pewerve: Nmamo ma je a; = 100°, d = 10°, u ma je Sy, = (n — 2) - 180°, na MoxkeMO
3aKJ/bYUUTH 12 je
g -(200° + (n — 1) - 10°) = (n — 2) - 180°.

Cpebupamem TOr u3pasa JOJA3UMO 10 KBapaTHE jeqHAYUHE
n?—1Tn+72=0,

4nje je peutetse n = 8. Pememe n = 9 ornucyjemo, jep 6u Taga 6mno ag = 180°. O

9. OapennuTH yrjaoBe MpaBOyTJIOr TPOYIJIa aKO je MO3HATO Jia CHHYCH yIJIOBa
00pazyjy apuTMETUIKNA HU3.

Pewere: Yraosu Tpoyraa cy «, 8 u 90°, ognocHo «, 90° — a m 90°. HbuxoBu cunycH
sin «, sin(90° — @) u sin 90° YMHE APUTMETHYKE HU3, , & T4 TPH €JIEMEHTA HI3a MOZKEMO
3ammMcaTH | Kao sina, cosa u 1.

Onatne HaMa3uMoO Ja je 2cosa = 1 4+ sin o, ma uMaMo ja je
« L« « e e a2
2 (cos — —sin 7> (cos — —+ sin 7> = (sm — -+ cos 7) s
2 2 2 2 2 2
OJHOCHO

« e e «@
2cos — — 2sin — = sin — + cos —.
2 2 2 2

Jaspe umaMo ga je
.« «a
3sin — = cos —,
2 2

TO ject, Aa je

¢ _ 1
85 =3
Kako je
2tg 5 i3
tga = — > a = T =
1—tg” 3 1—§ 4
HMaMoO 713 je o = arctg% ~ 53°8'. O



10. Jeman yrao tpoyria je 120°, a crpanuiie Tpoyriia odpa3yjy apuTMeTuuKn

11.

Hu3 ca pazaukoM 4. OIpenuTH CTpaHUIE TPOYIJIa U FHeroBy MOBPIIUHY.

Pewerve: Ha 0CHOBY KOCHHYCHE TeOpeMe, MMaMO 113 je

(a+4)? = (a—4)%2 +a? — 2(a — 4)acos 120°,

a Kako je cos 120° = —%, uMaMoO 13 je

(a+4)? —(a—4)? =d% + (a — 4)a.
Hamum cpefuBameM TOT mM3pasa, HaJIa3uMo ga je a = 10, Te cy cTrpauune Tpoyraa 6,

10 u 14. Crora je moppimmHa Tpoyraa jegHaxa 15v/3.

Crpanuiie Tpoyria u MOJyIPEYHUK KPYyTa YIHCAHOT y Taj TPOyrao 4mHe
YETUPH y3aCTOIHA, YJIAHA APUTMETHYIKOT HU3a. AKO je MOJyMpeuHnK yIu-
CaHOr Kpyra jegHak 4, oapeauTu MOBPIIUHY TPOYIJIA.

Pewerve: Yerupu unana vHu3a, r, a, b u ¢, moxemo 3amucaru u kao 4, 4 +d, 4+ 2d u
4+ 3d. mamo na je s = 6 + 3d. Ilo3uaro je ma je moBpIIHHA TPOYTJIA

P=+/s(s—a)(s—b)(s—c),

Kao u ga je P =rs. Moxemo ¢dbopMuparu jegHaduy

V(6+3d)-(2+2d)-(2+d)-2=(6+3d)-4.

Cpebupamem Tor miapaza Hanaszumo na je d = 11. JacwHo je ma je a = 15, b = 26 u
¢ = 37. Crora je nospmuHa Tpoyria P = 39 -4 = 156. O



l'eomeTpujcKn HMN3:

1. OgpemauTy mpBU YjIaH T€OMETPHjCKOT HU3a U OpPOj HErOBUX UJIAHOBA, aKO
je mo3Haro ma je mocienshu wiaH jemHak 112 30up 217, a kosmdHuUK 2.

Pewerve: Popmysna 3a 36Up IPBUX 7N IIAHOBA F€OMETPHjCKOr HE3A je

1_ T
Sn =a1 - 4 3
1-¢q
Te UMaMoO JIa je
1-2"
217 =aq - .
1-2

DopMysa 3a N-TH 4JaH FeOMETPHjCKOT HHU3a je

—1
an =a1-q"" ",

na HaJa3uMo 1a je
112 =aq -2 L.
Kako je
27 =a;- (2" —1) u a2 =224,
JIAKO 3aKJby4dyjemo aa je 217 = 224 —aq, e ga je a; = 7. 3amenom y popmyay 2" = 32,
HaJIa3uMO U Jia je n = 5. O

2. OxpeanTu T€OMETPUjCKU HU3 U3 CHCTEMA,

a1 + a5 = 12857
asay = 6400.

Pewerve: Imamo na je
ar(1+q¢*) = 1285,
a?q* = 6400.

Tlocmarpajmo apyry jeamauwmmy. IlocToje mse moryhmoctu; ma je aig? = 80, waum ma
je a1g® = —80. JIpyry moryhuoct ormucyjemo! OBjacHEMO 3amITo; Kako je ¢° HeHe-
raTUBaH, WITABHUIIE MO3UTUBAH OpOj, HEOMXOoaHO Ou Ouno ma 6poj a1 Gyde HeraTUBaH.
Ho taga 6u u 6poj as Hy>KHO 6HO HeraTuBa, Te IPBa jeJHAYNHA CHCTeMa He O HUKAKO
MorJia ga 6yze 3a10BOJbEHA.

Cucrem cajga nocraje
a1 (1 + q*) = 1285,

(11q2 = 80.
Ilomenumo npBy u Apyry jennaunHy. Mmamo ga je
1+q¢* 257
¢ = 16’

ofaKJie MOXXKeMO (OpMUPATH OUKBAJAPATHY jEIHAYNHY
16¢* — 257¢% 4+ 16 = 0.
Huje Temko younTu ga je
16¢* — 256¢% — ¢® +16 = 0,
ma rpymnucameM oarosapajyhux umnmiIana, HaJIa3uMo 13 je
(16¢* —1)(¢* — 16) =0,
OaKJie HAJIA3UMO YeTHDPH Dellermna JaTe jeaHadnHe. 1o cy ¢ = i% uq= *+4.
Crora 1 uMaMo 4eTupu Moryha Hu3a, U TO cy cienehu HU30BM:
1280, 320, 80, 20, 5, ... 1280, -320, 80, -20, 5, ...
5, 20, 80, 320, 1280, ... 5, -20, 80, -320, 1280, ...



3. 36up peannux O6pojeBa, KOju YUHE [IPBA TPH YIAHA HEKOI' T€OMETPUjCKOr
Hu3a je 7, a 30up muxoBux KBagapara je 21. Oapenutu Te OGpojese.

Pewerve: mamo ga je
a1+ aiq+aig®? =7,
a% + a%q2 + a%q4 =21,
OIHOCHO 73 je
ar(l+q+4¢*) =7,
a?(1+¢%+q*) =21
Ilomenumo npyry u npBy jenHaumuy. Mmamo ga je

a1(l+4¢®+q% _ 21

3.
1+q+q> 7

IlocmaTpajmo m3pas 1 + ¢2 + ¢*. JlogapameM u OZy3HMAEM WIAHA ¢2, HAJAZHMO I3
je Taj uspas jemnak mspasy (¢2 + 1)2 — ¢2, 1o ject npoussony (¢ — g+ 1)(¢%? +q+1).
3aMEHOM y HAIT KOJUYIHUK, HAJIA3UMO 3 j€

a1(l—q+¢*) =3
PopMupPajMo cajla CUCTEM

a1(¢® —q+1) =3,

a1(¢®+q+1)=1.

IloroBo nmoxesuMo jennauwnse cucreMa. Mmamo na je

?—q+1 3

@?+q+l 7

)

LITO Ce cpehuBameM CBOAYM HA KBAAPATHY jeJHAYUHY

2¢% — 5¢+2 =0,

qnja Cy pemema q =2 1 ¢ = %
Axo je ¢ = 2, ouga je a1 = 1, ma ¢y Tpaxenu 6pojesu 1, 2 u 4. Ako je g = %, oHZA je
a1 = 4, na ¢y TpaxkeHu OpojeBu MOHOBO uctu: 4, 2 u 1. O

4. Cpemmbu 9jIaH reOMETPHUjCKOT HI3a jeaHaK je 12. 30up mpBOr U MOC/IeImher
qiana je 51, a 36up cBux wianosa Husa 93. Oxapenuru 6poj wiaHOBA OBOD
HHU3A.

Pewerve: Axko moctoju cpefjHu 4jaH HU3a, Ta] HU3 MOPA UMATH HemapaH Opoj 4IaHOBA,
u obsiuka je

a1, a1q, ..., a1q" "', a1q”, a1g"tt, a1q™t?, .. a1,
n n
IIpema ycnoBUMa 3aJaTKa, UMaMO 13 je
@t 1
a1-(1+q2"):51, a1 -q" =12 u 93:a1~ﬁ

W3 gpyre jeqmaunne MOXXeMO H3Pa3UTH ¢, Kao ¢ = i—?

144
ap- |1+ — ) =51,
ay

. 3aMeHOM y IPBY jeIHATHHY,
HMaMo [1a je

TO jecT,
144
a; + — = 51.
al

JlaTa jeqHa4ymHa Ce CBOJAM Ha KBaJPaTHY jeJHAYHHY

a? —5la; + 144 = 0,

qnja cy pemema a; = 3 u a1 = 48.



Axo je a1 = 3, oujga je ¢ = 4, ma 3amenoM y Tpehy jenrnaumny, umamo 1a je
16g — 1
g—1

93=3-

Te ja je

31(q—1) = 16 — 1.
Ouursnenno je 15¢ = 30, To ject, ¢ = 2. Kako je 2™ = 4, umamo ja je n = 2, na je 6poj
4JIaHOBA HU3a jegHak 2-2+4 1 = 5.

Pazmarpamem ciaydaja a; = 48, gouim 6UCMO 0 UCTOT 3AKJBYYKA. O
. Oppenutu reomerpujcku HI3 ako je by — bg = 60 u by + bg = 80.

Pewerve: JlejbemeM IBe AaTe jeHAYUHE, HAJAZUMO 13 je
bg®>(g—1) _ 3

bd(1+q) 4

)

O/IaKJIe HAJIA3UMO 12 je
4qg — 4 = 3¢% + 34°.
Tlomuuom 3¢° + 3¢% — 4q + 4 = 0 Mmoxke ce PAKTOPHUCATH KA
(4+2)(3¢> =3¢ +2) =0,

olaKJe HAaJIa3uMo 1a je ¢ = —2. Ogarie caenu na je b = —5, a TpaXKeHU reOMeTPHjCKH
uu3 je —5, 10, —20, 40, —80, 160...

. OcHOBHE WBWIIE ¥ BUCHHA YCIIPABHE TUPAMUJIE, YHja je OCHOBA TPABOYTa0-

HUK, Cy TPHU y3aCTOIHA, 9IaHA PEOMETPUJCKOT HU3a. 3alpeMUHA THPAMUJIE

je 576 cm®, a mospimua mujaromannor mpeceka je 120cm?. Oxppemuru

TIOBPUIVUHY TTUPAMUIE.

Pewere: Ilpema ycioBnMa 3a4aTKa, OCHOBHE WBHIE NHPAMHIE CY 4 U A, & BHCHHA
nupamuze je ag?. ame, mMaMo 12 je

dH
Ppp = =~ =120,

Kao u jJa je
1
V= §BH = 576.

TlocmarpajMo psy jeanasnny. Kako je d2 = a? + (aq)?, umamo na je

/a2 2,2 . qa2

vaTtatqmaqt 120,
2

TO jecr, Ja je

a?¢®\/1 + ¢2 = 240.
W3 gpyre jenqHadnHe mMaMo Ja je

1 2

3 -a-aq-aq” = 576,
OIHOCHO Ja je

(aq)® = 1728,

OlaKJie HAJIa3uMO Ja je ag = 12. 3aMeHuMO TO y UpBYy jequHauuny. Cienu na je

144 - /1 + ¢2 = 240,
OfaKJe ce JIAKO MPOHAJA3M 114 je ¢ = %. JacHo, cneqn na je a = 9.
IIpeocraje na m3pauynamo Bucuee 609HEX cTpaHa. Kako je

2 a\ 2
h%:HQ-s-(a—q) u h2:H2+(—> ,

2 2
HaJIa3uMo A3 je h1 = 2v/73 u hy = % 1105.
Jlako ce Hama3u ga je

h bh
P:ab+2-a—21+2-72:6(18+\/73+2\/1105>.



7. Y nocyny koja canpzxku 101 gucror ankoxosa, ynuje ce 11 Boge, a 3aTtum
ce u3 nocyze usinje 11 memrasune. McTm mocTynak ce IMOHOBH jOII te-
rupu 1yra (ykyuHo ner myra). OIpeauru KOJIMYMHY AJIKOXO0JA KOja je
MpeocTasa y mOCy/Iu.

Pewerve: Ilocae npBor KOpaka, y MOCYLH Ce HAJJIA3ZH

1 102
101 — — -101= —1
11 11
ankoxouia. Ilocyie apyror KOpaka, y HmOCYAu IPeocTaje
102 1 102 - 103
11 11 11 112
6

10
asiKoxosa. JacHO, mMocJsie meTor Kopaka, y IOCYIH OCTaje 15 1 ankoxosa. |

8. Oapenuru T-TH 9JIaH T€OMETPHjCKOr HU3a 4Ymja Cy mpBa Tpu wiana 11 —
xlogm, xlogr —5mu35— xlogz.

Pewerve: Tloznaro je na je a% = aj - a3, T€ CAeAU 1A je

<x1°g$ - 5)2 = (11 - xlogﬂ”> : (35 - xlogz) .

VBequmo cveny z°8% = ¢. JegHaunHa Ce CBOAM Ha OGJIUK
36t = 360,
ma uMaMo ga je z1°8% = 10. Jlorapurmyjmo obe crpane Te jemmaxocTu. Mmamo ga je
log (z)1°8 % = log 10,

TO jecT, Ja je
log?z = 1.

Kako x He moxke Outn —%, jenuuo pewewse je x = 10. IlpBa Tpu wiana Hu3a cy 1, b

u 25, a x-Tw wian Hu3a je ajp = 5°. O

9. Crpanwute Tpoyria o0pa3yjy reOMeTpUjCKu HU3.

a) Jokazaru Jla KOJIMYHUK ¢ TOT HU3A 33/0BOJbABA YCJIOB

V5 -1 VE+1,

<qg<
2 9 2

6) OmpenuTu KOJMYHUK ¢ TaKO JI@ TPOYTao Oy/e IpPaBOyT/IH.

Pewerve: a) Ha ocroBy [Iuraropmue Teopeme, Cregu aa je
@ +a2¢® = %4,
OJIaKJIE CE€ MOXKE 3aKJbYUUTH Ja je
q4 — q2 —1=0.

CpobhemeM Te jeJHaAYMHE Ha KAHOHCKHU OOJIMK, YOYaBaMoO Ja je

OJlaKJIe CJIeaH 1a je




10.

6) Y3amumo 1a je ¢ > 1, na Mmopa 6uTi
aq2 > aq > a.

Kopucrumo ycnos
la —bl <c<a+b.
Kako je ¢ < a + b, nmamo 1a je

ozq2 <aq<a,
TE je

@ —qg—1<0
OnaTie HAMa3UMO 1A je q¢ € (1, 1+2\/§).
Nwmamo na je b < a + ¢, Te ga je

ag < a+ ag?,

ozakse HAIA3UMO 1a je ¢2 —q+ 1> 0, 1j. 1a je ¢ € R.
N3 a < b+ ¢, mmamo ga je
a<aq+ aq2,
Te f1a je
P +q—1>0,
ojakJe, uMajyhu ycsioB y Buay, Hajgasumo J1a je q € (1, +00).
V3mumo 1a je ¢ < 1. Imamo 1a je ¢ < a+b, e je ¢ € (0,1). Axo je a < b+ ¢, Hanazumo
maje g e (ZL45,1).

Kapa je ¢ = 1 Tpoyrao je jeqHaKOCTpaHHYHH, TAKO J1a je KOHAYHO DeIlerne

. <\/5—1 \/5+1>.

2 2
O

Ako yruoBu «,  u 7y rpoyrina ABC 4qune reOMeTpPUjCKH HU3 €A KOJUY-
HUKOM 2, JIOKa3aTH 13, BayKu

Pewere: Kako je ¢ = 2, yrmoBu «, § u v cy jennaku o, 2o u 4. 30up yriosa y
TpOyray je a + 2a + 4o = 180°, Te HasmazuMo ga je

b
a=—.
7
Ha ocHoBy cunycHe Teopeme, KOja IJIach
a b c

- — = —— =2R,
sina  sinf  sinvy

MOXKEMO 3aKJBY4IUTH 113 je
b=2Rsinf u ¢ = 2Rsin",
a ojaTie u Ja je
1 1 1 1
= u -
b  2Rsinp ¢ 2Rsinvy
Nmamo na je
1 1 1 1 sinfB+siny

+-= + = .
b ¢ 2Rsinf8 2Rsiny 2R sinf-sinvy
TloTpe6HO je uMmaTu y Buay uspas 3a 36up CHHYCA

sina+sinﬁ:2sina+ﬁcosa;5.
Cajma umamo
1+17 1 2sin 3a cos «
b ¢ 2R 2sinacosa-sinda’

10



mna je
1 1 1 sin377r
7+7:7'77
b ¢ 2R sin%sin‘%7r
¥ KOHAYHO,
L1 11
b ¢ 2R sin%_a

11



MeriroBuTu 3aaaiun:

1. 36up npBa Tpu WiaHa reoMerpujckor Hu3a je 91. AKo TUM UIaHOBUMA
nomamo 25, 27 u 1, penom, dopmupa ce apurmerndku Hui. Oupemuru
CeJIMU 9JIaH JaTOT TeOMEeTPHjCKOT HU3A.

Pewerbe: AKO IPBU YIaH T€OMETDPUJCKOT HU33 O3HAYUMO Ca 4, UMAMO 73 je
a+aq+aq2 =91.
Ilocmarpajmo caza apurmerunuku Hu3. Mmamo ga je
2(aq +27) = a+25+aq2+ 1.
CpebupameM Tora n3pasa HaJa3uMO Ja je
a(g®> —1)? =28,
Nmamo na je
a(l+q+4?) _ 9
a(q—1)2 28’
TO jecT, Ja je
@ +q+1 13
(¢—1)? 4’
OlaKJjIe HAJA3UMO 13 je
3¢%2 —10g+3 =0.

Pemema Te xBagpaTHe jemHa4YHWHE Cy ¢ = 3 H q = %7 a ofrosapajyhu npBu 4IaHOBH
reOMeTPHjCKOr HHU33a ¢y a = 7 u a = 63. Jdakime, umamo aBa moryha ceama wiaHa, u TO
cy
a7 =736 " a7 = —.
81
|

2. Hara cy uerupu O6poja. IIpBa Tpu ompehyjy reomerpujcku Hu3 , a 3aaHa
TPpU APUTMETHIKY HU3 . 30UpP KPajibux OpojeBa je 32, a 30up yHyTpaIlbha
nea je 24. Oapenutu Te Opojese.

Pewerve: Onaunmo e 6pojese ca a, b, ¢ u d. IIpsa Tpu 6poja oxpelyjy reomerpujcku
HU3, 12 BAXKU
b = ac,

a IOC/Ienmha TPHU APUTMETHYKH HU3, 1a HMAMO O3 je
2c=b+d.

ITopen Tora je mosmato ga je a +d =32 u b+ c = 24.

Nmamo ma je d =32 —a u ¢ = 24 — b. 3aMeHOM y OpYTY jefHAYHHY, AMaMO JIa je
2c=b+ 32 —a,
ma MOKEMO 3aKJ/bY4IUTH 12 je
2:(24—-b)=b+32—a,
O/laKJIe MOXKEeMO M3PAa3uTH U a NpeKo b, kao a = 3b — 16.
3aMeHOM y IpBY jegHaduHy, (bOpMUPA €€ KBAAPATHA JeJHAYMHA

b2 — 2264+ 96 = 0,

4qnja cy pemema b= 16 u b = 6.
Oarosapajyhe derBopke 6pojeBa (a,b,c,d) cy (32,16,8,0) u (2,6,18,30). O
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3. BpojeBu a1, az u a3z cy Tpu y3acTOnHA 4iaHA I€OMETPHUjCKOr HHU3a Ca
KOJTUIHAKOM ¢ = 2, & G3, a3 U G4 Cy TPU Y3aCTOIHA YJIaHA aPUTMETHIKOT
Huza ca pazjukom d = 6. Oapenuru 30up a; + as + az + a4.

Pewerve: O3HAYMMO IPBU YIaH €OMETPHJCKOT HU3a Ca @. [eoOMeTpHjcKu HU3 Caja
nocraje a, 2a u 4a, a apuTMeTUYKH HU3 je 2a, 2a + 6 u 2a + 12.

Nmamo na je
4a = 2a + 6,

oakje HaJa3uMo 1a je a = 3. Tpakenu 36up je 3 46 + 12 + 18 = 39. |

4. IlpBu, MeTH M jeJaHAECTH YJIAH APUTMETHYKOT HU3a 00pa3yjy TeoMeTpuj-
CK¥ HU3. AKO je IPBH 9IaH OBOT APUTMETUIKOT HU3A jenHaK 24, onpeauTn
JIECeTH “JIaH TOT HU3A.

Pewerve: O3HaAYMMO NPBU 4JIaH apUTMETHUYKOT HU3a ca a. VImamo na je a = 24, u ga
a, a+ 4d u a + 10d 1une reoMeTpPHUjCKH HHU3.

Ha ocHOBY CBOjCTBa reOMeTPHjCKOr HU3a, IMaMO Ja je
(a+ 4d)? = a(a + 10d),
a 3aMeHOM a = 24 v cpehuBameM KBaJpaTHE jeIHAYWHE, HAJA3ZUMO Ja je
d?> —3d=0,

onHOCHO Aa je d = 0 wiu d = 3. Kako d = 0 ouyursieio He 33/10B0/baBa yCJIOBE 3aaTKA,
npuxaBaTaMo CaMo pememe d = 3, U 3a TO pelieje, HAJA3UMO A3 je aip = H1l. O

5. AKo ce IpBUM YJAHOBHMA APUTMETHIKOr HU3a jojaa 5, 6, 9 u 15, popmupa
ce reomerpujcku HE3. OIpenuTn Taj TEOMETPUJCKU HU3.

Pewerve: O3HAYMMO NPBU WIAH APUTMETUYKOr HU3A €A a. APUTMETHYKH HU3 MOCTaje
a,a+d, a+2d u a+ 3d, a reomerpujcku Hu3 je a+5, a+d+6, a+2d+9 u a+ 3d+ 15.

IlocmaTpajMo cucteM jeJHAYMHA
(a+d+6)2=(a+5)(a+2d+9),
(a+2d+9)2 = (a+d+6)(a+3d+15).

CpebupameM jefHAUMHA 1ATOT CUCTEMA, HAJA3MMO /13 CE OH CBOJAU HA

d2+2d—2a—-9=0,

d?+3d—3a—9=0.
Onay3uMameM JaTHX jeJJHAYMHA HAJIA3UMO Ja je

a—d=0,

TO ject, na je a = d, Te ga je d? = 9.
Crora umamo gse moryhmocru: (a,d) = (—3,—3) u (a,d) = (3,3). Onmarne ce Beoma
JIAKO YO4aBajy TPAyKE€HNW APUTMETHIKH M FE€OMETPUjCKH HU30BH. O

6. OmpenuTu 4YJIaHOBE APUTMETUYKOT W TEOMETPHjCKOr HHU3a aKO je 30mp
npsux wianosa 23, apyrux 21, rpehux 22 u gersprux 29.

Pewerve: O3HAIUMO IPBY YIAH APUTMETHIKOr HU3A CA 4, & IPBU WIAH [€OMETPHjCKOT
Hu3a ca b. Vlmamo deTupu jegHaduHe:

a+b=23,
a+d+bg =21,
a4+ 2d + bg? =22,
a4+ 3d + bg? = 29.

Ilomuozxxkumo upsy jemmauumy Opojem —1, m momajmo je ocrasum jesmaumuama. llo-
TOM MOZKE€MO IIOMHOXKHUTH JAPYTY jeJIHAYUHY Ca —2, OJHOCHO —3, M Aojaru je Tpehoj,
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OTHOCHO 4eTBPTOj jeqHaymHu. Ha Taj HaYMH cMO gounuiu 1o Tora Aa y Tpehoj u 4eTsp-
10j jepuauunu dburypumy camo b u q.

Hamum cpebuBameM Hama3zuMo 7a je ¢ = 2 m b = 3, Te ce JaKO 3aK/bydyje U Ja je
a=20ud=—5.

Tpazkenn unanosu cy 20, 15, 10 u 5, ogHocuo 3, 6, 12 u 24. O

. Uernpu 6poja umne apurmerwdkyu Hu3. lIpBa 1Ba M 9erBpTH YHMHE Te-
oMmerpujckn Hu3. Ogpenntn Te GpojeBe aKO je MO3HATO Ja je Pa3IuKa
APUTMETUYKOT HU3A jJ€THAKA KOJUIHUKY TE€OMETDPH]CKOT HU3A.

Pewerve: Y nutamy cy 6pojesu 2, 4, 6 u 8. O

. Uernpu Opoja dnHE TEOMETPHjCKH HH3. IbWXOBM JOTAPUTMHU, Y3€TH 34
OCHOBY 3, YMHE aPUTMETHYKHU HU3 4nja je pasnuka 1, a 30up 18. Oxpenu-
TH Ta deTupu Opoja.

Pewewe: a=27,q=3. O
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Beckonauynn I‘eOMeTpI/IjCKI/I pea:
1. Oppenuru 36up GECKOHAYHOT T€OMETPHJCKOr PeJia

V241 1 +1
V2—-1 2-2 2

2. OgpeanTu rpaHWYHY BPEIHOCT M3pa3a:

a) \/3V5V3V5...; 6) \V/2V2V2....

3. IlperBopuTHu nepuoawdvHe PA3JIOMKe y OOUUIHE:

a) 0,555...; 6)2,717171...; B) 0,3(8);
r) 1,41(26); ) 0,17(21); §) 0,(142857).

4. Jlat je 6eckoHaYaH HU3 KBAIPATA TAKO JA je CTPAHUIA CBAKOT IIPETXOIHOT
KBaJpara jennaka aujaronanu uayher. Crpanuna najseher kBagpara jes-
HaKa je a.

a) Oapenuru 36up 06MMa ¥ TMOBPIINHA CBUX KBAJPATA;
6) OjpeauTn Koju KBaapar 1o peay mMa nosprumay 1cm? axo je

a=1,6dm.

5. Y KOIKYy WBHUIE G YIHCAHA j€ JIONTA, Y JIONTY KOIKA, A y Mamby KOIKY
HOBA, JIONTa, W Tako gasbe. OapennuTn 36Mp 3apeMruHa CBUX KOIIKMA W CBUX
JIOTITH.

6. Y jemHakKOKpaKOM TPOYTJIy OCHOBHIIE 2a M YIJIa IPU BPXY 2¢¢ YIUCAHU CY
KPYTOBH, KOjH Cy IIOCTABJbEHU je/IaH N3HAJL IPYTOr, TaKO Ja IIPBH JI0IUPY]e
OCHOBHILY TPOYTJI& U KPaKe, & CBAKHU ciefenu JOnupyje mpeTxXonHu KPyT u
kpake tpoyria. OapeauTu 30up 06MMa U MOBPIIUHA CBUX KPYTOBA.

7. Har je 6eckonavan pej
logéxﬁ—log%x—klogéx—k....

Oppenuty wHTEPBAJI y KOME C€ MOPA HAJA3WTHU & Ja Ou pes Ouo KOHBED-
TPeHTAaH, & 3aTUM OJPEIUTH T TAKO 1a 30up peaa Oyme %

8. Pemwuru mejennauumy

)

N~

1
a) ;+x+x2+-~-+x"+-~-<
2 3 4 5 13
6) 20 +1+a* -z’ +2* —x +'”<E'
Pewere: a) 3a |z| < 1 umamo ga je

a4+ b=

Jakie, umaMo Ja je




ITO IocJe cpehuBama IocTaje

Bz —1)(3z — 2)

> 0.
2z(x — 1)

Jlako ce youasa ga je x € (—1,0) U (%, %) O

. Y maté KBaJIpaT YIHUCAH je jeTHAKOCTPAHUYIAH TPOYTA0 TaKo Ja MY jeTHO
TeMe JIEXKM y TeEMEHY KBaJIpaTa, a OCTaja [ABa Ha CTPAHUIAMA KBaJIpaTa.
Y Taj Tpoyrao ynmucaH je KB3JIpaT TAaKO Ja MY je/IHa CTPAHUIA JIEKW Ha
crpanuii Tpoyraa, ura. OQupeauTu 30Up MOBPIIMHA CBUX KBaJApATA.

Pewere: Imamo na je
b2 = a? 4 22,
Te ja je
b =(a—2)%+ (a—x)%
Onatne ciequ na je
a? + 22 = 2a? — dax + 2:22,

IITO Ce& CBOJU HA KBAJAPATHY jeTHATUHY
z2 — dax + a® =0,

4nja cy pemema T = 2a — a\/3, KOje IpPHXBATAMO, U T = 2a + av/3, Koje OTIHCYjeMo.
Caja nMaMo Ja je

b2 =a?®+a?(2-V3)?,
OlaKJie HAJIA3UMO Ja je

b=av2(vV/3-1).

CKOK O
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Jdomahu 3agarak:

1. Jar je apuTMeTndKu HU3 ¥ KOME BaXKH
as +as+ag =3 u —t+ —+—=-.

Oppenuru Taj HA3.

2. Ako 6pojesu sin(S+y—a), sin(y+a—pf), sin(a+5—) yune apurmerunaku
HU3, TO U tg , tg [/ u tg~y Takohe unHe apurMernyku HU3. JloKa3aTu.

3. ApurmeTnuky HU30BU
17,21,25,29,... u  16,21,26,31,...

umajy Heke 3ajegnuuke wnanoe. Oxapenumru 36up mpeux 100 TaxkBux

4JIaHOBA.

4. Hat je vu3 a1 = 2, as = 3, aq4 = 11, a5 = 18, ..., TakaB ga pa3jukKe
IEMOBUX Y3aCTOMHWX YJIAHOBA 00pasyjy apurmerwdku Hu3. Oppeantu
as00-

5. Crpanuiie Tpoyrjia 4WHE apUTMETHYKM HU3 ca pasaukom d = 1. Axo
je mosprmmHaa Tpoyria 84, OApenUTH MOJyIPEYHUKE YIUCAHE U OIKCAHE
KPYZKHUIIE.

Pewere: VIMaMo 1a Ccy CTpaHuile Tpoyriaa a, a + 1 u a + 2. Ilonyobum Tpoyrna je
5= %(a +1).
Ha ocroBy Xeponosor obpaciia, HaJIa3uMO 13 je

84:@(%1). (Sev ) (bavd) (b b)

Ksagpupamem n cpehusamenm Tor n3pasa, HaJIA3MMO 13 je

84-28-16 = (a® + 2a + 1)(a® + 2a — 3).
VBemumo cmeny a? + 2a = t. Hanasumo ga je
t? —2t—3-84-28-16=0.
Pemewa te jeqnayune cy t = 195 u t = —193, HO pemere ¢ = —193 ornucyjemo.
Mmamo 1a je a? + 2a — 195 = 0, Te je a = 13. Crparume Tpoyraa cy 13, 14 u 15.
3uamo 13 je

r =

P gk
s 4P

Tejer:4HR:%. O

6. Cyma cBux mpupomaux 6pojesa on 1 mo n (ykmydyjyhu n) jennaxa je
rpormdpenom 6pojy jeanakux mudapa. OuxpeauTu n.

Pewere: Umamo ga je 1 +2+4 3+ .- +n =7zzx, TO ject, na je

1
M =111z,
OJ{HOCHO
nn+1)=2-3-37-x.
Nmamo aa je n+ 1 =37 u ga je n = 6z, ogakJe 3ak/pydyjemMo ma je x = 6. O
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7. U3padynaru cymy as + a4 + ag + - - - + agg aKO je HUB a1, a2, ds, ... APUT-
MeTWYKM Hu3 ca gudepentujom 1 u axko je Sqg = 137.
Pewerve: Mmamo ga je
a1 +a2 +a3z+ -+ agg = 137,
a TO MOXKEMO 3aIMCaTU U Ha ciaexehu vauwmn:
az—1+a2+as—1+as+---+agg — 14 agg = 137.

Nmamo na je
(a2 + a2 +as +as+ -+ ags + ags) — 49 = 137,

OJIaKJIe HAJIA3UMO 13 je

1
a2+a4+...a98:5~186:93.
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lomaTak:
1. Oapenuru 30up:
a) S, =9+994+999 +---+999...99;

6) Sp="T+TT+TTT+ - +777...77;

2. Oapeauru 36up:

a) S, =143¢+5¢>+ -+ (2n+1)¢";

6) Sp=1+4+2z+32%+ -+ (n+1)2™;
1+3+ +2n71
B = — J— e .
T2 22 n

—

2 2 .
) Sp=14+2%¢+---+(n+1)%¢", ¢ #1;
1, 2 n .
o) Sp=3+3+ -+ 3
3. Heka cy a, b ¢ y3acTOTHU YJIAHOBU apUTMETHUYKOT HU3a, b, ¢ n d y3a-
CTOITHU YJIQHOBU T€OMETPHUjCKOT HU3a, W ¢, d W € TPU y3aCTOIMHA UJIAHA
XapMOHHUjCcKOr Hm3a. Jlokasaru ma Cy Taja a, ¢ U e y3aCTONHU YJIaHOBU

reOMeTPHjCKOI HU3A.

4. Heka je aaa...a 6poj umje cy cee mudpe a, a # 0. Oapenuru 36up n
6pojesa:
S=a+aa+aaa+ ---+ aaa...aa.

5. Ba koje BpeaHOCTH MapameTpa a Gpojesu 51T 45177 & 25T 4 9577 yory
OUTH TPH y3aCTOIHA YIAHA APUTMETHYKOr HH3a7

Pewerve: Ha 0CHOBY 0COOMHA apUTMETHUYKOD HU3a, UMAMO Ja je

5lte 4 5l-2 4 257 4 252 g

2 2’

TO jecT, Ja je
51F% 4 5177 4 25% 4+ 2577 = q.

ITocmaTpajmo dpyHKIU]Y

ﬂM:S-GT+i>+QW+

5% 252"
Nmamo na je
5% ! > 24/5% L 2
TEEWNT I ET?
u J1a je
257 + L >2
250 =
Crora je
flz)>5-2+42=12,
Te 3aKsbydyjemo ga dyrkuuja f(x) nma MuHEMyM 12. O

6. Cyma mpBa derwpu 4iana reoMerpujckor umsa je 30, a 30Up HBUXOBUX
kBazipara je 340. Oapenuru Taj HE3.
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7. Tpu peanna 6poja passimuura O HyJie 00palyjy apUTMETHIKU HU3, &
KBaJIpaTu TUX OpPOjeBa, Yy MCTOM TMOPETKY, 00pa3yjy TeOMETPUjCKY HU3.
OppeauTn KOJWYIHUK T€OMETPHjCKOT HU3A.

8. Axo a, b, c u d 0Opa3yjy apuTMETHUKN HU3, TAIa PEIIerha jeJHaInHe

Takohe obpasyjy aput. mHu3. Jlokasaru.

Pewerve: Imamo na je

2z — (a+ d) 2z — (b+¢)
C-ae-d  @-HeE-0

=0.

Kako Ha OCHOBY CBOjCTaBa APUTMETHYKHAX HU30BA BaKd A3 je a + d = b+ ¢, umamo na
je

1 1
2z —(a+4d))- ((x—a)(:c—d) + (x_b)(x—c)> =0

OpMax MOKEMO YOUUTH PeIlerne
a+d
2

JIOK NIPeoCcTasa JBa Pellleha HAJA3UMO pelnaBajyhy KBaJpaTHY jeTHaAYUHY

xr1 = )

212—(a+b+c+d)r+ad+bc:0‘

Hasazumo na je
d+Va? +d? — 2b
zg+x3:a+ a2+ C:a+d.
Kako je zo + 3 = 221, 3ak/bydyjeMo na OpojeBH X2, 1 U 3 00pa3yjy apuTMeTHYKH
HU3. O

9. AKO KOTAHTEHCH YIJIOBA Y TPOYIJIy YWHE apUTMETHIKW HU3, JOKA3ATH 1A
1 KBa/IpaTHU CTPaHULA YMHEe apUTMETUYKU HU3.

Pewere: Imamo na je
. a b2 4+ ¢2 — a2
smo = —— nu cosy = —— .
2R 2bc

Kako koTanrencu yrjaoBa YAHE apUTMETHUYKH HU3, AMaMO 4 je

Ctgazi-(b2+62—a2), ctgﬁz£~(a2+c2—b2) u ctngi(a2+b2—c2).

abc abc abc

Ha ocuoBy ocobuHa apUTMETHIKOr HH3a, HMAMO I3 je

2ctg B = ctga + ctgry,
TO jecT, Ja je

22+ - =02+ —a?+a?+0% -2
Onatie 3ak/by4dyjeMo na je
2(a? + ¢?) = 4b?,
OJHOCHO, J1a je
2b% = a? 4 2,

quMe je TBpheme J0Ka3aHo. O
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10.

11.

12.

13.

14.

15.

16.

17.

Ogpenuru 1Ba pazimaura NpupogHa Opoja dmje Cy apuTMETHYKA U Te-
OMETPHUjCKa CPeanuHa ABOINGpPEeHn OPOjeBu, pU YeMy OBU OpOjeBU UMajy
ucre mudpe ajau HAMUCAHE OOPHYTUM PEIOM.

Mory s v/5 u 5 GUTH Y7IaHOBM apUTMETHYKOr HI3a, UHjH je MPBU <IaH
jennak 27

Jlar je apuTMeTHYKM HU3 Y KOME Cy CBH YJIAaHOBU HpUPOaHH OpojeBu. AKo
jé y TOM HU3Y jeJaH UIaH KBAJIpAT MPUPOTHOr Opoja, JOKA3ATH I3 HU3
caapxKu OECKOHAYHO MHOTO YJIAHOBA KOjU Cy KBAJIPATH TPUPOIHUX OpPO-
jeBa.

Csaka o1 Tpojku 6pojeBa
(log a,log b, log c) u (log a — log 2b,1log 2b — log 3¢, log 3¢ — log a)

obpasyje apurmerunuku Hu3. Jla ju OpojeBu a, b, ¢ Mory OuTH IyKUHE
crpanuna rpoyriaa’? Ao mMory, Kakas je To Tpoyrao? V3padyHaTu yriioBe
OBOT' TPOYTJIA.

Heka cy S, u ¥, cyme mpBux 7 4JIaHOBA apI/ITMeTI/I‘{KI/IX uuzosa (A,) u

(). Axo ] Yn ™+ 1

an). Ako je — = ———— wu3pau rarn AL

Wzpauaynarn 36upose:

a) Sy :1+3q+5q2+---+(2n+1)q”;

6) Sp=1+2z+322+ -+ (n+1)a"
1 3 2n —1

Sn =5 a0 5

®) SR T RT

) Sp=1+2%q+-- (n+1)2qn,q7ﬁ1;
1 2

,ZL) Sn 32 + -+ @

,ZLOKa:aaTH Jla He TIOCTOjU KBAAPAT YHja Ce TEeMEeHA HAJIA3€ HA YeTHPHU KOH-
UEHTPUYHE KPYXKHULE Yuju LOJyLpedHuny obpaldyjy: (a) reomerpujcku
au3; (0) apUTMETHYKU HU3.

Oyukimja f 3a70B0/baBA yCIOBE:

1° f(0) =1;
2 14+ fO0O)+f()+---+f(n—1)= f(n), VneN.
Oapenuru 36up

S=f(0)* + f(1)° + -+ f(n)*.
Pewerve: Imamo na je
1+ fO) +f()+F@)+-+ f(n—2)= f(n—1),
L+ fO)+f)+f2)+- +f(n=2)+ f(n—1) = f(n).
Oay3MuMo TIpBY jeauavduny onx apyre. Hamaszumo na je
fln=1)=f(n) - f(n—1),

TO jecT Ja je

f(n) = 2f(n —1).

21



MareMaTHUKOM HHAYKIHJOM MOXKEMO mokasaTu ga je f(n) = 2™. Crora umamo Ja je
S=124+224 (22 + ..+ (2")? =144+ 16+ +4",

TO ject, Aa je
4n+1 —1 4n+1 —1

S =
4-1 3

18. Ilpupomuu 6pojeBu cy pa3BpcTanu Ha ciaefehn HadwH:

2 4
5 8 9
10 11 12 13 14 15 16

AT,

a) Jlokazaru na je 36up Gpojesa y n-1oj Bpctu jenmak nd + (n — 1)3;

6) Oupenuru 36up n OpojeBa y KOJIOHU KOja Ce HAJIA3U Yy CPEAUHU
1+34+7+13+....

Pewerve: a) Y mpsoj BpcTr mMaMo jemas 6poj; y Apyroj umamo tpu 6poja; y k — 1-80j
Bpctu 2k — 3 6poja; y k-Toj Bpct umamo 2k — 1 6pojesa.

Y npBux k — 1 Bpcta umamo 1+ 3+ --- + 2k — 3 6pojesa, TO jecT
k—1
T.(2k—3+1):(/f<;—1)2
6pojesa. Crora k-ra spcra nouume 6pojem (k — 1)2 + 1, a 3aspmrasa ce 6pojem k2.
36up 6pojeBa y n-TOj BPCTHU jeTHAK je
_2n-—1

Sn
2

((n=1*+14+n?) =20 -3n2 +3n—-1=n+ (n-1)%

6) ¥V cpeaunu k-Te BpcTe Hajgasu ce OpOj ap KOJH je jeHAK apUTMETHYKO] CPETUHU
IOYeTHOT U Kpajimer 6poja y Toj BpcTu, TO jecr,

1
ak:§~((k—1)2+1+k2):k2—k+1.

Nmamo na je

n n n n n
a1+a2+---+an=zak=Z(k2*k+1)zzk272k+zl’
k=1

k=1 k=1 k=1 k=1

Te ja je
n

_n(n+1)2n+1) n(n+1) n(n? +2)
Z ap = 6 — 2 +n 3 .

k=1
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19. Hara je Tabmuia
1
2
3
4

Oppenutu 30up OpojeBa y n-TOj BPpCTH JAaTe TaOJIUIIE.

Pewerve: Ejementu n-te Bpcre cy n, n+1, n+2, ..., 3n—2 u ona uma 2n — 1 4j1anosa.
Ta BpcTa mpenCcTaB/ba ADUTMETUYKYU HU3 CA IPBUM YJIAHOM a1 = M, pa3jukoM d = 1 u
HOCJIEJIEbUM €JIEMEHTOM G2p—1 = 3N — 2.

Crora je 30up ejeMeHaTa y n-TOj BPCTU jeIHAK

2n — 1 2n —1
(a1 + az2n—1) =

Son—1 = “(n+3n—-2)=(2n-1)>%

20. /lar je HU3 palumoHAJHUX OpOjeBa

119 199 1999 19999
27207 200 2000 20000" """

Io3naro je ma je 36up mpBux 1000 wianoBa maTor HuU3A JEMUMAJIAH OPO;.
Oapenuru 36up nudapa Tor 6poja.

Pewerve: IlpBu uman Tor Hu3a je

1 1 5
—=1-=-=1-—.
2 2 10
Hpyru 4iad HA3A je
19 1 5
—=1-—=1-—.
20 20 102
Tpehu unan vHHU3a je 6pOj
199 1 5
—=1-—=1—-—.
200 200 103
Ha Taj HaYuH MOXKeMO 3aK/bYUHUTH J1a je k-TU 4JiaH JAaTOT HHU3a
1 5
ap =1——.
F 10
36up npsux 1000 4yiranoBa HU3A je
11 1 5 1— 1000
S1000 = 1000 =5+ [ — 4+ —— + -+ ——— | = 1000 — — - —210 "
1000 (10 BT A 101000) 10 -
Te UMaMo Ja je
S = 1000 > 1 ! = 1000 > 0,999...9=1000—0,555...5
1000 = 9 101000 ) = g O ..9= , ...5.
1000 1000

Oxatie HAJMA3UMO Ja je
S1000 = 999,444 ...45.
N——

999
36up nudapa 6poja S1000 u3HOCH

3-94999 -4+ 5 = 4028.
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21. Har je uu3 (z,) Takas ja 3a cBako m,n € IN Baxu HejeqHakoCT

1
|Timtn — Tm — | <

Hokazatu 1a je (x,) apuTMETHYKHN HU3.

Pewere: Heka cy k u n npoussosbHE npuponau 6pojesu. Mmamo ga je

[Tnt1 — Tn — (Zp+1 — k)| = [(Tnprt1 — Tn — Th41) — (Tpgrt1 — Tnt1 — Tx)| <

A

< Zrgkt1 — Tn — Thg1| + [Trngrg1r — Tnt1 — 2] <
1 1 2

< —.
n+k+1+n+k+l n

AKo ukrcupamo k i mMycTUMO A3 n — +00, HAJA3UMO A4 HU3 (Ln 41— Ty ) HMA TPAHUIHY
BPEJHOCT Tjy1 — T. Mebhyrum, kako ce k Moxke Oupary NpOW3BOJBHO, 3AKJ/BYUYjeMO
Ja Tp41 — Tk He 3aBucH of k. Crora je

IN

T2 —T] = Ipt1 — Tn = const.

Cnenn na je (zn) apuTMeTnYKHU HE3. |
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IIpumena HU30Ba y €KOHOMUjU:

. IIpenysehe Anekc komepi, 6u Tpebasio 1a, Ha UME [O3ajMULIE Y3 [OAULIELY
kamaTHy cromy o1 8%, sparn 6anmm 350 000 y poky ox ner rogura. Ompe-
IUTHU KOJUKO he HoBIA npeny3ehie maru GaHIM, aKO YKeJIn [ WCILIATH JIyT
o ucreky tpehe ronuue.

. Konuko 6m mopma Tpebaso opountu mon Kamary on 6% Ha roguimmem
HUBOY, /1a OM ce HAKOH Jecer roamua mobuia csora ox 200000 pca?

Pewetrbe: VI3HOC TyIaBHUIE HAKOH JECET TOAWHA je

6 10
Ci0=0Cp - (1 + 7) = 200 000.

100
Onasne je
2
_ 00000 _ 200000 — 111679,
1,0610 1,7908
TO OATOBAPa TPAXKEHOM M3HOCY HOBIA. O

. Kommko je rommna morpebHO 1a ce yABOCTPYYH TJIABHUIEA, OpodeHa Ha 5%
Ha roJIuIImbeM HUBOY.

Pewere: Imamo na je
5 n
2C0=Co-(14+—) ,
0 0 ( + 100)
TE je

log 2

n =
log 1,05

= 14,206.

O

. Oppenutu romumimy KamaTy noTpedny ma riasaumna ox 100 000 pca. HakoH
ner roguHa nopacte Ha 150 000 pe,.

Pewerve: Umamo pa je

D 5
1,5:(1 —) ,
* 100

Te HAJA3UMO 13 je
p 0,2
14 —— =1,5%2.
+ 100
V3 nmoMoh JUruTpoHa, MOXKeMo Hahu 1a je
p
1+ — =1,08447,
100
Te je p = 8,447. O
. Ierap ymmahyje romurmime OCI/II‘Y%&H)Q y uznocy ox 5000 nmHApa Ha TO-
0.

JUITHFEM HUBOY, Y3 Kamary of 8 Opnpenuru xojom he csorom Ilerap
pacrojarary HaKOH JIBaIeCeT IOAMHA.

Pewerve: VUmamo pa je

201 1,0820 —1
Sog =S -1~ —5000- 1,08 - — 247114,
r—1 1,08 -1
IIpumerumo jga raasuuia u3nocu 100000 pea. a gompusoc uszHocu 147,114 pea. O
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JIuteparypa:

36upKa penieHux 3ajaraka u3 maremaruke 3, Bene BorociaBos;

Maremaruka 4, yiioeHUK 1 30MpKa 337aTaKa 3a 4. pa3pe IpupoIOCIOBHE
rumvuasuje, lakuh, Ene3osuh;

Pedepentre merone 3a pemraBame nmpobieMa M3 MaTeMaTHKe 33 Cpelrbe
mkosie, [lunkun, [Tunckny;

Marxemaruckon 4, Crojanosuh, hupuh;

30upka 3aJaTaKa 3a 3. pa3pe] CPemmUX KO3 CA YIYTCTBUMA U PEIe-
wuma, [lermuh, Jespemoruh;

30upka permrenux TecToBa w3 Maremaruke, Tomuh, Crankosul;

306upKa perreHnx 3aJaTaka u mpobaema u3 maremarnke, Tommh, JoBamo-

Buh;

Maremaruka 3, Usanosuh, Ormanosuh.
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CTpy4He HKoJe

ApuTMeTUYKU HU3:

1.

10.

11.

12.

13.

14.

Ilokazaru ma je uus
n+1

2

apurmernaku. 3pagynaru 27. yinan u 30up npsux 50 41aHOBA.

3
1, =,2,...
’27 ) )

Tlokazaru ma 6pojeBn
4 23 19

157307 15
Y1HE apDUTMETUYKH HU3.

Oapenuru 36up cBux npupoaaux 6pojeBa mamwux o 1000 mnepuBux ca 11.

36up mpBa JBa 4YiaHA APUTMETHIKOr HEU3A je 15, a 30Mp BUXOBUX pPe-
IUIPOYHUX BPEIHOCTH je 35, OapeguTw IPBH YIAH TOT HU3A U HErOBY

a4-
pa3JIUKY.

36up mpBa TPU WiIAHA APUTMETHYKOr HEU3a je 12, a 30up HBUXOBUX KBAJI-
para je 66. Oxpeauru Taj Hus.

Oapenuru 36up cBux aBorudpenux Opojesa.

Ilewyhu ce va Bpx miranuue Bucoke 5250 m, mjianuHap MpBOr fAaHa mnpehe
900 m, a cBakor ciaexneher mpelje Bucuny koja je 3a 50 m mMama HEro mper-
xomuor gana. Oppenury 3a KOJMKO JaHa fie ce IaHuHAD MONEeTH Ha BPX
TJIAHWHE.

Ogpenuru 6pOj crpaHuUIa MHOrOyria 4uju je obum 158 cm, a crpanwuie
My YMHEe apUTMETHYKH HM3 YHja je pa3ianka 3 cm, Mpu demMy je TyKWHa
HajayxKe cTpanune 44 cm.

ITonazehn n3 cranmnie, Bo3 paHoMepHO moehaBa cBojy Opawny. Haxon
25 min, mwerosa 6p3una n3Hocu 60 kTm Onpenuru yOp3ame BO3a y METPUMA
0 MUHYTH 33 MUYTY.

Oppenntu T u3 jegHaunHE

e+ +(@+4)+(@+7)+--+ (x+28) = 155.

JokazaTu 1a je Hu3

(a+z)?, a®>+2% (a—2x)?

apPUTMETHYKH, U OJAPEIUTU 30UD N HEroBUX YJIAHOBA.

Openurn apUTMETHIKY HU3 YUjU je 30Up yBeK jeTHAK TPOCTPYKOM KBa/JI-
pary 6poja HBEroBUX UJIAHOBA.

Bpojesu 3,5,9,15, ... unHe HU3 y KOME PA3JIMKE Y3ACTOIMHUX 4IAHOBA HU3A,
dopmupajy apurmerwnaku au3. OapesuTu ONIITH YIAH TOT HE3A.

Mebhy cBuMm pasnoMmmMma Koju ce Hasmaze m3Mmehy OpojeBa m u n, U IUjA
cy OpOjHOI ¥ MMEHUOIN y3ajaMHO IMPOCTH, OJIPEINTH 30UP OHUX YUHjU je
MMEHUJIALL jeJIHAK 3.


Sandra
Stamp


15.

16.
17.

18.

19.

20.

21.

22.

23.

24.

25.

26.

27.

Oapenuru 6poj T Tako ma KBajparu OpojeBa

2

l—2z, a—2x nu a" —=z

quHe apUTMEeTUYKU HU3.
OzpennTy 36up MPBA YETUPH UIAHA APATMETHIKOT HI3a 24+1/3, 4, 6—1/3.

36up TpuU y3acTOMHA YIaHa apUTMETHUKOr Hu3a je 54. Ako je majsehu o
Tux Opojesa JBa myTa Behu of HajMamer, OAPEIUTH HUXOB TPOU3BO/IL.

YV apuUTMETHYKOM HU3Y Ca PA3JIUYUTUM UJIAHOBUMA, MIPBU, NETH U jela-
HAeCTU YjaH 0Opa3yjy reoMerpujcku Hu3. AKO je mpBu 4jiaH Hu3a 24,
OJIPEJIUTH JIECETH YJIAH APUTMETHYKOT HI3A.

Pemnru jennaunny

(24 + 1)+ (22 +22+3)+ (22 +324+5) + - + (2 + 20z + 39) = 4500.

Oppenuru 30Mp TPBUX CEIaM UIAHOBA APUTMETHIKOT HU3A:
5a a. b—a b a—3b
a‘) 554 7353 6) PEREE 9 -

1

Oppenuru OpOj YWIAHOBA APUTMETHYKOr HU3d, YWjU j€ MPBU UJIAH eyt

1 _ l—z+y
HOC/IC/UbH UIAH 5=z, & PA3/IMKa, d= =TIk

O penuT ApUTMETHYKA HI3, aKO je TIO3HATO:

a) as = 11, ay = 15; 6) ag = 8, az = 1;

B) a0 =17, ayg = 4; F) S0 = 230, ag + a3 = 86;

)
n) ays —ag = —21, az + ag = —26;
h) Si5— 8= 119%, Sog — 2510 = 223%_

Oppenuru apurmerndku Hu3 of, 10 41aHoBa, ako je 30up APYror U MecTor
qaHa jeJHaK 2, a OJHOC 30Mpa CBUX WIaHOBA W 30Mpa dIaHOBa m3Mehy
IIPBOT U MOCJedmer u3Hocu b : 4.

O penur apuTMETHYKY HI3 aKO je 30Mp KBaJpara Apyror u rpeher 4iaHa
jennak 74, a pa3juka KBaJapara HETOr U IPBOr 4iana udnocu 112.

36up gyerupu OpOja KOjU YuHE apPUTMETHYKH HU3 je D, a 30up HUXOBHX
PENUTTPOYHUX BPETHOCTH W3HOCH %5. Onpenutu Te OpojeBe.

IIponsBom 4eTBPTOT ¥ jeIaHAECTOT YaaHa apUTMETWYKOr Hu3a je 18,5, a
mecTu wiaaH Tor Hu3a je 6. Oxapenuwtu Taj HU3, Kao u 30uUp MpPBUX 53
9JIAHOBA, APUTMETUYKOT HI3a KOjU HACTaje Tako mTo ce m3Mmely cBaka aBa
qJIaHa JATOr HU3a WHTEPIIOINPA MO JeBET HOBUX WIAHOBA.

Hudpe jemmor rporudpenor Gpoja 0Opa3yjy apuTMeTwdkd Hu3. 30up
werosux nudapa je 18, a npoussoz 30upa npse ase nudpe u Tpehe nudpe
uznocu 81. Oupenuru Taj 6poj.



28.

29.

30.

31.

32.

33.

OapeauT BpeIHOCTH PEATHOT TAPAMETPA 1M TAKO 14 PEIeha OMKBAIPAT-
He jeqHadnHe
2t = (Bm+5)2*+ (m+1)2=0

o0pa3yjy apuTMETUIKHU HU3.

YHyTpallhi YIJIOBH jeIHOr MHOrOyIJyia 0bpa3yjy apuTMETUIKH HHU3 “hja
je pazmuka 10°, a Hajmamu yrao my je 100°. Ogapenuru 6Gpoj cTpaHuna
TOI' MHOI'OYIJIA.

Jlar je rpoyrao nospumse 84 cm?. OpeuTy IyKUHe erOBUX CTPaHUIIE,
aKO je MO3HATO Jla OHE YMHE APUTMETHUYKN HU3 Ca PA3/aIukoM 1 cm.

IIyruuk kpehe u3z mecra A, u Tokom upsor gasa upehe 15km, a cBakor
crneneher mama mpehe mo kumomerap Bumte. HakoH wyetupu gana, WCTH
myTeM 3a IbUMe TIohe Kypup, Koju ToOKoM npBor gaHa mpehe 20 km, a ceakor
unyher mana nmo 7,1km sume. Ogpenuru riae u kaga he xKypup crulin
My THUKA.

Oppenuru T Tako 1a HHU3
1+sinx, 2+ 2sinz, 4+ 4sinz,
OyIe apUuTMETHYKH.

Oppenuru 6poj uIaHOBa HU3A KOje 6u Tpebaso cabparu ga 6u 36up GHoO
HajMambu:

a) =3, —1,1,...; 6)2p—1,3p,4p+1,....



l'eomeTpujcKn HMN3:

1.

10.

11.

12.

VY jeIHAKOKPAKO-IIPABOYIJIM TPOYTao YIHCAH je HU3 KBajpaTa Ha ciaeaehn
HAYMH: CTPAHUIA TIPBOT KBAJIpaTa jeJHAKA je MOJOBUHM KpaKa, W JIBE
IbETOBe CTPAHUIIE JiexKe HA KpalluMa; CTPAHUIIA APYTOT KBAApaTa jeTHAKA
je TIOJIOBMHM CTPAHWIE TMPBOT KBaJApaTa, je/IHA FHEroBa CTPAHUIA JIEKU
Ha CTPAHUIK IPBOT KBAIPaTa, a jeaHa Ha oAroBapajyheM Kpaky TpOyria,
AT,

a) Oapeauru 36up cBux obuMa KBaJapara;

6) Oxpenuru 36up MOBPIIMHA CBUX KBAAPATa.
Permutn jemnaanny
2 3 n —
r+z+x"+- x4+ =1
OppenuTy TeOMETPUjCKY HU3 YHjU je TpBU 4iaH 1, a 30up Tpelier u meror
wrana je 90.

OppennTy TeOMETPHjCKU HU3 AKO je MO3HATO [1a 30Wp MpBa TPHU HErOBa
ayana w3nocu 112, a 30up caeneha Tpu wiana je 14.

OpenuT reOMeTPHjCKM HU3 KOjU MMa IIeCT 4JIaHOBA, aKO je MO3HATO Ja
je 36up uianoBa Ha HemapHuUM MecTrMa 455, a 30up WIAHOBA HA TAPHUM
MecTuMa u3Hocu 1365.

YranoBu reomerpujckor wHu3a ¢y A = apan U B = apy—p. Oapenuru
YIAHOBE Gy U Gy .

IIperBopurn y pasiomak 6poj 1,4666. . ..
OspeauTy BPeJIHOCT U3Pa3a

0,333...—0,75: 4
1,4999...—0,999..."

Jar je kBazpar gujaronasie ¢. CTpaHUIA TOT KBAJIPATA MPEICTABBA U~
jaroHAJly Apyror KBaJpara, a CTPAHUI@A JAPYror KBaJApaTa IMPEICTaBIba
JIMjaroHaay HOBOr KBajpara, uth. Oapenuru 36up oO6MMa W MOBPIIUHA
CBHX KBa/IpaTa.

ApurMernyku ¥ reOMeTpPUjCKU HU3 UMAjy IPBU 4iaH 3, U jeganake Tpelie
qianoBe. AKO je JApyru WiaH apuTMEeTHYKOr Hu3a Behu of Apyror diaHna
TeOMEeTPHjCKOT HM3a 3a 6, 0/IpeInTH Te HU30Be.

36up Tpu Opoja, KOju YMHE apUTMETUYKHU Hu3, je 15. Ako ce Tu Gpojesn
mosehajy 3a 1, 4 u 19, penom, Tpu dhopMupana Opoja drHE TEOMETPHjCKHI
uu3. Onpenuru Tpu gara Opoja.

Axko GpojeBu a, b U ¢ YMHE T€OMETPUjCKYU HU3 , JOKA3ATH 14 OHU 330BO-
JhaBajy penanujy

(a+b+ec)-(a—b+c)=a®+b*+c%



13.

14.

15.

16.

17.

18.

19.

20.

21.

22.

23.

24.

25.

26.

Bpojesu ay, as u a3 4uHe reomerpujcku Hu3. AKO je IO3HATO 13 je
arasaz = 343  as — a1 = 5, ompennuTu 36up aq + as + as.

O peury UPBU WiaH, Ka0 U yKyllan Opoj 4IaHOBA I'€OMETPHjCKOr HU3A

YNjH je KOTUIHUK %, TTOCJIEHbY JIAH 5, U 30MD CBUX WJIaHOBA 31%.

1
27
Jar je reomerpujcku Hu3 5, 15, 45, ... OgpeanTn paHr OHOT WIaHa KOjU
je 3a 15 Behu o1 ocmocTpyKOr 306Mpa Apyror u 9eTBPTOr UJIAHA.

OppenuTy reOMETPHUjCKU HU3 aKO je TMO3HATO 13 je a1 + as +a3 = 7 u
ag - a4 = 16.

Jar je reomerpujcku Hu3 ca kKonuwdHUKOM 2. Oapeautn OHAj WjIaH TOT
HIU3a KOju je 3a p Behn o 30mpa CBUX MPETXOTHUX UIAHOBA.

IIpBu 4nan reomeTpujcKOr HU3A Ca HEMAPHUM OpojeM 4IaHoBa je 7, a cpe-
by wiad je 56. Ako je 30up cBuX unaHoBa jennak 889, oxpeauru OpPOj
YJIAHOBA, TOT HU3d, KA0 U HEroB KOJUIHUK.

Oapeaurn 36up
1+11+1114+---+111...1.

n

3 6ypera koje camprku 8001 Gen3una CBAKOr [aHA Ce MCTOYHU MOJIOBUHA
KoJmunHe OeH3uHa Koja ce y Oypery Hasasu. Ojpemuru Kojmauny OeH-
3uHa Koja he ce MCTOYNTH ceaMOor Jana, Kao ¥ KoMnanHy OGeH3uHa Koja hie
HAKOH TOra ocTaTn y Oypery.

30up mpBa TPU WIAHA PEOMETPUJCKOT HU3a je S. AKO Te ujaHoBe TOMHO-
xKuMo Opojesuma 1, 2 u 3, pegom, mwuxoB 30up he outn S;. Onpeautu Taj
HU3.

Ucnurarn ma m MOCTOjU IPABOYTIA TPOYTao dHje CTPAHHUIE 00pa3yjy re-
OMETPHjCKH HU3.

Jlonra je ca meke BucuHe mymreHa Ja mnaga Ha mnomiory. llocme mpsor
OJICKOKa, JIonTa je mocruria Bucuay o 1m. Ilocie apyror omburka of
nozgore, jonTa je oackoumia Ha 90 cm. Ilo3maro je ma BucCWHE OJCKOKA
omaaajy reomerpujcku. OmpeanTu moce KO OJCKOKa fie JIonTa 0CKOInTH
ragao 30 cm oz mozJiore.

Ako ce on WeTupu YIaHA TEOMETPHjCKOr HU3a Oy3Mmy Opojesu 3, 4, 5% u
8, pesnom, dopmupa ce apurmerwaku Hu3. OapeautTu deTupu gara Opoja.

JIBa reoMeTpHjCKOr HH3a NMajy jeaHAK MPBU Y4iaH, n oH u3Hocu 2. Tpehn
4JIaH [IPBOr HKU3A je 3a 2 Behu o/ Apyror 4jiana Apyror HU3a, a MeTH 9iaH
npBor HU3a je 3a 6 Behu o1 30upa mpBa Tpu WiaHa Apyror Huda. Oupeantu
Ta B HU3A.

Tpu 1ena 6poja 06pa3yjy apuTMeTHYKE HU3. AKO ce IpBU OPOj CMakbu 3a
1, a apyru 3a 2, ¢dopmupa ce reOMeTPHjCKY HU3 YHjHU je KOJUIHUK jeTHAK
[OJIOBUHY Pal3iauKe apurMeTrudkor Hu3a. Oupeautn Tpu gara 6poja.



27.

28.

29.

30.

Jlar je jeiHaKOCTPAHWYHHM TPOYTaO CTPAHUIE G. Y Taj TPOYrao je yIucaH
HOBW TPOYTao, CMajarheM CpPeInHa CTPAHWIA BEJIWKOT TpPOyTja, ma je y
HOBHU TPOYTAO HA CJANYAH HAYWH YIHUCAH jOII jeIaH TPOYTa0, ¥ TAKO PEIOM.
Oppenuru 30MpoBe 00MMa, U TTOBPITUHA CBUX TPOYTJIOBA (POPMUPAHUX HA
Taj HAYUH.

YV jeaHakOCTpaHWYHHA TPOYrao CTPAHUIE ¢ YIHUCAH je KBaApaT dYuja ce
jeaHa crpaHuiia HAJIA3W HA CTPAHWUIM TPOYIJIA, a ABA TEMEHA HA APYTHUM
asema crpanunama. I3mas oBOr KBaJpara je Ha CJIMYaH HAYUH je yIHCAH
HOBHU KBaJpaT, u Tako pemom. Oapeantn 30up MOPBITUHA CBUX KBAIPATA.

Y jnonTy moiaynpednuka R ymucaH je TpaBMJIaH TeTpaeaap, y TeTpaesap
je ynucana jonra, ura. OmpeauTu 30up MOBPITHHA U 3aTPEMUHA CBUX:

a) JonTu; 6) Terpaemapa.

Tpu 6poja obpa3yjy reomerpujcku Hu3. AKO Tpehim 4jgaH ymMamuMO 3a
64, rpu Opoja 00pa3yjy apUTMETHYKHd HU3. AKO MOTOM JIPYrH YIaH TOT
APUTMETHYKOTD HU3a YMABUMO 32 8, (GopMUpaA Ce HOBU MEOMETPHUjCKY HU3.
Ogpenuru Tpu mara Gpoja.
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